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ภาคผนวก ง

เนื้อหาเรื่องทฤษฎีกราฟเบื้องตน
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1.   ความรูเบื้องตนของกราฟ

คณิตศาสตรเปนวิชาที่มีความสําคัญและมีประโยชนมาก ซ่ึงสามารถนําไปใชในการ        
แกปญหาบางอยางที่เกิดขึ้นจริงในชีวิตประจําวัน โดยการแปลงปญหาใหอยูในรูปปญหาทาง            
คณิตศาสตร และใชวิธีการทางคณิตศาสตรชวยในการแกปญหา

ประวัติของทฤษฎีกราฟ
การศึกษากราฟที่จะกลาวตอไปนี้เปนเนื้อหาในวิชาทฤษฎีกราฟ ซ่ึงมีประวัติความเปนมา

ดังนี้ ทฤษฎีกราฟเริ่มตนจากความพยายามในการตอบปญหาปริศนา (puzzle) ตาง ๆ ปญหาหนึ่งที่รู
จักกันดีสําหรับผูศึกษาทฤษฎีกราฟ คือปญหาสะพานคอนิกสเบิรก (The Konigsberg Bridges 
Problem) ปญหานี้มีอยูวาในเมืองคอนิกสเบิรก มีเกาะ 2 เกาะ และมีสะพานอยู 7 สะพาน ซ่ึงเชื่อม
เกาะ 2 เกาะ นี้ไปยังฝงของแมน้ําพรีเกล (Pregel River) ดังรูป   โดยแทนเกาะดวย B และ C และ
แทนฝงดวย A และ D

ปญหามีอยูวา เปนไปไดหรือไมที่ชาวเมืองคอนิกสเบิรกคนหนึ่งจะเริ่มตนเดินทางจากเกาะ
หรือฝงใดฝงหนึ่งโดยผานทุกเกาะและทุกฝง และขามสะพานแตละแหงเพียงครั้งเดียวเทานั้นจน
ครบทุกสะพาน แลวจะตองกลับมาอยูที่จุดเริ่มตน

ปริศนานี้ไมมีผูใดตอบไดจนกระทั่งป ค.ศ. 1736 เลออนฮารด ออยเลอร (Leonhard Euler) 
นักคณิตศาสตรชาวสวิสเซอรแลนดไดตีพิมพบทความตอบปริศนานี้วา เปนไปไมได ออยเลอรแก
ปญหานี้โดยการจําลองปญหาดวยการใชจุดแทนเกาะ B เกาะ C ฝง A และฝง D และใชเสนเชื่อม
แทนสะพานดังนั้นรูปแบบจําลองที่แทนปญหานี้สามารถเขียนไดดังรูป

แนวทางการตอบปญหานี้ของ ออยเลอร คือการดูจากรูปแบบจําลองขางตน เขาพบวาการ
เร่ิมตนเดินจากจุดใด ๆ แลวจะตองเดินผานทุก  ๆ เสน ๆ ละ 1 คร้ัง แลวกลับมาที่เดิมเปนไปไมได 
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เพราะวาถาตองเดินจากจุดใด ๆ แลวตองผานทุกเสน ๆ ละ 1 คร้ัง นั้นตองมีเงื่อนไขวา ไมวาจะเริ่ม
ตนจากจุดใดจะตองมีการเดินทางเขาจุดนั้นเสมอโดยเสนที่ตางกัน เมื่อเปนเชนนี้จํานวนเสนที่ออก
จากจุดแตละจุดตองเปนจํานวนคู ซ่ึงจากรูปแบบที่แทนปญหาดังรูปขางตน จะพบวาไมมีจุดใดเลยที่
มีจํานวนเสนออกจากจุดเปนจํานวนคู

ปญหาสะพานคอนิกเบิรก ไดรับการยกยองวาเปนปญหาเริ่มตนของการกอกําเนิดทฤษฎี
กราฟออยเลอรซ่ึงเปนผูแกปญหาดังกลาวจึงไดรับการยกยองวาเปน “บิดาของวิชาทฤษฎีกราฟ”

แนวคิดของทฤษฎีกราฟ
ในชีวิตประจําวัน กิจกรรมที่คนเราทําอยูเปนประจํานั้น ก็เพื่อแกปญหาที่เกิดขึ้นจริงในการ

ดําเนินชีวิตหลายปญหาสามารถสรางแบบจําลองที่เหมาะสมแทนปญหา ซ่ึงทําใหเขาใจปญหาได
งายขึ้น แลวแกปญหาโดยการหาคําตอบจากแบบจําลอง จากนั้นจึงนําคําตอบที่ไดจากแบบจําลองมา
อธิบายผลที่เกิดขึ้นจากปญหาจริง

ปญหาที่ซับซอนบางปญหาเราสามารถจําลองปญหาโดยการใชจุดและเสนชวยในการแก
ปญหาใหงายขึ้นไดดังตัวอยางตอไปนี้

ตัวอยางที่ 1 คณะกรรมการนักเรียนโรงเรียนแหงหนึ่งแบงการทํางานออกเปน 4 ฝาย ไดแก        
ฝายบริหาร ฝายการเงิน ฝายหัวหนาระดับชั้น ฝายกิจกรรม แตละฝายอาจจะมีกรรมการรวมกัน    
โดยประธานนักเรียนไดกําหนดวาแตละฝายจะตองมีการประชุมสัปดาหละ 1 คร้ัง ซ่ึงในการจัดการ
ประชุมไดจัดเวลาในชวงเชาของวัน จันทร พุธ และ ศุกร นักเรียนคิดวาผูที่มีหนาที่ในการจัดการ
ประชุมจะใชวิธีการจัดอยางไรโดยที่กรรมการทุกคนสามารถรวมประชุมได  ถากําหนด              
คณะกรรมการแตละฝายมีคณะกรรมการรวมกันดังนี้

ฝายบริหาร และฝายกิจกรรม มีกรรมการรวมกัน
ฝายการเงิน และฝายกิจกรรม มีกรรมการรวมกัน
ฝายการเงิน และฝายหัวหนาระดับชั้น มีกรรมการรวมกัน
ฝายหัวหนาระดับชั้น และฝายกิจกรรม มีกรรมการรวมกัน

แนวคิด   สรางรูปจําลองแทนสถานการณ โดยให
A  แทนฝายบริหาร
B  แทนฝายการเงิน
C  หัวหนาระดับชั้น
D  แทนฝายกิจกรรม
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เสนเชื่อมระหวางจุด 2 จุด ใดๆ แทนความสัมพันธสองฝาย มีกรรมการรวมกัน ดังนั้นรูป
แบบจําลองที่แบบสถานการณ

รูปที่ 1  แสดงถึงคณะกรรมการทั้ง 4 ฝาย
รูปที่ 2  ตารางแสดงการประชุม โดยกําหนดวันจันทร พุธ และศุกร

ตัวอยางที่ 2 ปญหาการจัดสรรทรัพยากร
สมจิต สมใจ สมคิด สมบูรณ และสมชาย สมัครเขาทํางานตามความสามารถของบุคคลใน

บริษัทแหงหนึ่ง ซ่ึงมีงานวางอยู 5 ตําแหนง ซ่ึงความสามารถของบุคคลทั้ง 5 คน มีดังนี้
สมจิต  มีความสามารถทํางานตําแหนงที่ 3 และ 4
สมใจ   มีความสามารถทํางานตําแหนงที่ 3
สมคิด  มีความสามารถทํางานตําแหนงที่ 1 และ 2
สมบูรณ มีความสามารถทํางานตําแหนงที่ 3 และ 4
สมชาย มีความสามารถทํางานตําแหนงที่ 2 และ 5

ใหนักเรียนพิจารณาวาเปนไปไดหรือไมที่บุคคลทั้ง 5 คนไดรับเขาทํางานในบริษัทนี้ทั้งหมด

แนวคิด  สรางรูปจําลองแทนสถานการณโดยแบงเปน 2 กลุม คือ
กลุมที่ 1 แทนคน
กลุมที่ 2 แทนงาน

เสนเชื่อมระหวางจุด 2 จุด แทนความสามารถของคนกับงาน
เขียนรูปไดดังนี้

A

D

C B

พ

จ ศ

จ

สมจิต 1
สมใจ 2
สมคิด 3
สมบูรณ 4
สมชาย 5
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จากรูปจําลองพบวา เปนไปไมไดวา ทั้ง 5 คน จะไดรับเขาทํางาน เพราะ สมจิต  สมใจ  และ
สมบูรณ 2 คนนี้ ทํางานไดเพียง 2 งาน คือ งาน 3 และ 4 จึงมีคนหนึ่งคนใดไมไดเขาทํางาน

ตัวอยางที่ 3 มีบาน 3 หลัง ซ่ึงแตละหลังตองการสาธารณูปโภค 3 อยาง คือ น้ํา ไฟฟา และ         
โทรศัพท ถาตองการติดตั้งสาธารณูปโภคเปนแบบวางทอใตดิน ใหนักเรียนพิจารณาวาเปนไปได
หรือไมที่การตอสาธารณูปโภคทั้งสามอยาง  มายังบาน  3 หลังโดยไมใหแนวทอของ                   
เครื่องสาธารณูปโภคนั้นทับกัน

ตอบ  เปนไปไมได

ตัวอยางที่ 4   สถานการณน้ําทวมในภาคกลาง เปนผลใหถนนหลายสายไดรับความเสียหาย       
ความชวยเหลือของรัฐบาลไมสามารถสงขาวของเครื่องใชไปถึงหมูบานที่ไดรับผลกระทบจากเหตุ
การณคร้ังนี้ ดังนั้นเจาที่ที่มีสวนเกี่ยวของตองทําการชวยเหลือซอมแซมถนนที่ถูกตัดขาดเปนการ
ดวน ดังนั้นจะเลือกซอมถนนเสนทางใดจึงใชเวลานอยที่สุด

ใหนักเรียนพิจารณาสถานการณดังกลาวโดยสมมตินักเรียนเปนเจาหนาที่ในการชวยเหลือ 
นักเรียนจะเลือกซอมถนนเสนทางใดบางที่ใชเวลานอยที่สุดและถนนที่ซอมนั้นตองผานทุกหมูบาน
ในเมืองนั้นๆ ที่ไดรับความเดือดรอน เมื่อกําหนดแผนผังของเมืองที่ถูกน้ําทวมดังรูปแบบจําลอง  
(ตัวเลขที่กํากับเสนแทนระยะเวลาในการซอมแซมถนนระหวางหมูบานสองหมูบานใด)
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วันโชค

วันชัย

รักดี

วันดีรักชาติ

ธงชัย

+

แนวคิด  จากรูปจําลอง เสนทางที่สามารถ ซอมแซมได โดยใชเวลานอยที่สุด

ตัวอยางที่ 5  มีปญหาวาวันโชคเปนพอของวันชัย วันชัยเปนนาของรักดี ธงชัยเปนพอของรักชาติ  
รักชาติเปนสามีของวันดี วันดีมีนองชายคนเดียวคือวันชัย ใหนักเรียนพิจารณาวา วันโชค ธงชัย    
รักชาติ เปนอะไรกับรักดี

แนวคิด ใหจุดแทนคน เสนแทนความสัมพันธ

วันโชค  เปนตา  ของรักดี
ธงชัย เปนปู ของรักดี
รักชาติ เปนพอ ของรักดี

จากตัวอยางที่กลาวมา นักเรียนจะเห็นไดวาการแทนสถานการณ โดยใชจุดและเสนเปน
แบบจําลองที่งายในการจําลองปญหาซึ่งเนนความสัมพันธระหวางคน สัตว ส่ิงของ หรือเหตุการณ
ตาง ๆ

A

B C

D

F E
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ตัวอยางที่ 6   กําหนดกราฟ S ดังรูป

ตัวอยางที่ 7  กําหนดกราฟ G ดังรูป

เราเรียกกราฟที่มีจุด 1 จุดวา กราฟชัด(trivial

ตัวอยางที่ 8    กําหนดกราฟ T ดังรูป

บทนิยาม 1
          กราฟ G ประกอบดวย V(G) และ E(G) ซึ่ง
V(G) คือ เซตของจุดเรียกวา จุด(vertex) โดย มีอยางนอย 1 จุด
E(G) คือ เซตของเสนเรียกวา เสน(edge) โดยที่เสนแตละเสนนี้เชื่อมระหวาง 2 จุดใด ๆ ใน V(G)

จะไดวา  V(S)  คือ  {w, x, y, z}
  E(S) คือ   {wx, wy, xy, xz, yz}

•
u

บทนิยาม 2
          จุดยอด u และ v  ของกราฟเปน จ
ระหวางจุดทั้งสอง
          เสนเชื่อมประชิด ของกราฟเกิดกับ
เปนจุดปลายจุดหนึ่งของเสนเชื่อม

•

• ••

w

z
yx

•

•

••

•

a

b

cd

e

จะไดวา V(G) คือ   {u}
 E(G) คือ   ไมมี
 graph)
จะไดวา  V(T) คือ   {a, b, c, d, e}
  E(T) คือ   {ab, ac, ad, ae, bc, bd, be, cd, ce, de}
ุดยอดประชิด(adjacent vertices)ก็ตอเมื่อมีเสน

 ตกกระทบ(incident) จุดยอด v ถาจุดยอด v
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ตัวอยางที่ 9  กําหนดกราฟ  ดังรูป จงหาจุดอื่น ๆ ในกราฟ ประชิดกับจุดใดบาง หรือตกกระทบกับ
เสนใดบาง

วิธีทํา
จุด p ประชิดกับจุด q, r, t, u และเสนเชื่อมประชิดคือ pq, pr, pt, pu
จุด u ประชิดกับจุด p, r, s, t และเสนเชื่อมประชิดคือ up, ur, us, ut
จุด q ประชิดกับจุด p, r, t, s และเสนเชื่อมประชิดคือ qp, qr, qt, qs
จุด r ประชิดกับจุด q, s, u, p และเสนเชื่อมประชิดคือ rq, rs, ru, rp
จุด s ประชิดกับจุด r, t, u, q และเสนเชื่อมประชิดคือ sr, st, su, sq
จุด t ประชิดกับจุด s, u, q, p และเสนเชื่อมประชิดคือ ts, tu, tq, tp

ตัวอยางที่ 10  จากกราฟ G ดังรูป

V(G) คือ  {A, B, C, D, E, F}
E(G) คือ  {AB, BC, CC, BD, BE, EB, ED, CD}
จะไดวาจุด D ประชิดกับจุด   B, C, E
เสนเชื่อมที่เกิดกับจุด C  BC, CC, CD
จุด B ประชิดกับจุดใด A, C, D, E
จุด E ตกกระทบกับเสนใด EB, EB, ED
จุด F ประชิดกับจุดใดและตกกระทบกับเสนใด   ไมประชิด และไมมีเสนเชื่อมใดในกราฟ

•
•

•
••

•

p
q

rst

u

• •

• •

•

•
F

A B

C D

Ee1

e2

e3 e4

e5 e6

e7

e8
บทนิยาม 3
• เสนที่มีจุดปลายทั้งสองเปนจุดเดียวกัน เราเรียกวา วงวน(loop)
• เสนตั้งแต 2 เสนขึ้นไปที่เชื่อมจุดคูเดียวกัน เราเรียกวา เสนหลายชั้น (multiple edges)
• กราฟที่ไมมีเสนหลายชั้นและไมมีวงวน เราเรียกวา กราฟเชิงเดียว (single graph)



99

ตัวอยางที่ 11   กําหนดกราฟ G1 , G2 และ G3 ดังรูป
G1 G2  G3

กราฟใดเปนกราฟเชิงเดียว กราฟหลายชั้น กราฟวงวน พรอมทั้งบอกเหตุผล
วิธีทํา

G1    เปน เสนหลายชั้น    เพราะมีเสนตั้งแต 2 เสนเชื่อมจุดคูเดียวกัน
G2    เปน กราฟเชิงเดียว   เพราะเปนกราฟที่ไมมีเสนหลายช้ัน และไมมีวงวน
G3    เปน วงวน               เพราะเสนที่มีจุดปลายทั้งสองเปนจุดเดียวกัน

2.  ระดับขั้น (degree)

เรากลาววา  u เปนจุดคู (even vertex)  ก็ตอเมื่อ ดีกรีของ u เปนจํานวนคู
u เปนจุดคี่ (odd vertex)   ก็ตอเมื่อ ดีกรีของ u เปนจํานวนคี่
u เปนจุดเอกเทศ (isolated vertex)  ก็ตอเมื่อ ดีกรีของ u เปน 0

ตัวอยางที่ 12   กําหนดกราฟดังรูป

                         p

                          q                     s

บทนิยามท่ี 4   ให u เปนจุดในกราฟ G
ระดับข้ัน (degree) ของ  u ใน G คือ จํานวนของเสนที่ตกกระทบกับจุด u เขียนแทนดวย deg(u)

C•

A

B

D
C

A

B

D

•A
จะไดวา
 deg(p) = …3…ดังนั้น…p…เปน..จุดคี่….
 deg(q) = …3…ดังนั้น…q…เปน..จุดคี่….
 deg(r) = …5.…ดังนั้น…r…เปน..จุดคี่….
 deg(s) = …5.…ดังนั้น…s…เปน..จุดคี่….
 deg(u) = …4.…ดังนั้น…u…เปน..จุดคู….
deg(t) = …4.…ดังนั้น…t…เปน..จุดคู….
deg(v) = …4.…ดังนั้น…v…เปน..จุดคู….
• u
• v
• t

•
r

•
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ตัวอยางที่ 13   กําหนดกราฟ G1 ดังรูป

เราเรียก จุด V8 ที่มีระดับขั้น 0 วาจุดเอกเทศ
เราเรียก จุด V6 และ V7 ที่มีระดับขั้น 1 วา จ
หมายเหต  จุดที่มีวงวน 1 วงวนระดับขั้นข
จะได 

ตัวอยางที่ 14   กําหนดกราฟ G2 , G3 , G4 ดัง
G2 G3

จากกราฟที่กําหนดจะไดตารางแส
จํานวนเสนของกราฟ G1 , G2 , G3 , G4 ในต

จะไดระดับขั้นของจุด V1 ถึง V9

deg(V1) = …3…. deg(V2) = …3….
deg(V3) = …3…. deg(V4) = …3….
deg(V5) = …4…. deg(V6) = …1….
deg(V7) = …1…. deg(V8) = …0….
deg(V9) = …2…..

( ) ( )

 20                              
33                              

vdeg          vdeg 11
9

1i

=
++=

=∑
=

  V2   •

  V3   •

• V1

• V5

• V6

• V7  V4   •

  V8   •

     • V9

•
a

•
a

 (isolated vertex)
ุดปลาย (end vertex)
องจุดนั้นเปน 2
ุ   
รูป
G4

ดงความสัมพันธของผลบวกระดับขั้นของทุก ๆ จุดและ
ัวอยางที่ 13-14

( ) ( )

2011433

 vdegvdeg 92

++++++

+++ ...

•
b

b  •

d  • f   •
c  •

a  •
e  •
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กราฟ จํานวนเสน ผลบวกของระดับขั้นของทุก ๆ จุดในกราฟ จํานวนจุดคี่ จํานวนจุดคู
G1 10 20 6 3
G2 0 0 0 1
G3 1 2 2 0
G4 6 12 4 2

ขอสังเกต
1. ผลบวกของระดับขั้นของทุก ๆ จุดในกราฟ จะมีคาเทากับ 2 เทาของจํานวนเสนใชหรือไม
2. จํานวนจุดคี่ในกราฟใด ๆ จะเปนจํานวนคูใชหรือไม

สรุป
จากที่กลาวมา จะพบวามีลักษณะที่นาสนใจบางอยางเกี่ยวกับกราฟ ดังนี้
1. ผลรวมของดีกรีของจุดทุกจุดในกราฟเทากับ 2 เทาของจํานวนเสนในกราฟ
2. ผลรวมของดีกรีของจุดทุกจุดในกราฟตองเปนจํานวนคู
3. จํานวนจุดคี่ทั้งหมดในกราฟตองเปนจํานวนคู

ตัวอยางที่ 15   ถากราฟ G มีเสน 20 เสน และดีกรีของทุก ๆ จุดใน G เปน 4 จงหาวากราฟ G มี
จํานวนจุดเทากับเทาไร
วิธีทํา

ผลรวมของดีกรีของจุดในกราฟ = 2 x จํานวนเสนในกราฟ G
4 x จํานวนจุด = 2 x 20
      จํานวนจุด = 2 x 20

   4
ดังนั้น  กราฟ G มีจํานวนจุด   10  จุด

ทฤษฎีบท 1
ผลรวมของดีกรีของจุดในกราฟ  = 2 x จํานวนเสน

ทฤษฎีบท 2
จํานวนจุดคี่ในกราฟตองเปนจํานวนคู
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ตัวอยางที่ 16   ถากราฟ H มีเสน 30 เสน และมีจุดที่มีดีกรี 2 อยู 12 จุด นอกนั้นเปนเปนดีกรี 3 จงหา
วากราฟ H มีจํานวนของจุดเทากับเทาไร
วิธีทํา

ผลรวมของดีกรีของจุดในกราฟ = 2 x จํานวนเสนในกราฟ H
(2 x จํานวนจุดดีกรี 2)+ (3 x จํานวนจุดดีกรี 3) = 2 x 30

      (2 x 12)+ (3 x จํานวนจุดดีกรี 3) = 60
          3 x จํานวนจุดดีกรี 3 = 60 – 24

   จํานวนจุดดีกรี 3 = 36 / 3
= 12

ดังนั้น  กราฟ H มีจํานวนจุด   12 + 12 = 24  จุด

ตัวอยางที่ 17  ถาจุดในกราฟ G มีดีกรี 3 หรือ 4 เทานั้น และ V(G)   =  12 , E(G)   =  20 จงหา
จํานวนจุดที่มีดีกรี 3 และดีกรี 4
วิธีทํา

ให X แทนจํานวนจุดที่มีดีกรี 3 ในกราฟ G
ผลรวมของดีกรี 4 ในกราฟ G มี = 12 - X

3 X + 4 (12 - X) = 2 x 20
- X + 48 = 40
          X = 8

ดังนั้น  จํานวนจุดในกราฟ G ที่มีดีกรี 3 จํานวนจุด  8  จุด และ ดีกรี 4 จํานวนจุด  4  จุด

3.  วิถีและวัฏจักร

ดังนั้น แนวเดิน n0  v v − ถาแนวเดิน W เร่ิมตนที่จุด 0 v และจบที่จุด n v เราเรียกจุด 0 v วา
จุดเริ่มตน (origin) และจุด n v วาจุดปลาย (terminus) โดยที่จุด 0 v และ n v อาจเปนจุดเดียวกัน
ได และเรียกจุด 1-n21  v,..., v,  v วาจุดภายใน(internal) และเรียกจํานวนเสนในแนวเดิน n0  v v −
ซ่ึงเทากับ n วาความยาว (length) ของแนวเดิน n0  v v −

บทนิยามที่ 5   แนวเดิน(Walk) W ในกราฟ G คือลําดับจํากัดของจุดและเสนสลับกัน
ของกราฟ G ดังนี้    nn1-n22110 v,e,v..., , v,e , v,e ,    v:W 
ซึ่งเสน ie  มีจุดปลายคือ 1-i v และ i v สําหรับ   n  i    1 ≤≤
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ตัวอยางที่ 18 จงพิจารณากราฟตอไปนี้

จะไดแนวเดิน A – D คือ
A , e3 , C , e4 , D มีความยาว…2…หรือ
A , e1 , B, e2 C, e4 ,D มีความยาว…3…หรือ
A , e3 , C, e5 , E , e6 , D มีความยาว…3…หรือ
A , e1 , B, e2 , C , e5 , E , e6 , D มีความยาว…4…

ขอสังเกต
จุดและเสนในแนวเดินอาจเกิดขึ้นซ้ํา ๆ กันได

ี่

A •

1e 

B •

 • C  • D

 •E

2e 

3e 

4e 

5e 6e 
บทนิยามท่ี 8
- ถาเสนในแนวเดิน u – v ไมซ้ํากัน เรากลาววาแนวเดิน u – v เปนรอยเดิน (trail)
- ถาจุดในแนวเดิน u – v ไมซ้ํากัน เรากลาววาแนวเดิน u – v เปนวิถี (path)
บทนิยามที่ 6 ให v เปนจุดใด ๆ ในกราฟ G และ W เปนแนวเดินใน G โดยท
   v:W  (ซึ่งไมมีความยาว = 0)

เราเรียกแนวเดิน W ที่ไมมีเสน (n = 0) วา แนวเดินชัด (trival walk)
บทนิยามท่ี 7 ให u และ v เปนจุดใด ๆ ในกราฟ G
เรากลาววาแนวเดิน u – v เปนแนวเดินปด (closed walk) เมื่อ u = v

และ แนวเดิน u – v เปนแนวเดินเปด (open walk) เมื่อ u = v
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ตัวอยางที่ 19   พิจารณารูปกราฟตอไปนี้เปนรอยเดินหรือวิถีหรือไมเพราะเหตุใด

   

พิจารณากําหนดลําดับแนวเดิน S – U ตอไปนี้
ลําดับ S , P , Q , T , P , Q , R ,U

ไมเปนรอยเดินเพราะ…เสน PQ ซํ้า………….
ไมเปนวิถีเพราะ………จุดซ้ํา P, Q …………
ลําดับ S , P ,  T , Q  , R ,T , U
………เปนรอยเดิน เพราะเสนไมซํ้า………………
………ไมเปนวิถี     เพราะจุดซ้ํา…………..………
ลําดับ S , P , T , Q , R ,U
………เปนรอยเดิน ………………………………
………เปนวิถี…………..………………………..

ต

     • U

     • R

   S  •      •

     •   P  •
Q

T

บทนิยามท่ี 9
- เราเรียกรอยเดินปดที่ไมใชแนวเดินชัดวา วงจร (circuit)
- เราเรียกวงจรที่มีจุดเริ่มตน และจุดภายในไมซ้ํากันวา วัฏจักร (cycle)
ัวอยางที่ 20  กําหนดกราฟ ดังรูป

            
               
     •
     • R
     •Q
     •P

     •U
V

 S
T
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พิจารณา ลําดับตอไปนี้
ลําดับ P , R , V , U , R , Q , P   เปนวงจร เพราะ ใชเสนไมซํ้า

         ไมเปน วัฏจักร เพราะใช R ซํ้า
ลําดับ P , Q , S , T , R , U , S , P เปนวงจร เพราะ ใชเสนไมซํ้า

         ไมเปนวัฏจักร เพราะใช S ซํ้า
ลําดับ P ,  S , V , T , R , P เปนวงจร เพราะ ใชเสนไมซํ้า

         เปนวัฏจักร เพราะใชจุดไมซํ้า
ลําดับ P ,  R , U , S , Q , P เปนวงจร เพราะ ใชเสนไมซํ้า

         เปนวัฏจักร เพราะใชจุดไมซํ้า
ลําดับ P , Q ,  R , U , R , P ไมเปนวงจร เพราะ ใชเสน RU, UR ซํ้า

         ไมเปนวัฏจักร เพราะใช R ซํ้า

ตัวอยางที่ 21  จากกราฟที่กําหนดให

1. A, B, C, A เปนวัฎจักรที่มีความยาว 3
2. A, B, E, C, D, B, A เปนแนวเดินที่มีความยาวเทากับ 6 แตไมเปนวัฎจักร เพราะ จุด B ซํ้า

     • D

     • E

  C  •

  B   •
     •  A
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