
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ภาคผนวก ง 
ตัวอย่างแผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เรื่อง ก าหนดการเชงิเส้น  โดยใช้โปรแกรมจีเอสพี  
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ช่วงชั้นที่ 4 หน่วยการเรียนรู้ เร่ือง ก าหนดการเชงิเสน้ 

แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ที่ 2 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม      ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 6 
เรื่อง  กราฟของอสมการและระบบอสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 ปีการศึกษา 2553                               จ านวน 2  ชั่วโมง  
   
1.จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1.1 ด้านความรู้   นกัเรียนสามารถ 
  1.1.1 เขียนกราฟของอสมการและระบบอสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได ้
 1.1.2 หาค าตอบของระบบอสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้ถูกต้อง (หาพื้นที่แรเงาเซตค าตอบ
ของอสมการ) 
 1.2 ด้านทกัษะ/กระบวนการ  นกัเรียนสามารถ 
  1.2.1 แก้ปัญหาได ้
  1.2.2 ให้เหตุผลได้ 
  1.2.3 เชื่อมโยงความรู้เรื่องสมการกับอสมการและระบบสมการได ้
  1.2.4 ส่ือสาร ส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ และน าเสนอได้ 
 1.3 ด้านคุณลกัษณะ นกัเรียน 
  1.3.1 มีระเบียบวินัย 
  1.3.2 ท างานอย่างเป็นระบบ 
  1.3.3 มีความรับผิดชอบ 
2.สาระการเรียนรู้ 
 2.1  กราฟของอสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นกราฟของคู่อันดับ ( x ,  y ) ซ่ึงสัมพันธ์กันตาม
เงื่อนไขที่ก าหนด  อสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีมี  x , y เป็นตัวแปร  a , b , c เป็นจ านวนจริงโดยที่ a 
และ b ไม่เท่ากับศูนย์มีรูปแบบทั่วไป  ดังนี้   

   

ax by c

ax by c

ax by c

ax by c





 

 

  

  

   

   
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 2.2   การเขียนกราฟของอสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เริ่มจากการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้น                   
แล้วพิจารณาหาจดุ ( x , y ) ที่สอดคล้องกับอสมการที่ก าหนด 
 2.3 กราฟของระบบอสมการเชิงเส้นสอง  เป็นการสร้างกราฟของทุกอสมการบนแกนพกิัดฉาก
เดียวกนั คู่อันดับ ( x , y ) ที่อยู่ในบริเวณที่เปน็ส่วนรว่มของทุกอสมการจะเป็นค าตอบของระบบ
อสมการ 
3.กิจกรรมการเรียนรู้ 
 ชั่วโมงที่ 1 และ 2 
 ขั้นน า 
 1. ครูและนักเรียนร่วมกันทบทวนการเขียนกราฟจากสมการเชิงเส้นที่ครูก าหนดมาให้  โดยใช้
โปรแกรม จีเอสพี  ดังนี ้
  ก าหนดให้  5x y 10   
  จัดรูปใหม่  คือ  y 5x 10    
  ถ้า   x 0   แล้ว  y 10  
  ถ้า   y 0  แล้ว   x 2  
  ดังนั้น  กราฟท่ีได้เป็นกราฟท่ีตัดแกน y  ที่จุด ( 0 , 10 )  มีความชันเท่ากับ  -5  และเป็นกราฟ
ทีเ่อียงท ามุมป้านกับแกน x  เมื่อวัดมุมจากแกน x ในทิศทวนเข็มนาฬิกาไปยังกราฟนั้น 
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 2. จากข้อ 1.  ครูก าหนดสมการเชิงเส้นเพิ่มอีก 1 สมการ คอื y x 4   โดยวาดกราฟของสมการ
เชิงเส้นดังกล่าว พร้อมท้ังหาพิกดัจุดที่ทั้งสองกราฟตัดกัน โดยใช้โปรแกรม จีเอสพี  แล้วถามนักเรียน
ว่า “ค าตอบของระบบสมการนี้มีค่าเท่ากับเท่าใด”   

 
 
 ขั้นกิจกรรมการเรียนการสอน 
 1. ครูอธิบายความหมายของกราฟของอสมการ 1 ตัวแปร โดยใช้โปรแกรม จีเอสพี  ดังนี้ 
  ก าหนดให้ x 5    
  สามารถแยกได้ 2 กรณี  คือ  x 5  และ x 5 (ครูถามนักเรยีนเกี่ยวกับลักษณะของกราฟ 
x 5 ) 
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 2. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบความถูกต้องของกราฟ x 5   โดยครูเล่ือนจดุในต าแหน่ง
อ่ืนๆบนกราฟ x 5   พบว่า  y มีค่าใดกต็าม x ยังคงมีค่าเท่ากับ 5  

 
 

 3. ครูก าหนดจดุ 1 จุด ซ่ึงอยู่ด้านซ้ายของกราฟ  
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 4. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบ โดยครูเล่ือนจุดในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่ด้านซ้ายของกราฟ 
พบว่า จุดที่อยู่ด้านซ้ายของกราฟท าให้อสมการ x 5  เป็นเท็จ 
 

 
 

 5. ครูก าหนดจดุ 1 จุด ซ่ึงอยู่ด้านขวาของกราฟ 
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 6. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบ โดยครูเล่ือนจุดในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่ด้านขวาของกราฟ 
พบว่า จุดที่อยู่ด้านขวาของกราฟท าให้อสมการ x 5  เป็นจริง 

 
 

 7. ครูถามนักเรียนว่าจะต้องแรเงาพื้นทีใ่นส่วนใด ด้านขวาหรือซ้ายของกราฟ และบนกราฟใช้ได้
หรือไม ่
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 8. ครูอธิบายความหมายของกราฟของอสมการ 1 ตัวแปร  อีก 1 ตัวอย่าง โดยใช้โปรแกรม                              
จีเอสพี  ดังนี้ 
  ก าหนดให้ y 3   (ครูถามนักเรียนเกี่ยวกับลักษณะของกราฟ y 3 ) 

 
 

 9. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบความถูกต้องของกราฟ y 3   โดยครูเล่ือนจดุซ่ึงอยู่ใน
ต าแหน่งอ่ืนๆบนกราฟ y 3   พบว่า  x มีค่าใดก็ตาม y ยังคงมีค่าเท่ากับ 3  
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 10. ครูถามนักเรียนว่าจุดที่อยู่บนกราฟ y 3  ใช้ได้หรือไม่  พบวา่จุดที่อยู่บนกราฟท าให้
อสมการ y 3  เป็นเท็จ ดังนัน้ กราฟจะต้องเป็นเส้นประ 

 
 

 11. ครูก าหนดจดุ 1 จุด ซ่ึงอยู่ด้านล่างของกราฟ  
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 12. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบ โดยครูเล่ือนจุดในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่ด้านล่างของกราฟ 
พบว่า จุดที่อยู่ด้านล่างของกราฟท าให้อสมการ y 3  เป็นจริง 
 

 
 

 13. ครูก าหนดจดุ 1 จุด ซ่ึงอยู่ด้านบนของกราฟ 
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 14. ครูและนักเรียนช่วยกันตรวจสอบ โดยครูเล่ือนจุดในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่ด้านบนของกราฟ 
พบว่า จุดที่อยู่ด้านบนของกราฟท าให้อสมการ y 3  เป็นเท็จ 

 
 

 15. ครูถามนักเรียนว่าจะต้องแรเงาพื้นทีใ่นส่วนใด ด้านบนหรือล่างของกราฟ และบนกราฟใช้ได้
หรือไม ่
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 16. ครูอธิบายความหมายของกราฟของอสมการ 2 ตัวแปร โดยใช้โปรแกรมจีเอสพี  ดังนี ้
  ก าหนดให้  x y 5    จัดรูปใหม่ คือ  y x 5    
  ก าหนด  f (x) x 5     ดังนั้น  y f (x)  

 
 

 17.ครูแสดงกราฟของสมการเชิงเส้น  y x 5    
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 18.ครูก าหนดจดุ 1 จุด ซ่ึงอยู่เหนือกราฟ  พร้อมท้ังแสดงตารางเปรียบเทียบค่า y  กับ  f (x)  
 

 
 

 19.ครูเล่ือนจุดในข้อ 18. ไปในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่เหนือกราฟ   
 20.ครูให้นกัเรียนพิจารณาจุด  ตารางเปรียบเทียบ  และเงื่อนไข  y f (x)  ว่าสอดคล้องกัน
หรือไม ่
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 21. ครูก าหนดจดุอีก 1 จุด ซ่ึงอยู่ใตก้ราฟ  พร้อมท้ังแสดงตารางเปรียบเทียบค่า y  กับ  f (x)  
 

 
 

 22.ครูเล่ือนจุดในข้อ 21. ไปในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่ใต้กราฟ   
 23.ครูให้นกัเรียนพิจารณาจุด  ตารางเปรียบเทียบ  และเงื่อนไข  y f (x)  ว่าสอดคล้องกัน
หรือไม ่

 
 24. ครูก าหนดจดุอีก 1 จุด ซ่ึงอยู่บนกราฟ  พร้อมท้ังแสดงตารางเปรียบเทียบค่า y  กับ  f (x)  
 25.ครูเล่ือนจุดในข้อ 24. ไปในต าแหน่งอ่ืนๆซ่ึงอยู่บนกราฟ   
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 26.ครูให้นกัเรียนพิจารณาจุด  ตารางเปรียบเทียบ  และเงื่อนไข  y f (x)  ว่าสอดคล้องกัน
หรือไม ่

 
 

 27.ครูถามนักเรียนว่าจะต้องแรเงาพื้นทีใ่นส่วนใด เหนือกราฟหรือใต้กราฟ  บนกราฟใชไ้ด้
หรือไม่   

 
 

 28.ในท านองเดียวกนัครูอธิบายกรณีที่เครื่องหมาย ,     และ    โดยใช้โปรแกรมจีเอสพี   
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 ขั้นสร้างองค์ความรู้ 
 1. ครูให้นกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะที่ 2.1 , 2.2  
 
4.สื่อการเรียนรู้และแหง่การเรียนรู้ 
 ส่ือการเรียนรู ้
 1.โปรแกรมจีเอสพี   
 2. แบบฝึกทักษะระหว่างเรยีน 
  
 แหล่งการเรียนรู ้
 1.ห้องสมุด  
 2.ห้องคอมพิวเตอร์ 
 
5.การวัดและประเมินผล 

การวดัผล การประเมินผล 

1.สังเกตจากการตอบค าถามของนักเรยีน 
2.สังเกตจากการปฏิบัตกิิจกรรมระหว่างเรียน 
 
3.การท าแบบฝึกทกัษะระหว่างเรียนของนกัเรียน 

1.นักเรียนส่วนมากตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.นักเรียนให้ความร่วมมือ มีส่วนร่วม  
และนักเรียนแต่ละคนต่างช่วยเหลือซ่ึงกันและกัน 
3.นักเรียนท าแบบฝกึทักษะได้ถูกต้องอยู่ในระดับด ี

 
    เกณฑ์การประเมินผลการท าแบบฝกึทักษะของนกัเรียน  

ระดับคณุภาพ เกณฑ์การพิจารณา 
5  (ดีมาก) ถูกต้อง 80 % ขึ้นไปของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝกึทักษะ  
4   (ดี) ถูกต้องตั้งแต่ 70 – 79 % ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
3   (พอใช้) ถูกต้องตั้งแต่ 60 – 69 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
2   (เกือบพอใช้) ถูกต้องตั้งแต่ 50 – 59 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
1   (ต้องปรับปรุง) ถูกต้องตั้งแต่ 40 – 49 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
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แบบฝึกทกัษะที่ 2.1  

1.จงเขียนกราฟของอสมการที่ก าหนดให้ 
 1) x 7  
 
 
 
 2) y 10  
 
 
 
 
 3) 82  yx  
 
 
 
 
 4) 1242  yx  
 
 
 
 5) xy 1055   
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2.จงหาอสมการที่สอดคล้องกับกราฟท่ีก าหนดให้ 
 1)   

  
2) 

 
 
3) 

 

y 

x 

y 

x 

y 

x 
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4) 

 
 
5) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

y 

x 

y 

x 
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แบบฝึกทกัษะที่ 2.2  
จงเขียนกราฟแสดงบริเวณที่สอดคล้องกับอสมการต่อไปนี้  พร้อมท้ังหาจุดมุมของบริเวณที่ก าหนด 
 1) 2 xy  
  102  xy  
 
 
 
 
 
 2) 53  yx  
  012  xy  

  0x  
 
 
 
 
 3) 3 yx  
  01 xy  
  0,0  yx  
 
 
 
 
 
 4) 3 yx  
  2 yx  

  3x  
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 5) 54  yx  
  4 yx  
  63  yx  
  0,0  yx  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 6) 63  yx  
  23  yx  
  22  yx  
  2 yx  
  0,0  yx  
 
 
 
 
 
 
 
 
 



121 
 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ช่วงชั้นที่ 4 หน่วยการเรียนรู้ เร่ือง ก าหนดการเชงิเสน้ 

แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ที่ 4 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม      ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 6 
เรื่อง  การแก้ปัญหาก าหนดการเชิงเส้นโดยวิธีใชก้ราฟ 
 ปีการศึกษา 2553                                จ านวน 3  ชั่วโมง 
___________________________________________________________________________ 
   
1.จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1.1 ด้านความรู้   นกัเรียนสามารถ 
  1.1.1 เขียนกราฟของข้อจ ากัดทกุข้อจ ากัดบนแกนพิกดัฉากเดียวกนัได้ถูกต้อง   เมื่อก าหนด
แบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นให้ 
  1.1.2 บอกบริเวณที่เป็นค าตอบของกราฟของข้อจ ากดัได้ถูกต้อง 
  1.1.3 เขียนกราฟของฟังก์ชันจดุประสงค์ที่มีค่าต่างๆได้ถูกต้อง 
  1.1.4 หาค าตอบของฟังก์ชนัจุดประสงค์ที่ต้องการหาค่าสูงสุดและค่าต่ าสุดได ้

1.1.5 สามารถบอกจุดมุมและหาพิกัดของจุดมุมของกราฟที่เป็นรูปหลายเหล่ียมท่ีเป็นบริเวณ
ค าตอบได ้

1.1.6 หาค าตอบของฟังก์ชนัจุดประสงค์จากจุดมุมของบริเวณค าตอบท่ีเป็นรูปปิดและรูปเปิด
ได้ 
 1.2 ด้านทกัษะ/กระบวนการ  นกัเรียนสามารถ 
  1.2.1 แก้ปัญหาได ้
  1.2.2 ให้เหตุผลได้ 
 1.3 ด้านคุณลกัษณะ นกัเรียน 
  1.3.1 มีระเบียบวินัย 
  1.3.3 มีความรับผิดชอบ 
2.สาระการเรียนรู้ 
 2.1  การแก้ปญัหาก าหนดการเชิงเส้นที่มีตวัแปรสองตัวโดยวิธีกราฟ เป็นการแสดงความสัมพันธ์
ของตัวแปรของปัญหาด้วยกราฟบนระนาบแกนพกิัดฉาก 
 2.2 จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ของปัญหาก าหนดการเชิงเส้น เขียนกราฟของทุกข้อจ ากดับน
แกนพิกดัฉากเดียวกนั บริเวณที่เปน็ค าตอบคือบริเวณที่เปน็ส่วนร่วมของทุกอสมการ 
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 2.3 ค าตอบของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นหาได้จากจุดมุมของบริเวณที่เป็นค าตอบ 
 2.4 กราฟของฟังก์ชันจดุประสงคจ์ะเป็นกราฟเส้นตรง กราฟของฟังก์ชันจุดประสงค์ทีม่ีค่า
ต่างๆกัน จะเปน็เส้นขนานกัน 
 2.5 กราฟของฟังก์ชันจดุประสงค์ที่อยูใ่นบริเวณค าตอบของทุกข้อจ ากัดทีใ่ห้ค่าต่ าสุด จะอยู่ใกล้
จุด ( 0 , 0 ) มากที่สุด 
 2.6 กราฟของฟังก์ชันจดุประสงค์ที่อยูใ่นบริเวณค าตอบของทุกข้อจ ากัดทีใ่ห้ค่าสูงสุด จะอยู่ห่าง
จุด ( 0 , 0 ) มากที่สุด 
 2.7 จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ของปัญหาก าหนดการเชิงเส้น เขียนกราฟของทุกข้อจ ากดับน
แกนพิกดัฉากเดียวกนั บริเวณของกราฟท่ีเปน็รูปปิด สามารถหาจุด (x , y )ที่ท าให้ฟังก์ชนัจุดประสงค์
มีค่าสูงสุดหรือต่ าสุดได้   และถ้าบริเวณของกราฟท่ีเป็นรูปเปิด อาจจะหาจุด (x , y )ที่ท าให้ฟังก์ชัน
จุดประสงค์มคี่าสูงสุดหรือต่ าสุด  
  
3.กิจกรรมการเรียนรู้ 
 ชั่วโมงที่ 1 และ 2 
 ขั้นน า 
 1. ครูและนักเรียนช่วยกันทบทวนเรื่องแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ของปัญหาก าหนดการ           
เชิงเส้น โดยครกู าหนดให้ดังนี ้
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 ขั้นกิจกรรมการเรียนการสอน 
 1. ครูให้นกัเรียนเขียนกราฟของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นในขั้นน า  พร้อมท้ังหาบริเวณที่
สอดคล้องกับเงื่อนไขที่ก าหนดลงในกระดาษกราฟ 
 2. ครูให้นกัเรียนช่วยกันหาพกิัดจดุ (x, y) ใดที่ท าให้ค่า P  มีค่าสูงสุด  และ พิกัดจุด (x, y) ใด  ที่
ท าให้ค่า P  มีค่าต่ าสุด  โดยพกิัดจดุ (x, y) ดังกล่าวจะต้องอยูใ่นบริเวณที่สอดคล้องกับเงื่อนไข               
ที่ก าหนด  พร้อมท้ังน าเสนอหน้าชั้นเรียน 
 3.ครูให้นกัเรียนหาจุดมุมของบริเวณทีก่ าหนดของโจทยใ์นขั้นน า 
 
 ขั้นสร้างองค์ความรู้ 
 1. ครูแสดงการหาค่า P (ฟังก์ชันจุดประสงค)์ ที่มีค่าสูงสุดและมีค่าต่ าสุด จากจุดต่างๆของบริเวณ
ที่ก าหนด  โดยใชโ้ปรแกรมจีเอสพี 
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 2.ครูให้นกัเรียนช่วยกันสังเกตและอภิปรายการหาค่า P  ว่าควรหาค่า P จากจดุใด 
 3.ครูให้นกัเรียนใชจุ้ดมุมท่ีนกัเรียนหาไว้ในข้อ 3. ขั้นกจิกรรมการเรียนการสอน หาค่า P ที่มี
ค่าสูงสุดและค่าต่ าสุด 
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 4.ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปวิธีการหาค่าสูงสุดและค่าต่ าสุดของฟังก์ชันจุดประสงค์ 
  ขั้นตอนที่ 1  เขียนกราฟของข้อจ ากดั 
  ขั้นตอนที่ 2  หาบริเวณที่สอดคล้องกับเงื่อนไขที่ก าหนด 
  ขั้นตอนที่ 3 หาจุดมุมของบริเวณที่ก าหนด   
  ขั้นตอนที่ 4 น าจุดมุมแทนค่าในฟังก์ชันจดุประสงค์  
 5. ครูให้นกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะที่ 4.1  
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 ชั่วโมงที่ 3 
 ขั้นน า 
 1. ครูเขียนกราฟ x 3y C   โดยใช้โปรแกรมจีเอสพ ี

 
 

 2. ครูก าหนดค่า C ให้มีค่าเท่ากับ -1  ,  0  ,  1  , 2  ตามล าดับ แล้วให้นักเรยีนช่วยกันสังเกตกราฟ
ว่ามีลักษณะอย่างไร เมื่อค่า C เปล่ียนแปลง 

 
 



127 
 

 
 

 
 3. ครูเขียนกราฟ 2x y P   โดยใช้โปรแกรมจีเอสพ ีแล้วให้นกัเรียนช่วยกันก าหนดค่า P  แล้ว
สังเกตกราฟว่ามีลักษณะอย่างไร เมื่อค่า P เปล่ียนแปลง 
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 ขั้นกิจกรรมการเรียนการสอน 
 1. ครูเขียนกราฟของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นในขั้นน า ช่ัวโมงท่ี 1 และ 2  พร้อมท้ังแรเงาบริเวณ
ที่สอดคล้องกับเงื่อนไขที่ก าหนด โดยใช้โปรแกรมจีเอสพ ี
 2.ครูเขียนกราฟ 2x y P   ลงในโปรแกรมจีเอสพ ีโดยแสดงเส้นตรงที่ขนานกับ2x y P   
ที่มีส่วนตัดกับบริเวณที่สอดคล้องกับเงื่อนไข   
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 ขั้นสร้างองค์ความรู้ 
 1. ครูให้นกัเรียนสังเกตและอภิปรายว่า กราฟ2x y P  อยู่บริเวณใด ที่ท าให้ค่า P มีค่าสูงสุด 
และมีค่าต่ าสุด 
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 2. ครูยกตัวอย่างปัญหาก าหนดเชิงเส้นซ่ึงเป็นการหาค าตอบของฟังก์ชันจุดประสงคข์องบริเวณ
ค าตอบท่ีเป็นรูปเปิด 1 ตัวอย่าง ดังนี ้

   

C 2x 3y

5x y 5

3x 2y 6

x 4y 4

x 0, y 0

 

 

 

 

 








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 3.ครูเขียนกราฟของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นในข้อ 2.  พรอ้มท้ังแรเงาบริเวณที่สอดคล้องกับ
เงื่อนไขที่ก าหนด โดยใช้โปรแกรมจีเอสพ ี

 
 

 4.ครูให้นกัเรียนสังเกตและอภิปรายว่า กราฟC 2x 3y  อยู่บริเวณใด ที่ท าให้ค่า P มีค่าสูงสุด 
และมีค่าต่ าสุด 

 
 



133 
 

 
 

 
 



134 
 

 
 

 
 5.ครูถามนักเรียนว่า จากตวัอย่างปัญหาก าหนดการเชิงเส้นนี้ เราสามารถหาค่าสูงสุดได้หรือไม่ 
เพราะเหตุใด 
 6.ครูให้นกัเรียนช่วยกันสรุปว่า การหาค่าสูงสุดและค่าต่ าสุด  กราฟของฟังก์ชันจุดประสงค์จะอยู่
บริเวณใดของเงื่อนไขทีก่ าหนด  และในกรณีปญัหาก าหนดเชิงเส้นซ่ึงเป็นการหาค าตอบของฟังก์ชัน
จุดประสงคข์องบริเวณค าตอบท่ีเป็นรูปเปิดจะมีค่าสูงสุดหรือค่าต่ าสุดหรือไม่  
 7.ครูให้นกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะที่ 4.2 
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4.สื่อการเรียนรู้และแหง่การเรียนรู้ 
 ส่ือการเรียนรู ้
 1.โปรแกรมจีเอสพ ี
 2. แบบฝึกทักษะระหว่างเรยีน 
  

 แหล่งการเรียนรู ้
 1.ห้องสมุด  
 2.ห้องคอมพิวเตอร์ 
 

5.การวัดและประเมินผล 
การวดัผล การประเมินผล 

1.สังเกตจากการตอบค าถามของนักเรยีน 
2.สังเกตจากการปฏิบัตกิิจกรรมระหว่างเรียน 
 
3.การท าแบบฝึกทกัษะระหว่างเรียนของนกัเรียน 

1.นักเรียนส่วนมากตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.นักเรียนให้ความร่วมมือ มีส่วนร่วม  
และนักเรียนแต่ละคนต่างช่วยเหลือซ่ึงกันและกัน 
3.นักเรียนท าแบบฝกึทักษะได้ถูกต้องอยู่ในระดับด ี

 
    เกณฑ์การประเมินผลการท าแบบฝกึทักษะของนกัเรียน  

ระดับคณุภาพ เกณฑ์การพิจารณา 
5  (ดีมาก) ถูกต้อง 80 % ขึ้นไปของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝกึทักษะ  
4   (ดี) ถูกต้องตั้งแต่ 70 – 79 % ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
3   (พอใช้) ถูกต้องตั้งแต่ 60 – 69 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
2   (เกือบพอใช้) ถูกต้องตั้งแต่ 50 – 59 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
1   (ต้องปรับปรุง) ถูกต้องตั้งแต่ 40 – 49 %ของจ านวนข้อในแต่ละแบบฝึกทกัษะ 
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แบบฝึกทกัษะที่ 4.1 
จงหาค่าสูงสุดของ P ตามเงื่อนไขข้อจ ากัดที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ด้วยวิธีกราฟ 
1. P 2x 3y   

     

x y 6

x 3

x 0

y 0

 









 



 

 

 1.1) จงเขียนกราฟของข้อจ ากัดแสดงบริเวณที่หาค าตอบได้ 
 

 
 1.2)จงหาพิกัดของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ 
                       ……………………………………………………………………………………… 
 1.3)จงแทนค่าของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ลงในฟังก์ชันจุดประสงค์ 

จุดมุม (x , y )  ค่าของฟังก์ชนั P 2x 3y    

  

 
1.4)จงระบุพิกัดของจุดมุมจุดใดที่ท าให้ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุด 

                       ……………………………………………………………………………………… 
 1.5)ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุดเป็นเท่าไร  
                    ………………………………………………………………………………………. 
 

x 

y 
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2. P 15x 10y   

    

3x 2y 80

2x 3y 70

x 0

y 0

 

 

 

 

 

 

 2.1) จงเขียนกราฟของข้อจ ากัดแสดงบริเวณที่หาค าตอบได้ 

 
 
 2.2)จงหาพิกัดของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ 
                       ……………………………………………………………………………………… 
 2.3)จงแทนค่าของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ลงในฟังก์ชันจุดประสงค์ 

จุดมุม (x , y )  ค่าของฟังก์ชนั P 15x 10y    

  

 

 2.4)จงระบุพิกัดของจุดมุมจุดใดที่ท าให้ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุด 
                       ……………………………………………………………………………………… 
 2.5)ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุดเป็นเท่าไร  
                    ………………………………………………………………………………………. 

x 

y 
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3. P 3x 4y   

     

x 2y 50

5x 4y 145

2x y 25

y 5

  

 

  

 

 

  

 3.1) จงเขียนกราฟของข้อจ ากัดแสดงบริเวณที่หาค าตอบได้ 

 
 
 3.2)จงหาพิกัดของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ 
                       ……………………………………………………………………………………… 
 3.3)จงแทนค่าของจุดมุมของบริเวณที่หาค าตอบได้ลงในฟังก์ชันจุดประสงค์ 

จุดมุม (x , y )  ค่าของฟังก์ชนั P 3x 4y    

  

 

 3.4)จงระบุพิกัดของจุดมุมจุดใดที่ท าให้ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุด 
                       ……………………………………………………………………………………… 
 3.5)ฟังก์ชันจุดประสงค์ P มีค่าสูงสุดเป็นเท่าไร  
                    ………………………………………………………………………………………. 

y 

x 
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แบบฝึกทกัษะที่ 4.2 
จงหาค่าสูงสุด(ถ้ามี)และต่ าสุด (ถ้ามี) ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ด้วยวิธีกราฟ 
1. Z 35x 25y   

    

2x 3y 15

3x y 12

x 0

y 0

 

  

 

 
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2. Z 4x 5y   

     

2x y 10

2x 3y 12

x 0

y 0

  

 

 

 
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3. Z 12x 8y   

     

2x 3y 24

2x y 12

x y 16

x 0

y 0

 

 

  

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
สรุป 

 จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ของปัญหาก าหนดการเชิงเส้น กราฟของฟังก์ชันจุดประสงค์ท่ีอยู่ในบริเวณ
ค าตอบของทุกข้อจ ากัดท่ีให้ค่าต่ าสุด จะอยู่...........จุด ( 0 , 0 ) มากท่ีสุด 

 และกราฟของฟังก์ชันจุดประสงค์ท่ีอยู่ในบริเวณค าตอบของทุกข้อจ ากัดท่ีให้ค่าสูงสุด จะอยู่...........จุด ( 0 , 0 ) 
มากท่ีสุด 

 จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ของปัญหาก าหนดการเชิงเส้น   
ถ้าบรเิวณค าตอบทุกข้อจ ากัดเป็น บรเิวณของกราฟท่ีเป็นรูปปิด จะมีท้ังค่าสูงสุดและคา่ต่ าสุดหรือไม่
............................................................................................................................................................. 
ถ้าบริเวณค าตอบทุกข้อจ ากัดเป็น บริเวณของกราฟท่ีเป็นรูปเปิด จะมีท้ังค่าสูงสุดและค่าต่ าสุดหรือไม่
........................................................................................................................................................................... 


