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บทคัดย่อ 
ในงานวิจัยนี้เราศึกษาสมการไดโอแฟนไทน์ 2( 12)x yp p z    เมื่อ p  และ 12p  เป็นจ านวน

เฉพาะ จากการศึกษาพบว่าสมการนี้ไม่มีผลเฉลย ,x y  และ z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก เมื่อ 11p    
 

ค าส าคัญ : สมการไดโอแฟนไทน์, ผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มบวก 
 

Abstract 
In this research, we study the Diophantine equation 2( 12)x yp p z    where p  and 
12p  are prime numbers.  The result of this study showed that this equation has no positive 

integer solution ,x y  and z  when 11p  . 
 

Keywords: Diophantine equation, positive integer solution 
 

1. บทน า 
ในหลายปีที่ผ่านมา การหาผลเฉลยของสมการไดโอแฟนไทน์เป็นหนึ่งในหัวข้อที่มีผู้วิจัยจ านวนมากให้ความ

สนใจศึกษา ผู้วิจัยส่วนใหญ่ได้ศึกษาการหาผลเฉลยของสมการไดโอแฟนไทน์  2x yp q z   เมื่อ ,p q  เป็น
จ านวนเฉพาะ และ , ,x y z  จ านวนเต็มที่ไม่ใช่จ านวนลบ โดยก าหนด p  และ q  ใหม้ีเง่ือนไขแตกต่างกันออกไป 
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ในปี  ค.ศ.2007 Acu ได้พิสูจน์ว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 22 5x y z   มีผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มที่ไม่ใช่
จ านวนลบ ( , , )x y z  เพียงแค่ 2 ผลเฉลย คือ (3,0,3)  และ (2,1,3)  ต่อมาในปี ค.ศ.2012 Sroysang  ได้

พิสูจน์ว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 23 5x y z   มีผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มที่ไม่ใช่จ านวนลบเพียงผลเฉลยเดียว นั่น

คือ ( , , ) (1,0,2)x y z   จากนั้นปี ค.ศ.2013 เขายังได้ศึกษาเพิ่มเติมว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 22 3x y z   มี
ผลเฉลยเพียง 3 ผลเฉลย ได้แก่ ( , , ) (0,1,2),(3,0,3)x y z   และ (4,2,5)  นอกจากน้ีเขายังได้ศึกษาผลเฉลย
ของสมการไดโอแฟนไทน์อื่น ๆ อีกมากมาย แต่เมื่อไม่นานมานี้ในปี ค.ศ.2018  Burshtein ได้ศึกษาสมการไดโอแฟน

ไทน์   24
yxp p z    ซึ่งเขาพบว่าสมการนี้ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก เมื่อ 3p   และ 

4p   เป็นจ านวนเฉพาะ ต่อมาเขายังได้ท าการหาผลเฉลยของสมการไดโอแฟนไทน์   26
yxp p z    เมื่อ 

, 6p p  เป็นจ านวนเฉพาะ โดยเขาได้แบ่งการพิจารณาออกเป็น 6 กรณี เขาพบว่ากรณีที่ 1x y   สมการนี้มี
ผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มบวกทั้งหมด 7 ผลเฉลย ส่วนกรณี 2x   และ 1y   สมการนี้มีเพียงแค่ผลเฉลยเดียว 
ส่วนกรณีอื่น ๆ สมการนี้จะไม่มีผลเฉลย นอกจากน้ีในปีเดียวกันนี้ Fernando ยังได้แสดงให้เห็นว่า สมการไดโอแฟน

ไทน์   28
yxp p z    ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก เมื่อ 3p   และ 8p   เป็นจ านวน

เฉพาะ   
ส าหรับในงานวิจัยนี้ เราสนใจศึกษาสมการไดโอแฟนไทน ์

  212
yxp p z     (1) 

เมื่อ p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะ โดยเราได้แสดงให้เห็นว่าสมการไดโอแฟนไทน์ (1)  ไม่มีผลเฉลย 
( , , )x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก ยกเว้นกรณีที่ p  มีค่าเป็น 11 เท่านั้น  

 
2. วิธีการ 

ในการศึกษาผลเฉลยของสมการไดโอแฟนไทน์ (1) เราได้อาศัยความรู้พื้นฐานเกี่ยวกับทฤษฎีจ านวน และทฤษฎี
บทที่ได้ท าการพิสูจน์ไว้แล้ว ดังต่อไปนี้ 

ทฤษฎีบท 2.1 (Sroysang B., 2014) สมการไดโอแฟนไทน์ 27 19x y z   ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z  ที่เป็น
จ านวนเต็มที่ไม่เป็นจ านวนเต็มลบ 

ทฤษฎีบทประกอบ 2.2  ถ้า z  เป็นจ านวนเต็มบวก แล้ว 2 0,1,4,9(mod12)z   
พิสูจน์  เนื่องจาก z  เป็นจ านวนเต็มบวก จึงได้ว่า 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11(mod12)z   ซึ่งท า

ให้ 2 0,1,4,9(mod12)z                                                                                                                   

ทฤษฎีบทประกอบ 2.3  ถ้า L  เป็นจ านวนเต็มบวก แล้วส าหรับจ านวนเต็มบวก k  ใด ๆ (12 1)kL   
สามารถเขียนได้ในรูปของ 12 1A  เมื่อ A  เป็นจ านวนเต็มบวก  

พิสูจน์  เราสามารถพิสูจน์ได้โดยง่ายด้วยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์ ให้ k  เป็นจ านวนเต็มบวกใด ๆ

สมมติ (12 1) 12 1kL A    ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก A  จะได้ว่า 

        
1(12 1) (12 1) (12 1) (12 1)(12 1) 12(12 ) 1k kL L L A L AL A L             
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เมื่อ 12AL A L   เป็นจ านวนเต็มบวก โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์จึงสรุปได้ว่า ส าหรับทุกจ านวนเต็ม

บวก k  จะได้ (12 1) 12 1kL A    เมื่อ A เป็นจ านวนเต็มบวก 
ทฤษฎีบทประกอบ 2.4  ก าหนดให ้ L  เป็นจ านวนเต็มบวก ส าหรับจ านวนเต็มบวก k  ใด ๆ  จะได้ว่า  

12 1
(12 5)

12 5

k
A

L
B


  


  

ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก A  และ B  
พิสูจน์  แบ่งการพิจารณาออกเป็น 2 กรณี ดังนี้ 

กรณี 1  ให ้ k  เป็นจ านวนเต็มคู่ จึงให้ 2k m  ส าหรับ m  เป็นจ านวนเต็มบวกใด ๆ  

สมมติ   
2

12 5 12 1
m

L A    เมื่อ A  เป็นจ านวนเต็มบวก  จะได้ว่า  
2( 1) 2 2(12 5) (12 5) (12 5)m mL L L                                   

          2(12 1)(144 120 25)A L L      
            2 212[ (12 5) 12 10 2] 1A L L L       
เมื่อ 2 2(12 5) 12 10 2A L L L     เป็นจ านวนเต็มบวก  

โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์จึงได้ว่า ส าหรับทุกจ านวนเต็มคู่ 0k   ใด ๆ  12 5 12 1
k

L A    
ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก A  
กรณี 2  ให้ k  เป็นจ านวนเต็มคี่ จึงให้ 2 1k m   ส าหรับ m  เป็นจ านวนเต็มบวกใด ๆ  

สมมติให้  
2 1

12 5 12 5
m

L B


    เมื่อ B  เป็นจ านวนเต็มบวก  จะได้ว่า 
 2 1 1

(12 5)
m

L
 

 2 1 2(12 5) (12 5)mL L    
 2(12 5)(144 120 25)B L L       

                     2 212[ (12 5) 60 50 10] 5B L L L        
เมื่อ 2 2(12 5) 60 50 10B L L L     เป็นจ านวนเต็มบวก 

โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์จึงได้ว่า ส าหรับทุกจ านวนเต็มคี่ 0k   ใด ๆ   12 5 12 5
k

L B    

ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก B  
ในท านองเดียวกันอาศัยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์เราสามารถพิสูจน์ทฤษฎีบทต่อไปนี้ได้เช่นกัน 
ทฤษฎีบทประกอบ 2.5  ก าหนดให้ L  เป็นจ านวนเต็มบวก ส าหรับจ านวนเต็มบวก k  ใด ๆ  จะได้ว่า 

12 1
(12 7)

12 7

k
A

L
B


  


  

ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก A  และ B  
พิสูจน์  พิสูจน์ได้ในท านองเดียวกันกับทฤษฎีบทประกอบ 2.4  
ทฤษฎีบทประกอบ 2.6  ก าหนดให้ L  เป็นจ านวนเต็มบวก  ส าหรับจ านวนเต็มบวก k  ใด ๆ  จะได้ว่า 

12 1
(12 11)

12 11

k
A

L
B


  


  

ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คี ่
ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คู่ 

ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คี ่
ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คู่ 

ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คี ่
ถา้ k เป็นจ านวนเตม็คู่ 

3
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ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก A  และ B  
พิสูจน์  พิสูจน์ได้ในท านองเดียวกันกับทฤษฎีบทประกอบ 2.4 

 

3. ผลการวิจัยและวิจารณ์ผล 
ผลจากการศึกษาเราพบว่า สมการไดโอแฟนไทน์ (1) ไม่มีผลเฉลย  , ,x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  เมื่อ p  

และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะโดยที่ 11p   ในการพิสูจน์เราได้แบ่งกรณีพิจารณาจ านวนเฉพาะ p  ออกเป็น 
4 กรณีและอาศัยผลที่ได้จากทฤษฎีบท 2.1 และทฤษฎีบทประกอบ 2.2 – 2.6 มาช่วยในการพิสูจน์ด้วย 

ส าหรับกรณีที่ p  เป็น 2,3  จะได้ 12p  เป็น 14,15  ตามล าดับ ซึ่งท าให้ 12p  ไม่เป็นจ านวน
เ ฉ พ า ะ  ถ้ า  5p   แ ล้ ว  1,3,5,7,9,11 (mod12)p   แ ต่ ใ น ก ร ณี   3 mod12p   แ ล ะ 

 9 mod12p  ท าให้ p  ไม่เป็นจ านวนเฉพาะ เราจึงพิจารณาเพียง 4 กรณีที่เหลือ ได้แก่  1 mod12 ,p 

 5 mod12 ,p    7 mod12p   และ  11 mod12p   ซึ่งได้ท าการพิสูจน์ไวใ้นทฤษฎีบท 3.1 – 3.4  

ทฤษฎีบท 3.1  ถ้า p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  1 mod12p   แล้ว สมการไดโอแฟนไทน์ 
(1) ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 

พิสูจน์  สมมติ ( , , )x y z  เป็นผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มบวกของสมการ (1) และให้ p  เป็นจ านวนเฉพาะที่ 

 1 mod12p   จึงได้ 12 1p M   ส าหรับบางจ านวนเต็มบวก M  ดังนั้น 12 12( 1) 1p M     

โ ด ย ที่  1M   เ ป็ น จ า น ว น เ ต็ ม บ ว ก  จ า ก ท ฤ ษ ฎี บ ท ป ร ะ ก อ บ  2 . 3  จ ะ ไ ด้  12 1xp A   แ ล ะ 

( 12) 12 1yp B    โดยที่ A  และ B  เป็นจ านวนเต็มบวก ท าให้ได้ว่า 
2 ( 12) (12 1) (12 1) 12( ) 2x yz p p A B A B           

ดังนั้น  2 2 mod12z   ซึ่งเกิดข้อขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 

ทฤษฎีบท 3.2  ถ้า p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  5 mod12p   แล้วสมการไดโอแฟนไทน์ (1)  

ไม่มีผลเฉลย  , ,x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 

พิสูจน์ สมมติให้ p  เป็นจ านวนเฉพาะที่อยู่ในรูป 12 5p M   เมื่อ M  เป็นจ านวนเต็มที่
มากกว่าหรือเท่ากับศูนย์ ถ้า 0M   แล้ว 5p   และ 12 17p   สมมติให้ ( , , )x y z  เป็นผลเฉลยที่เป็น

จ านวนเต็มบวกของสมการไดโอแฟนไทน์  25 17x y z   เนื่ องจาก  0,1,2,3 mod4z   ได้ ว่ า 

 2 0,1 mod4z   เ พ ร า ะ ว่ า   5 1 mod4x   แ ล ะ   17 1 mod4y   ดั ง นั้ น 

 2 5 17 2 mod4x yz     จึงเกิดข้อขัดแย้ง 

สมมติ 0M   และ  , ,x y z  เป็นผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มบวกของ (1) เนื่องจาก 12 5p M   จึง

ได้  12 12 1 5p M     โดยที่ 1M   เป็นจ านวนเต็มบวก แบ่งการพิจารณาออก 4 กรณี ดังต่อไปนี้

  

กรณี 1  สมมติให้ x  และ y  เป็นจ านวนเต็มคู่ อาศัยทฤษฎีบทประกอบ 2.4 จะได้ 12 1xp A   และ 

( 12) 12 1yp B    โดยที่ ,A B  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  ดังนั้น 

4
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2 (12 1) (12 1)z A B    12( ) 2A B    

นั่นคือ  2 2 mod12z    ซึ่งขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 

กรณี 2   สมมติให้ x  และ y  เป็นจ านวนเต็มคี่ อาศัยทฤษฎีบทประกอบ 2.4 จะได้ 12 5xp A   

และ  12 12 5
y

p B     โดยที่ ,A B  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  ดังนั้น 

 2 (12 5) (12 5)z A B    12( ) 10A B       
นั่นคือ  2 10 mod12z   ซึ่งขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 

กรณี 3   สมมติให้ x  เป็นจ านวนเต็มคู่ และ y  เป็นจ านวนเต็มคี่ อาศัยทฤษฎีบทประกอบ 2.4  จะได้ 

12 1xp A   และ  12 12 5
y

p B     โดยที่ ,A B  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  ดังนั้น 
2 (12 1) (12 5)z A B    12( ) 6A B       

นั่นคือ  2 6 mod12z   ซึ่งขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 
กรณี 4   สมมติให้ x  เป็นจ านวนเต็มคี่ และ y  เป็นจ านวนเต็มคู่ ท านองเดียวกันกับกรณี 3 เราจะได้ 

 2 6 mod12z   ซึ่งเกิดขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 เช่นกัน 
จากทั้ง 4 กรณี จึงได้ว่าสมการ (1)  ไม่มีผลเฉลย ส าหรับกรณี p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  

 5 mod12p    

ทฤษฎีบท 3.3  ถ้า p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  7 mod12p   แล้วสมการไดโอแฟนไทน์ (1)  

ไม่มีผลเฉลย  , ,x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 

พิสูจน์ สมมติให้ p  เป็นจ านวนเฉพาะที่อยู่ในรูป 12 7p M   เมื่อ M เป็นจ านวนเต็มที่ 0M   
ถ้า 0M   จะได้ 7p   และ 12 19p   โดยทฤษฎีบท 2.1 ได้พิสูจน์แล้วว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 

27 19x y z   ไม่มีผลเฉลย  , ,x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มที่ไม่เป็นจ านวนเต็มลบ 

สมมติ  0M   และให้   , ,x y z  เป็นผลเฉลยที่ เป็นจ านวนเต็มบวกของสมการ  (1) เนื่องจาก 

12 7p M   จึงได้ว่า  12 12 1 7p M     โดยที่ 1M   เป็นจ านวนเต็มบวก  อาศัยทฤษฎีบท

ประกอบ 2.5 เราสามารถพิสูจน์ได้ในท านองเดียวกันกับทฤษฎีบท 3.2 ท าให้ได้ว่า  2 2,8 mod12z   ซึ่งเกิด
ข้อขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2  

ทฤษฎีบท 3.4  ถ้า 11p   และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  11 mod12p   แล้วสมการไดโอแฟน
ไทน์ (1) ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 

พิสูจน์ เนื่องจาก p  เป็นจ านวนเฉพาะที่  11 mod12p   จึงได้ว่า  12 11 mod12p   สมมติ 

( , , )x y z  เป็นผลเฉลยที่เป็นจ านวนเต็มบวกของสมการไดโอแฟนไทน์ (1) แบ่งพิจารณา 4 กรณีต่อไปนี้ 

กรณี 1 สมมติให้ x  และ y  เป็นจ านวนเต็มคู่ อาศัยทฤษฎีบทประกอบ 2.6 จะได้ว่า 12 1xp A   และ 

( 12) 12 1yp B     โดยที่ ,A B  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  ดังนั้น 

  2 (12 1) (12 1)z A B    12( ) 2A B    

5
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นั่นคือ  2 2 mod12z   ซึ่งขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 

กรณี 2 สมมติให้ x  และ y  เป็นจ านวนเต็มคี่ อาศัยทฤษฎีบทประกอบ 2.6 จะได้ว่า 12 11xp A    

และ ( 12) 12 11yp B     โดยที่ ,A B  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก  ดังนั้น 
2 (12 11) (12 11)z A B    12( 1) 10A B     

นั่นคือ   2 10 mod12z   ซึ่งขัดแย้งกับทฤษฎีบทประกอบ 2.2 เช่นกัน 

กรณี 3 สมมติให้ x  เป็นจ านวนเต็มคู่ และ y  เป็นจ านวนเต็มคี่ จะได้ว่า 2x k  และ 2 1y s   

ส าหรับบางจ านวนเต็ม 0k   และ 0s   เมื่อแทนลงใน (1) ท าให้  2 2 2 1( 12)k sz p p      ดังนั้น  
2 1 2 2( 12) ( )( )s k k kp z p z p z p                       

ให้ ( 12)kz p p     และ ( 12)kz p p      โดยที่ ,   เป็นจ านวนเต็มที่ 0    และ  

2 1s     ท า ใ ห้ ไ ด้  2 ( 12) ( 12) ( 12) ( 12) 1kp p p p p                ถ้ า 

0   แล้ว ( 12) | 2p  หรือ ( 12) | kp p  ซึ่งเกิดข้อขัดแย้ง  ดังนั้น 0   เราจึงได้ 
2 12 ( 12) 1 ( 12) 1k sp p p         (2) 

จาก (2) ถ้า 0s   แล้ว 2 ( 12) 1 11kp p p       ถ้า 1k   แล้ว 2 11p p   ท าให้ได้ 11p   

ซึ่ งเกิดข้อขัดแย้ง ดังนั้น 2k   เราพบว่าค่า p  ที่สอดคล้องกับสมการ 2 11 0kp p    คือ 1,  
1 11

11, ,
2 2

    จึงเกิดข้อขัดแย้ง ท าให้ได้ว่า 1s    จาก (2) จะได้           

2 1 2 2 1 12 ( 12) 1 ( 11) ( 12) ( 12) ( 12) 1k s s sp p p p p p                      (3) 

จาก (3) จะได้ว่า ( 11) 2 kp p  และจาก 11p   เป็นจ านวนเต็มคู่ เราจึงได้ 11 2 jp p   โดยที่ j  เป็น

จ านวนเต็มที่ 0 j k   ถ้า 0j   แล้ว 9p    ซึ่งเกิดข้อขัดแย้ง  จึงให้ 0 j k   ท าให้ได้ว่าค่าของ p  

ที่สอดคล้องสมการ 2 11 0jp p    ได้แก่ 1,
1 11

11, ,
2 2

    จึงเกิดข้อขัดแย้ง 

กรณี 4 สมมติให้ x  เป็นจ านวนเต็มคี่ และ y  เป็นจ านวนเต็มคู่ จะได้ว่า 2 1x m   และ 2y n  ส าหรับ

บางจ านวนเต็ม 0m   และ 0n   แทนลงใน (1) ท าให้ได้  2z   2 1 2( 12)m np p    ดังนั้น 
2 1 2 2( 12) ( 12) ( 12)m n n np z p z p z p                 

ให้ ( 12)nz p p    และ ( 12)nz p p     โดยที่ ,   เป็นจ านวนเต็มที่ 0    
และ 2 1m     เราจึงได้ 

2( 12)np p p    ( 1)p p      (4) 

ถ้า 0   แล้ว | 2p  หรือ | ( 12)sp p   ซึ่งเกิดข้อขัดแย้ง  ดังนั้น 0   จาก (4) ท าให้ 
2 12( 12) 1 1n mp p p           (5) 

แบ่งการพิจารณาออกเป็นสองกรณีย่อย ดังนี ้

กรณี 4.1 ถ้า 0m   จาก (5) จะได้ 2( 12) 1np p    ถ้า 1n   แล้ว 2( 12) 1p p    จะได้ 
25p    ซึ่ ง เ กิ ด ข้ อ ขั ด แย้ ง  ดั ง นั้ น  2n   ท า ให้ ไ ด้ ว่ า ค่ า ขอ ง  12p  ที่ ส อดคล้ อ งกั บสมการ 

6
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2( 12) ( 12) 13 0np p      ได้แก่  1 13
1 , 13 , ,

2 2
    แต่ เนื่องจาก 12p  เป็นจ านวน

เฉพาะ จึงได้ 12 13p   ท าให้ 1p   ซึ่งเกิดข้อขัดแย้ง  
กรณี 4.2  ถ้า 1m   จาก (5) จะได้  

2 1 2 2 1 12( 12) 1 ( 1)[ ... 1]n m m mp p p p p p                   (6) 

จาก (6) ได้ว่า ( 1) | 2( 12)np p   และเนื่องจาก 1p  เป็นจ านวนเต็มคู่ จึงท าให้ 1 2( 12) jp p      

โดยที่ j  เป็นจ านวนเต็มที่ 0 j n   ถ้า 0j   และจาก 1 2( 12) jp p    จะท าให้ p 3  ซึ่งเกิด

ข้อขัดแย้ง ท าให้ 0 j n   เนื่องจาก 1 2( 12) jp p    เราได้ว่า 2( 12) ( 12) 13 0jp p      
ถ้า 1j   แล้ว 2( 12) ( 12) 13 0p p      ซึ่งท าให้ 25p    เกิดข้อขัดแย้ง ดังนั้น 2j   ท าให้ค่า

ของ 12p  ที่สอดคล้องกับสมการ 2( 12) ( 12) 13 0jp p      ได้แก่ 1 , 13 
1

, ,
2


13

2
 แต่

เนื่องจาก 12p  เป็นจ านวนเฉพาะ ท าให้ 12 13p   นั่นคือ 1p   จึงเกิดข้อขัดแย้งเช่นกัน   
จากท้ัง 4 กรณีจึงสรุปว่า สมการ (1) ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z  ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 

ผลจากทฤษฎีบท 3.1 – 3.4 ท าให้สามารถสรุปได้ว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 2( 12)x yp p z    ไม่มีผล
เฉลย ( , , )x y z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก เมื่อ p  และ 12p  เป็นจ านวนเฉพาะโดยที่ 11p   ซึ่งผลที่ได้จาก
ทฤษฎีบทข้างต้นท าให้ได้บทแทรกต่อไปนี้ 

บทแทรก 3.5  สมการไดโอแฟนไทน์ 261 73x y z   ไม่มีผลเฉลย ,x y  และ z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 
พิสูจน์  เป็นผลมาจากทฤษฎีบท 3.1 

บทแทรก 3.6  สมการไดโอแฟนไทน์ 25 17x y z   ไม่มีผลเฉลย ,x y  และ z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 
พิสูจน์  เป็นผลมาจากทฤษฎีบท 3.2 

บทแทรก 3.7  สมการไดโอแฟนไทน์ 27 19x y z   ไม่มีผลเฉลย ,x y  และ z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 
พิสูจน์  เป็นผลมาจากทฤษฎีบท 3.3 

บทแทรก 3.8 สมการไดโอแฟนไทน์ 2167 179x y z   ไม่มีผลเฉลย ,x y  และ z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก 
พิสูจน์  เป็นผลมาจากทฤษฎีบท 3.4 

ส าหรับกรณี 11p   จะได้ 12 23p   เราพบว่าสมการไดโอแฟนไทน์ 211 23x y z   มี 
( , , ) (2,1,12)x y z   เป็นผลเฉลยของสมการนี ้  

 

 
 
4.สรุป 

ในงานวิจัยนี้ได้แสดงให้เห็นว่าสมการไดโอแฟนไทน์ 2( 12)x yp p z    เมื่อ p  และ 12p  เป็น

จ านวนเฉพาะ ไม่มีผลเฉลย ( , , )x y z ที่เป็นจ านวนเต็มบวก ยกเว้นกรณีที่ 11p    

7



Vol. 12 • No. 1 • January - February 2023                                               Thai Journal of Science and Technology 

 521 

 

5. References 
D.Acu, 2007, On a Diophantine equation 22 5x y z  , Gen. Math., 15 : 145-148. 

B. Sroysang, 2012, On the Diophantine equation 23 5x y z  , International Journal of Pure and 
Applied Mathematics, 81 : 605-608. 

B.Sroysang, 2013, More on the Diophantine  equation 22 3x y z  , International Journal of Pure  
and Applied Mathematics, 84 : 133-137. 

Sroysang B., 2014, On two Diophantine equations 27 19x y z  and 27 91x y z  , International 
Journal of Pure and Applied Mathematics, 92(1): 113-116. 

N.Burshtein, 2018, All the solutions of the Diophantine Equation   24
yxp p z   when 3p 

, 4p   are Primes and 2,3,4x y  , Annals of Pure and Applied  Mathematics, 16(1) : 241-
244. 

N.Burshtein, 2018, Solutions of the Diophantine Equation   26
yxp p z   when p , 6p   are 

Primes and 2,3,4x y  , Annals of Pure and Applied  Mathematics, 17(1) : 101-106. 
Fernando Neres de Oliveira, 2018, On the Solvability of the Diophantine Equation 

  28
yxp p z    when 3p  and 8p   are Primes,  Annals of Pure and Applied  

Mathematics, 18(1) : 9-13. 
 

8




