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ABSTRACT 
This article presents a brief of Pythagoras’  biography and the knowledge of 

Pythagoras’  theorem from various ancient civilizations.  In addition, Pythagoras’ 
theorem in Thai mathematics curriculum and the clue of Pythagoras’  theorem from 
Lakepakorn book in early Rattanakosin period.   
Keywords:  Pythagoras, Pythagoras’ theorem  

1. บทนํา  
ในบรรดานักคณิตศาสตร์ที่ได้รับการออกช่ือในบทเรียนตามแบบเรียนคณิตศาสตร์ทั่วไปน้ัน ช่ือที่

ติดหูและเป็นที่รู้จักกันในอันดับต้น ๆ คงหนีไม่พ้น “พีทาโกรัส” และทฤษฎีบทของเขา นักเรียนส่วน
ใหญ่ในระบบการศึกษาปัจจุบันของไทยทั้งที่ศึกษาในสายการเรียนที่เน้นคณิตศาสตร์ หรือไม่เน้น
คณิตศาสตร์ ก็น่าจะจดจําเน้ือหาของทฤษฎีบทน้ีได้ หรืออย่างน้อยก็น่าจะคุ้นเคยกับชุดตัวเลข 3, 4 
และ 5 อยู่บ้าง แม้ว่าองค์ความรู้เก่ียวกับความสัมพันธ์ของความยาวด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุม
ฉากจะมีช่ือพีทาโกรัสกํากับอยู่ หากแต่พีทาโกรัสไม่ใช่บุคคลแรกที่ค้นพบความสัมพันธ์พิเศษน้ี และ
สําหรับการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ในประเทศไทยก็เป็นที่น่าสนใจว่า ได้เริ่มกําหนดให้มีการเรียน
ทฤษฎีบทพีทาโกรัสในช่ือทฤษฎีบทพีทาโกรัสมาต้ังแต่เมื่อใด 

2. ในความเป็นพทีาโกรัส  
ตามประวัติศาสตร์คณิตศาสตร์น้ัน พีทาโกรัส (Pythagoras : ประมาณ 580–496 ปีก่อน

คริสตกาล) คือหน่ึงในนักคณิตศาสตร์ยุคแรกที่คนทั่วไปคุ้นเคยช่ือของเขาเป็นอย่างดี โดยหากนับตาม
ช่วงอายุแล้วเขามีชีวิตอยู่ในช่วงปลายพุทธกาล และเกิดช้ากว่าทาเลสแห่งมิเลตุส (Thales of 
Miletus : ประมาณ 640–546 ปีก่อนคริสตกาล) ผู้ซึ่งได้รับการยกย่องว่าเป็นนักคณิตศาสตร์คนแรก
ของโลกอยู่เพียงราว 60 ปี ด้วยเหตุที่ทั้งพีทาโกรัสและทาเลสมีชีวิตอยู่ในช่วงเวลาและสถานที่ที่
ใกล้เคียงกันจนอาจสันนิษฐานได้ว่าทั้งสองคนมีโอกาสได้พบเจอกัน จึงเช่ือกันว่าพีทาโกรัสเป็นลูกศิษย์
คนหน่ึงของทาเลส (หรือสํานักเรียนสายทาเลส) และทาเลสเองก็เป็นแรงบันดาลใจสําคัญที่ทําให้ 
พีทาโกรัสออกเดินทางไปเรียนรู้สรรพสิ่งในโลกกว้าง ทั้งอียิปต์ บาบิโลน รวมไปถึงดินแดนที่ไกล
ออกไปทางฝั่งตะวันออก โดยการเดินทางครั้งน้ันนับได้ว่าเป็นอีกหน่ึงปัจจัยที่ทําให้ช่ือของเขาน้ันยังคง
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ได้รับการเล่าขานอยู่ตามตําราเรียนทั่วไปในปัจจุบันผ่านทฤษฎีบทพีทาโกรัส ทฤษฎีบททาง
คณิตศาสตร์ที่มีช่ือเสียงมากทฤษฎีบทหน่ึง [22] 

เมื่อเอ่ยนามพีทาโกรัส นอกจากจะต้องระวังไม่ให้สับสนกับ โปรทากอรัส (Protagoras : ประมาณ 
490–420 ปีก่อนคริสตกาล) นักปรัชญากลุ่มโซฟิสต์ (Sophists) [4] แล้ว นามพีทาโกรัสก็มักจะตาม
ท้ าย ด้ วยส ร้อย ช่ือ เมื อ งสํ าคัญ ใน ช่ ว ง ชี วิ ตก ว่ าแปดสิ บ ปีของ เขา  ทั้ ง ซ ามอส  ( Samos)  
โครโตนา (Crotona) และเมตาปอนตัม (Metapontum) [6] พีทาโกรัสเกิดที่เกาะซามอส ในทะเล
อีเจียน (Aegean) ริมชายฝั่งของประเทศตุรเคีย (ในปัจจุบันเมืองด้านทิศตะวันออกเฉียงใต้ของเกาะ
ซึ่งเช่ือว่าเป็นถิ่นเกิดของพีทาโกรัส ก็ได้รับการต้ังช่ือใหม่ว่าเมืองพีทาโกไรออน (Pythagorion) และมี
อนุสาวรีย์ของเขาต้ังอยู่บริเวณอ่าวพีทาโกไรออน) พีทาโกรัสใช้ช่วงคร่ึงแรกของชีวิตในการออกศึกษา
หาความรู้ ก่อนที่จะกลับมาก่อต้ังสํานักพีทาโกเรียน (Pythagorean School) ที่เมืองโครโตนา  
ซึ่งสอนสรรพวิทยาความรู้ทั้ง คณิตศาสตร์ ปรัชญา ธรรมชาติวิทยา ดนตรี ดาราศาสตร์ และอ่ืน ๆ 
[18] สํานักเรียนน้ีนอกจากจะมีแนวคิดหลักที่เช่ือว่า “จํานวน” คือกุญแจไขความลับของจักรวาลแล้ว 
ยังเช่ือในหลักภราดรภาพ (Brotherhood) คือ มีความเป็นพ่ีเป็นน้องร่วมสํานัก ความรู้ของสํานักถือ
เป็นความลับที่จะถ่ายทอดกันในเฉพาะสํานัก มีความคิดความเช่ือร่วมกันจนคล้ายเป็นลัทธิ ที่สําคัญ
ยังยึดหลักการว่าผลงานของสมาชิกในสํานักก็คือผลงานในนามของสํานัก ด้วยเหตุน้ีจึงทําให้เกิด
แนวคิดที่ว่า ความรู้เก่ียวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสอาจไม่ใช่ผลงานของพีทาโกรัส เป็นแต่เพียงผลงาน
ของสมาชิกคนใดคนหน่ึงของสํานักพีทาโกเรียนก็เป็นได้ นอกจากน้ีสํานักพีทาโกเรียนยังเช่ือในชีวิต
หลังความตาย การกลับชาติมาเกิด การถือมังสวิรัติ งดทานถ่ัวและของมึนเมา และมีแนวคิดที่ออกจะ
ล้ําสมัยก็คือการเปิดกว้างด้านสิทธิสตรี และการให้ความสําคัญกับความเสมอภาคของหญิงและชาย 
จวบจนกาลต่อมาสํานักพีทาโกเรียนได้เกิดความขัดแย้งทางความคิดกับผู้นําท้องถิ่น จนต้องประสบ
กับภัยทางการเมือง สํานักพีทาโกเรียนจึงถูกต่อต้าน เผาทําลาย และพีทาโกรัสก็จําต้องย้ายหนีเอา
ชีวิตรอดไปยังเมืองเมตาปอนตัม และจบชีวิตลงที่น่ัน 

3. ในความหลากหลายของผู้มาก่อนและมาหลัง 
ดังที่กล่าวมาแล้วว่า องค์ความรู้เก่ียวกับความสัมพันธ์ของความยาวด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม

มุมฉากน้ี ไม่ได้ถูกค้นพบขึ้นครั้งแรกโดยพีทาโกรัส หากแต่เขาในฐานะอาจารย์ผู้ย่ิงใหญ่ อาจจะเป็นผู้
ที่ได้พร่ําสอน ขยายความ หรือแสดงเหตุผลของความสัมพันธ์น้ี ให้กับสานุศิษย์ในแบบมุขปาฐะ [19] 
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โดยไม่บันทึกหลักฐานไว้ ช่ือของเขาจึงได้กลายเป็นช่ือทฤษฎีบท และเรียกขานสืบเนื่องต่อกันมา  
แม้ในปัจจุบันจะไม่หลงเหลือหลักฐานอะไรเกี่ยวกับบทพิสูจน์แบบพีทาโกรัสเลยก็ตาม ในขณะที่ตาม 
อารยธรรมต่าง ๆ หลายแห่ง ยังปรากฏร่องรอยหลักฐานชัดเจนที่สะท้อนว่าพวกเขาเข้าใจ รู้จัก และ
ใช้งาน “ทฤษฎีบทรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก” กันมาก่อนหน้านั้นแล้ว 

บาบิโลน : มีการค้นพบแผ่นดินเหนียวซึ่งต่อมาได้รับการต้ังช่ือว่า พลิมป์ตัน 322 (Plimpton 
322) ซึ่งมีอายุช่วงประมาณ 1,800 ปีก่อนคริสต์ศักราช ในรัชสมัยพระเจ้าฮัมมูราบี แห่งอาณาจักร 
บาบิโลนเก่า หรือก่อนยุคพีทาโกรัสราว 1,200 ปี พลิมป์ตัน 322 เป็นแผ่นดินเหนียวขนาดประมาณ
หนึ่งฝ่ามือ จารึกอักษรลิ่ม (Cuneiform) เป็นตัวเลข 15 บรรทัด แบ่งออกเป็น 4 สดมภ์ โดยสอง
สดมภ์กลางแสดงจํานวนเต็มสองจํานวนในระบบสัฐินิยมหรือระบบฐานหกสิบ ที่แทนความยาวด้าน
ประกอบมุมฉากด้านสั้น (สดมภ์ที่ 2) และความยาวด้านตรงข้ามมุมฉาก (สดมภ์ที่ 3) ของรูป
สามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งมีความยาวด้านทั้งสามเป็นจํานวนเต็ม แม้ในการจารึกจะไม่ได้ระบุความยาว
ด้านประกอบมุมฉากที่เหลือ แต่เห็นได้ชัดว่ามีการนําความยาวนี้ไปใช้ในการคํานวณเป็นจํานวนใน
สดมภ์ที่ 1 แสดงว่าในสมัยนั้นมีความรู้เกี่ยวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสแล้ว ทั้งนี้เมื่อถอดความแล้ว 
สามสิ่งอันดับที่แสดงชุดความยาวด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่ปรากฏในแผ่นดินเหนียวมีทั้ง
ชุดขนาดเล็กอย่าง (119, 120, 169) (45, 60, 75) และรวมไปจนถึงชุดขนาดใหญ่อย่าง (4961, 6480, 
8161)  (12709, 13500, 18541) 

 

 

 
 

รูปที่ 1 (ก) แผน่ดินเหนียวพลิมป์ตัน 322    รูปที่ 1 (ข) แผน่ดินเหนียวเยล 7289  
      แหล่งทีม่ารูปที่ 1 (ก): https://scientificgems.wordpress.com/2017/08/27/the-

plimpton-322-tablet-re-examined/    
          รูปที ่1 (ข): https://isaw.nyu.edu/exhibitions/before-pythagoras/items/ybc-7289/ 

นอกจากพลิมป์ตัน 322 แล้ว ยังมีแผ่นดินเหนียวเยล 7289 (Yale Babylonian Collection, 
YBC 7289) ซึ่งมีอายุอยู่ในช่วงราวศตวรรษที่ 19 – ศตวรรษที่ 17 ก่อนคริสต์ศักราช จารึกบนก้อนดิน
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เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส บริเวณแนวเส้นทแยงมุมมีอักษรลิ่มแสดงความยาวของเส้นทแยงมุมเป็นค่า 
ประมาณของ √2  ในกรณีนี้อาจพิจารณาได้เป็นทฤษฎีบทพีทาโกรัสบนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหน้าจั่ว 

อียิปต์ : มีเรื่องเล่าขานเก่ียวกับต้นเค้าแนวคิดที่พีทาโกรัสนํามาใช้สร้างเป็นทฤษฎีบทว่า ในช่วง
หนึ่งของการท่องโลกเรียนรู้ พีทาโกรัสได้เดินทางไปยังอียิปต์และพบเห็นชาวพ้ืนเมืองใช้เชือกที่แบ่ง
ออกเป็น 12 ส่วนเท่า ๆ กัน โดยผูกเป็นปม 11 ปม นํามาขึงเพ่ือสร้างรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มีด้าน
ยาว 3, 4 และ 5 หน่วย [8] ซึ่งในปัจจุบันเรียกความสัมพันธ์นี้ว่า บทกลับของทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
ตํานานนี้นับเป็นหนึ่งในหลักฐานที่สะท้อนว่าอียิปต์มีความรู้เกี่ยวกับความสัมพันธ์นี้อยู่ก่อนหน้า 
พีทาโกรัส แต่นอกเหนือจากเรื่องเล่านี้แล้วยังมีหลักฐานที่เป็นวัตถุอีกหนึ่งช้ินที่ช่วยเช่ือมโยงถึงความรู้
นี้ได้ก็คือ เบอร์ลินพาไพรัส 6619 (Berlin Papyrus 6619) กระดาษพาไพรัสโบราณ ที่บันทึกข้อความ
ไว้ต้ังแต่สมัยอาณาจักรกลาง (ประมาณ 2,000–1,580 ปีก่อนคริสต์ศักราช) ซึ่งขุดพบบริเวณสุสานเก่า
ในเมืองซัคคารา (Saqqara) ความส่วนหน่ึงในเบอร์ลินพาไพรัสระบุว่า “พ้ืนที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่
เท่ากับ 100 (ตารางหน่วย) จะเท่ากับ (ผลรวมของ) พ้ืนที่รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส (ที่มี) ขนาดเล็กกว่าอีกสอง
รูป ซึ่งความยาวด้านของ (รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดเล็ก) รูปหนึ่งนั้นเป็น ଵ

ଶ
൅

ଵ

ସ
 เท่าของความยาวด้าน

ของ (รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดเล็ก) อีกรูปหนึ่ง (แล้วความยาวด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสทั้งสองนั้นจะ
เท่ากับเท่าไร)”   

 

 

 

 

 

 
รูปที่ 2 เบอร์ลนิพาไพรัส 6619  

แหล่งที่มา: https://en.wikipedia.org/wiki/Berlin_Papyrus_6619 
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ปัญหานี้เมื่อมองจากมุมมองปัจจุบัน จะได้เป็นสมการกําลังสอง 
2

2 1 1
100

2 4
x x

        
 

ซึ่งหาค่าของ x  ได้เป็น 8  และจะได้ความยาวด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสทั้งสามเป็น 6, 8 และ 10 ซึ่ง 
(6, 8, 10) เป็นสามสิ่งอันดับพีทาโกรัส แม้จะไม่ชัดเจนนักแต่ก็สามารถเช่ือมโยงและสันนิษฐานได้ว่า
ปัญหานี้เก่ียวข้องกับความรู้ตามทฤษฎีบทพีทาโกรัส 

กรีก : พีทาโกรัสเป็นหน่ึงในนักคิดคนสําคัญในช่วงต้นของอารยธรรมกรีก ที่มีอิทธิพลต่อ 
นักคิดของกรีกในรุ่นต่อ ๆ มา นักคณิตศาสตร์กรีกคนหน่ึงที่ได้รับอิทธิพลน้ัน และมีบทบาท 
ทําให้ความรู้เก่ียวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสได้สืบทอดต่อมาอย่างเป็นระบบไม่ขาดสายก็คือ ยุคลิดแห่ง 
อะเล็กซานเดรีย (Euclid of Alexandria : ประมาณ 325–265 ปีก่อนคริสต์ศักราช) เจ้าของ 
ดิ เอลเลเมนตส์ (The Elements) ตําราชุดทางคณิตศาสตร์ที่สําคัญของโลก ประกอบด้วยตําราย่อย 
13 เล่ม โดยในเล่มที่ 1 ทฤษฎีบทที่ 47 ก็คือทฤษฎีบทพีทาโกรัสในแนวทางเรขาคณิต ซึ่งในตําราน้ีได้
แสดงบทพิสูจน์ที่รัดกุมไว้ เช่ือกันว่ายุคลิดเป็นผู้คิดการพิสูจน์ในแนวทางน้ีด้วยตนเอง บางคร้ังพบการ
เรียกบทพิสูจน์ลักษณะน้ีว่าบทพิสูจน์แบบคลาสสิก หรือแบบกังหันลม เพราะภาพที่ใช้ประกอบการ
พิสูจน์มีลักษณะคล้ายกับกังหันลม 

 

 

 

 

 
รูปที่ 3 ภาพประกอบการพิสูจน์ทฤษฎีบทพีทาโกรัสใน ดิ เอลเลเมนตส ์
ตามแนวทางการอธิบายของ โอลิเวอร์ เบิร์น (Oliver Byrne) [12] 

หลังจากแสดงทฤษฎีบทพีทาโกรัสแล้ว ในทฤษฎีบทที่ 48 ทฤษฎีบทสุดท้ายของเล่ม 1 ยุคลิดยัง
ได้แสดงบทกลับของทฤษฎีบทพีทาโกรัสไว้ด้วย นอกจากน้ีก็ยังได้แสดงทฤษฎีบทพีทาโกรัสในกรณี
ทั่วไปพร้อมบทพิสูจน์ไว้ในทฤษฎีบทที่ 31 ของเล่มที่ 6 โดยขยายความจากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน
ทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ไปสู่รูปเรขาคณิตที่คล้ายกันตามสัดส่วนของความยาวด้านทั้งสาม 
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ข้อสังเกตประการหน่ึงเก่ียวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสใน ดิ เอลเลเมนตส์ ก็คือช่ือของพีทาโกรัสได้รับการ
อ้างถึงว่าเก่ียวข้องกับทฤษฎีบทน้ีอีกคร้ัง ในงานเขียนเรื่อง “ข้อคิดเห็นเก่ียวกับ ดิ เอลเลเมนตส์ เล่ม
แรกของยุคลิด” (A Commentary on the First Book of Euclid's Elements หรือ Commentary 
on Euclid, Book I) ของ โปรคลุส (Proclus : ค.ศ. 410–485) ซึ่งห่างไกลมากจากยุคของยุคลิด และ
ห่างไกลมาก ๆ จากยุคของพีทาโกรัส [11, 14] 

จีน : โจวป้ีซ่วนจิง (Zhou Bi Suan Jing หรือ Chou Pei Suan Ching) เป็นเอกสารโบราณ
เก่ียวกับคณิตศาสตร์ของจีนที่เก่าแก่และมีช่ือเสียงมาก คะเนว่าเขียนขึ้นในยุครณรัฐ (จันกว่อ : 
ประมาณ 475–221 ปีก่อนคริสต์ศักราช) สมัยราชวงศ์โจว ในตําราน้ีปรากฏแผนภาพเสียนถู 
(Hsuan–Thu) ซึ่งแสดงตารางขนาด 7 7  ภายในแบ่งเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มีด้านประกอบมุม
ฉากยาว 3 และ 4 หน่วย จํานวน 4 รูป และด้านตรงข้ามมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมทั้งสี่รูปต่อกันเป็น
รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส โดยภายในรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสแบ่งออกเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มีด้านประกอบมุม
ฉากยาว 3 และ 4 หน่วย อีก 4 รูป และรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดหน่ึงหน่วยอีก 1 รูป ดังรูปที่ 4 (ก)  
ทําให้สรุปได้ว่ารูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสน้ัน มีพ้ืนที่ 25 ตารางหน่วย หรือมีความยาวด้านเท่ากับ 5 หน่วย  
แม้เอกสารจะไม่ได้แสดงบทพิสูจน์ที่รัดกุม แต่ก็สะท้อนได้ถึงการมีความรู้เก่ียวกับสามสิ่งอันดับ 
พีทาโกรัส (3, 4, 5) ซึ่งยังสามารถขยายเป็นกรณีทั่วไปเพ่ือสรุปเป็นทฤษฎีบทพีทาโกรัสได้ [13] 

 

 

 

 
       รูปที ่4 (ก) แผนภาพเสียนถู        รูปที่ 4 (ข) การพิสูจน์ของ หลิว ฮุย  

    แหล่งที่มารปูที่ 4 (ก): https://de.wikipedia.org/wiki/Zhoubi_suanjing  
    รูปที่ 4 (ข): https://www.britannica.com/science/Pythagorean-theorem 

หลังการเสื่อมสลายของราชวงศ์โจว จีนเข้าสู่ ยุคราชวงศ์จิ๋น (ประมาณ 221–206 ปีก่อน
คริสต์ศักราช) และด้วยนโยบายการปกครอง “เผาตํารา ฆ่าบัณฑิต” ของ จิ๋นซีฮ่องเต้ (Qin Shi 
Huang : ประมาณ 260–210 ปีก่อนคริสต์ศักราช) ทําให้ตําราวิชาการส่วนใหญ่ถูกเผาทําลาย ส่วนที่
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เหลือตกทอดมาก็เป็นเพราะการซุกซ่อนหรือการเรียบเรียงขึ้นใหม่ของเหล่านักปราชญ์ โดยหน่ึงใน
ตําราคณิตศาสตร์ที่เช่ือกันว่าเกิดขึ้นใหม่อีกคร้ังจากผลกระทบของสถานการณ์น้ีก็คือ จิ่วจังซ่วนซู่ 
(Jiuzhang Suanshu) หรือ ตําราเลขคณิตเก้าบท  (The Nine Chapters on the Mathematical 
Art หรือ Arithmetic in Nine Sections) ซึ่งต่อมาอีกราว 470 ปี คือในปี ค.ศ. 263 หลิว ฮุย (Liu 
Hui : ประมาณศตวรรษที่ 3) นักคณิตศาสตร์จีนคนสําคัญแห่งแคว้นวุยในยุคสามก๊ก ก็ได้ปรับปรุงและ
เรียบเรียงตําราเล่มน้ีใหม่ จนกลายเป็นหน่ึงในตําราที่มีอิทธิพลมากต่อการศึกษาคณิตศาสตร์ของจีน
โบราณ โดยในงานของ หลิว ฮุย ยังปรากฏการพิสูจน์ทฤษฎีบทพีทาโกรัส โดยใช้การตัดรูปไว้ด้วย 
[24] ดังแสดงในรูปที่ 4 (ข) 

อินเดีย : ในยุคพระเวท ซึ่งมีอายุช่วงประมาณ 1,500–500 ปีก่อนคริสต์ศักราช ปรากฏคัมภีร ์
ศุลพสูตร (Sulba Sutras) รจนาด้วยภาษาสันสกฤตสมัยพระเวท โดยเป็นส่วนที่แต่งเสริมจากคัมภีร์
พระเวท ซึ่งเป็นบทสวดพิธีกรรมของศาสนาพราหมณ์ หน่ึงในศุลพสูตรที่สําคัญ คือ เพาธายนศุลพสูตร 
(Baudhayana Sulba Sutras) สันนิษฐานว่าแต่งขึ้นเมื่อราว 800 ปีก่อนคริสต์ศักราช [21] ปรากฏ
ข้อความเก่ียวกับการใช้ความรู้ทฤษฎีบทพีทาโกรัส ดังน้ี 

“เมื่อรวมพ้ืนที่รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสองรูป ซึ่งสร้างแยกกันจากความยาวและความกว้างของรูป
สี่เหลี่ยมมุมฉากรูปหน่ึง จะได้เท่ากับพ้ืนที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสซึ่งสร้างจากความยาวเส้นทแยงมุมของ
รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากรูปน้ัน น่ีคือสิ่งที่สังเกตได้จากรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากที่มีขนาดความยาวด้านทั้งสองเป็น 
3 และ 4 , 12 และ 5 , 15 และ 8 , 7 และ 24 , 12 และ 35 , 15 และ 36” [17] 

แม้ว่าบทพิสูจน์เชิงเรขาคณิตที่รัดกุมและเป็นกรณีทั่วไปของทฤษฎีบทพีทาโกรัส จะได้รับการ
เรียบเรียงขึ้นภายหลังเมื่อราวกลางศตวรรษที่ 16 แต่ก็เห็นได้ชัดจากเพาธายนศุลพสูตรว่า อินเดียมี
ความรู้น้ีอยู่ก่อนหน้าพีทาโกรัสแล้ว นอกจากน้ีจากเรื่องราวการเดินทางท่องโลกมาทางบูรพาทิศของ 
พีทาโกรัส และการที่สํานักพีทาโกเรียนมีหลักปรัชญา หลักคิด หลักปฏิบัติบางส่วน ที่คล้ายแนวทาง
ของศาสนาเชนและศาสนาพุทธ จึงมีบางแนวคิดที่เช่ือว่าพีทาโกรัสได้เดินทางมาทางตะวันออกจนไกล
มากพอที่จะได้ยิน ได้ศึกษา และได้รับแรงบันดาลจากเพาธายนศุลพสูตรแล้วนํากลับไปสอน จนต่อ 
มาได้กลายเป็นทฤษฎีบทในช่ือของเขาเอง [19] 

อาหรับ : ศาสนาอิสลามคือปัจจัยสําคัญที่ทําให้ก่อเกิดและสร้างสรรค์อารยธรรมอาหรับ กอปร
กับแนวคิดในการเปิดรับความรู้จากดินแดนรอบข้าง จึงมีการแปลตําราสําคัญของกรีกทั้ง  
ดิ เอลเลเมนตส์ของยุคลิด (The Elements of Euclid) อัลมาเจสต์ของทอเลมี (Almagest of 
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Ptolemy) อะริทเมทิกาของไดโอแฟนทัส (Arithmetica of Diophantus) [23] รวมถึงยอมรับและ
นําความรู้ของกรีกและอินเดียมาใช้งาน โดยในช่วงราชวงศ์อับบาสิด (Abbasid) ราวกลางศตวรรษที่ 
8 ถึงต้นศตวรรษที่ 13 ซึ่งเป็นยุคทองที่มีความเจริญสูงสุด มีการจัดต้ังสภาแห่งภูมิปัญญา (The 
House of Wisdom) เพ่ือเป็นห้องสมุดที่รวบรวมตําราสําคัญและเป็นสถานชุมนุมของเหล่านักคิด ใน
รัชสมัยของเคาะลีฟะฮ์ ฮารูน อัลรอชีด (Harun Al-Rashid : ค.ศ. 763–809) ในช่วงนี้มีนักคิดที่มี
บทบาทต่อวงการคณิตศาสตร์อาหรับคนสําคัญ โดยเฉพาะการวางรากฐานงานด้านพีชคณิตก็คือ   
มุฮัมมัด อิบน์  มูซา อัลควาริซมี (Muhammad ibn Musa al-Khwarizmi : ค.ศ. 780–850) ซึ่งเขามี
ผลงานเกี่ยวกับการพิสูจน์ทฤษฎีบทพีทาโกรัสด้วย แต่เป็นกรณีเฉพาะรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหน้าจั่ว 
[10, 23] นอกจากนี้ ทาบิท อิบน์ กุรเราะฮ์ (Thabit ibn Qurra : ค.ศ. 836–901) นักคณิตศาสตร์ 
นักดาราศาสตร์ และปราชญ์ผู้รอบรู้ ก็มีผลงานการพิสูจน์ทฤษฎีบทพีทาโกรัสโดยใช้การตัดรูป ดังรูปที่ 
5 และเขายังได้วางนัยทั่วไปของทฤษฎีบทพีทาโกรัส โดยอาศัยรูปสามเหลี่ยมคล้าย ดังรูปที่ 6 

 

 
 

รูปที่ 5 การพิสจูน์ทฤษฎีบทพีทาโกรัสของ ทาบิท อิบน์ กุรเราะฮ์ 
           แหลง่ที่มา: https://archive.lib.msu.edu/crcmath/math/math/p/p747.htm    

 

 
 

รูปที่ 6 การวางนัยทั่วไปของทฤษฎีบทพีทาโกรัส โดย ทาบิท อิบน์ กุรเราะฮ์  
แหล่งที่มา: https://owlcation.com/stem/Early-Proofs-of-the-Pythagorean-Theorem 

จากรูปที่ 6 จะได้ความสัมพันธ์ว่า  2 2AB AC  = BC BM NC    ซึ่งในกรณีที่ BAC  เป็น
มุมฉาก ก็จะได้เป็นทฤษฎีบทพีทาโกรัสนั่นเอง 

ในความหลากหลายของผู้มาก่อนและผู้มาหลังที่รู้จัก ค้นพบ และใช้งานทฤษฎีบทพีทาโกรัสนั้น 
สะท้อนให้เห็นถึงเรื่องราวและความเป็นไปของตัวทฤษฎีบทในหลายแง่มุม เช่น การค้นพบความรู้นี้ใน
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หลายถิ่นที่ที่เกิดขึ้นอย่างเป็นอิสระต่อกัน การได้รับแนวคิดหรือแรงบันดาลใจจากการติดต่อสื่อสาร 
การสร้างองค์ความรู้ไว้เพ่ือรองรับการใช้งาน การใช้ทฤษฎีบทพีทาโกรัสเป็นพ้ืนฐานความรู้สําหรับการ
เรียนรู้ในขั้นที่สูงขึ้น หรือการขยายความรู้ให้กว้างขวางขึ้น บทพิสูจน์ของทฤษฎีบทที่มีความเป็นมา
ยาวนานน้ีจึงมีอยู่อย่างมากมายหลายแนวคิด คล้ายเป็นเกมของนักคณิตศาสตร์ในการไล่ล่าหาแนว
ทางการพิสูจน์ใหม่ ๆ ดังที่ เอลิชา สก็อตต์ ลูมิส (Elisha Scott Loomis : ค.ศ. 1852–1940) ได้
นําเสนอไว้ในหนังสือช่ือ ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (The Pythagorean Proposition) ซึ่งรวบรวมบท
พิสูจน์ที่เกิดขึ้นต้ังแต่ราว 900 ปีก่อนคริสตกาล จนถึง ค.ศ. 1940  ไว้ถึง 370 แบบ [16] ในจํานวนน้ี
นอกจากจะมีผลงานของนักคณิตศาสตร์ช่ือดังตามอารยธรรมต่าง ๆ แล้ว ก็ยังมีบทพิสูจน์ของ 
เลโอนาร์โด ดา วินชี (Leonardo da Vinci : ค.ศ. 1452–1519) และประธานาธิบดีคนที่ 20 ของ
สหรัฐอเมริกา เจมส์ เอ การ์ฟีลด์ (James Abram Garfield : ค.ศ. 1831–1881) ซึ่งตีพิมพ์ไว้เมื่อ 
ค.ศ. 1876 [13] ก่อนเข้ารับตําแหน่ง จํานวนแนวทางการพิสูจน์ที่มากมายน้ียังได้รับการบันทึกสถิติ
โลกไว้ในกินเนสส์ เวิลด์ เรคคอร์ด (Guinness World Records) ใน ค.ศ. 1991 ว่าเป็นทฤษฎีบทที่มี
บทพิสูจน์มากที่สุด (Most-Proved Theorem) [20] 

4. ทฤษฎีบทพีทาโกรัสในไทย 
ตามตัวช้ีวัดและมาตรฐานการเรียนรู้ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 

2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 น้ัน กําหนดให้ในสาระที่ 2 
การวัดและเรขาคณิต มาตรฐาน ค 2.2 เข้าใจและวิเคราะห์รูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต 
ความสัมพันธ์ระหว่างรูปเรขาคณิต และทฤษฎีบททางเรขาคณิต และนําไปใช้ ช้ัน ม. 2 มีตัวช้ีวัดที่ 5 
ที่เก่ียวข้องกับทฤษฎีบทพีทาโกรัส กล่าวคือ “เข้าใจและใช้ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับในการ
แก้ปัญหาคณิตศาสตร์และปัญหาในชีวิตจริง” และมีสาระการเรียนรู้แกนกลางอยู่สองประการคือ  
1) ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับ 2) การนําความรู้เก่ียวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับไปใช้ใน
ชีวิตจริง โดยตามหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 2 เล่ม 1 ของสถาบัน
ส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) [8] ได้กําหนดให้ “ทฤษฎีบทพีทาโกรัส” เป็น
เน้ือหาคณิตศาสตร์บทเรียนแรกของการเรียนในภาคการศึกษาต้น ระดับมัธยมศึกษาปีที่ 2 โดยเริ่มต้น
ด้วยการนําเสนอทฤษฎีบทพีทาโกรัสในเชิงพีชคณิต ความว่า “สําหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ 
กําลังสองของความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากับผลบวกของกําลังสองของความยาวของด้าน
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ประกอบมุมฉาก” แล้วจึงตามมาด้วยการนําเสนอทฤษฎีบทพีทาโกรัสในเชิงเรขาคณิต ความว่า 
“สําหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ พ้ืนที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากับผลบวก
ของพ้ืนที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านประกอบมุมฉาก” หลังจากน้ันจึงนําเสนอบทกลับของ 
ทฤษฎีบทพีทาโกรัสในเชิงพีชคณิต  ความว่า “สําหรับรูปสามเหลี่ยมใด ๆ ถ้ากําลังสองของความยาว
ของด้านด้านหน่ึงเท่ากับผลบวกของกําลังสองของความยาวของด้านอีกสองด้าน แล้วรูปสามเหลี่ยม
น้ันเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก” ทั้งน้ี ได้มีการแทรกการวางนัยทั่วไปของทฤษฎีบทพีทาโกรัสในเชิง
เรขาคณิต (เหมือนใน ดิ เอลเลเมนตส์ เล่ม 6 ทฤษฎีบทที่ 31) กล่าวคือ ขยายจากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส
บนด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ไปสู่รูปเรขาคณิตที่คล้ายกันตามอัตราส่วนของความยาว
ด้านทั้งสาม ในลักษณะคําถามชวนคิด (ชวนคิด 1.2) โดยต้ังคําถามกระตุ้นให้นักเรียนได้สํารวจและ
ค้นพบด้วยตนเองสําหรับในบางกรณี แต่ไม่ได้แสดงบทพิสูจน์ไว้  

แน่นอนว่าน่ีไม่ใช่ครั้งแรกที่หลักสูตรคณิตศาสตร์ภาคบังคับ กําหนดให้มีการเรียนเน้ือหา 
ทฤษฎีบทพีทาโกรัส โดยเมื่อย้อนกลับไปในตัวช้ีวัดและสาระการเรียนรู้แกนกลางฯ ฉบับก่อนปรับปรุง 
ก็จะพบว่ามีการกําหนดให้เรียนเนื้อหาทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับไว้เช่นเดียวกัน โดยมีตัวช้ีวัดที่
เก่ียวข้องระบุว่า “ใช้ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับในการให้เหตุผลและแก้ปัญหา” แม้จะมีการ
เปลี่ยนจุดเน้นไปบ้าง เช่น ลดข้อความ “การให้เหตุผล” มาขยายความการแก้ปัญหา เพ่ิมเป็นทั้งการ
แก้ปัญหาคณิตศาสตร์และปัญหาในชีวิตจริง แต่ก็ยังเห็นได้ถึงการให้ความสําคัญกับเน้ือหาเรื่องน้ี 

เมื่อพิจารณาในประเด็นของการที่หลักสูตรคณิตศาสตร์ของไทย กําหนดให้เรียน “เน้ือหาทฤษฎี
บทพีทาโกรัส” และเรียกทฤษฎีบทที่เรียนว่า “ทฤษฎีบทพีทาโกรัส” มาต้ังแต่เมื่อใดนั้น พบว่าต้ังแต่
ในหลักสูตรประโยคมัธยมศึกษาตอนต้น (ม.ศ. 1–2–3) พุทธศักราช 2503 โดยกระทรวงศึกษาธิการ 
[2] รายวิชาคณิตศาสตร์ เฉพาะสายสามัญ จะต้องเรียนเรขาคณิต (เรียนสัปดาห์ละ 2 ช่ัวโมง)  
โดยในช้ัน ม.ศ. 2 เน้ือความตอนหน่ึงกําหนดให้เรียน “ทฤษฎีบทของ Pythagoras” ไว้อย่างชัดเจน 
และในหลักสูตรประโยคมัธยมศึกษาตอนปลาย (ม.ศ. 4–5–6) พุทธศักราช 2503 [1] เฉพาะ
คณิตศาสตร์ ข (เรียนสัปดาห์ละ 4 ช่ัวโมง) พบรายการสอนเรขาคณิตมีเน้ือหาส่วนหน่ึงคือ “ทฤษฎี
บทว่าด้วยความสัมพันธ์ของจัตุรัสบนด้านของรูปสามเหลี่ยม และจัตุรัสบนเส้นมัธยฐาน” โดยในส่วน
จัตุรัสบนเส้นมัธยฐาน น่าจะหมายถึงทฤษฎีบทที่ว่า สําหรับรูปสามเหลี่ยม ABC  ที่มีจุด D  อยู่บน 
BC  โดยที่ AD  เป็นเส้นมัธยฐานแล้ว จะได้ว่า  2 2 2 2AB AC  = 2 BD AD   น่ันแปลว่าอย่าง
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น้อยในราว พ.ศ. 2503 ก็เริ่มมีการกําหนดให้เรียนเน้ือหาทฤษฎีบทพีทาโกรัส และเรียกในช่ือทฤษฎี
บทพีทาโกรัสกันแล้ว แล้วก่อนหน้านั้นเราเริ่มเรียนทฤษฎีบทพีทาโกรัสกันมาต้ังแต่เมื่อไร ?  

เป็นที่แน่นอนว่าการเรียนคณิตศาสตร์ของไทยในสมัยโบราณ ต้ังแต่ในช่วงรัตนโกสินทร์ตอนต้น 
เรื่อยขึ้นไปจนถึงธนบุรี อยุธยา ไม่ได้มีการกําหนดเนื้อหาคณิตศาสตร์ที่เรียนไว้ชัดเจน เป็นแต่การ
เรียนกับพระหรือผู้รู้อย่างไม่เป็นทางการ ส่วนใหญ่เป็นการสอนสูตรและฝึกให้รู้จักคํานวณ ฝึกให้ทํา
โจทย์ตลาด มาตรา เสนา หน้าไม้ เพ่ืองานทั้งทางโหราศาสตร์ การค้าขาย และการใช้งานใน
ชีวิตประจําวัน การเรียนคณิตศาสตร์ที่กําหนดเนื้อหาที่ชัดเจนเพ่ิงจะเริ่มขึ้นในราว พ.ศ. 2438 หรือ  
ร.ศ. 114 ด้วยอิทธิพลของการศึกษาแบบตะวันตก โดยในประโยค 3 ต้ังแต่ปีที่ 1–4 กําหนดให้เรียน 
“โคมาตร” ซึ่งหมายถึงวิชา “เรขาคณิต” [3] (ในที่นี้ โค หมายถึง แผ่นดิน และ มาตร หมายถึง  
การวัด จึงเป็นการถอดความจาก Geometry โดยตรง) จาก A School Geometry ของ ฮอลล์และ 
สตีเวนส์ (Hall and Stevens) ครอบคลุมเนื้อหาในเล่ม 1–3 และการฝึกทําโจทย์ ซึ่งตําราเรขาคณิต
ของฮอลล์และสตีเวนส์ชุดนี้เป็นการนํา ดิ เอลเลเมนตส์ มาเรียบเรียงใหม่เพ่ือให้เหมาะกับการใช้สอน
นักเรียน โดยทฤษฎีบทพีทาโกรัสถูกจัดให้อยู่ใน A School Geometry เล่ม 1 โดยเป็นทฤษฎีบทที่ 
29 และท้ายการพิสูจน์ทฤษฎีบท ฮอลล์และสตีเวนส์ยังได้เพ่ิมเติมว่า “This is known as the 
Theorem of Pythagoras” ก่อนนําเสนอทฤษฎีบทพีทาโกรัสในเชิงพีชคณิต ให้เป็นอีกทางเลือกหน่ึง
ในการนําไปใช้งาน [15] เหมือนดังเช่นในตํารา ดิ เอลเลเมนตส์ ฉบับพิมพ์ภาษาอังกฤษครั้งแรก โดย 
เซอร์ เฮนรี บิลลิงสเลย์ (Sir Henry Billingsley) เมื่อ ค.ศ. 1570 ก็ได้อธิบายความในเชิงอรรถท้าย
ทฤษฎีบทที่ 47 ดังรูปที่ 7 นอกจากนี้ตําราเรขาคณิตฉบับภาษาไทยซึ่งเป็นการนํา A School 
Geometry มาแปลเพ่ือช่วยให้การจัดการเรียนการสอนเป็นไปได้อย่างกว้างขวางขึ้นนั้น ก็มีการระบุ
ช่ือเจ้าของทฤษฎีบทว่าเป็นพีทาโกรัสเช่นกัน เช่นในหนังสือ “เรขาคณิต มัธยมปีที่ 5” เรียบเรียงโดย 
พระสันธิวิทยาพัฒน์ [7]  

 
 
 
 

รูปที่ 7 ข้อความท้ายทฤษฎีบทที่ 47 ใน ดิ เอลเลเมนตส์  
ฉบับพิมพ์เป็นภาษาอังกฤษครั้งแรกโดย เซอร์ เฮนรี บิลลงิสเลย์ 

แหล่งที่มา: https://galileo.ou.edu/exhibits/elements-geometry-1570 
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ทั้งน้ีในช่วงเวลาที่กําหนดให้เรียนเรขาคณิต โดยใช้ตําราฉบับสํานวนของฮอลล์และสตีเวนส์ หรือ
ฉบับแปลน้ัน อาจเป็นเพราะแนวทางการสอนที่ให้ความสําคัญกับการท่องหมายเลขของทฤษฎีบท
และเน้ือความ เพ่ือใช้ในการอ้างอิงเหตุผลอย่างรัดกุมเป็นสําคัญ จึงทําให้แม้จะรู้จักเน้ือความของ
ทฤษฎีบทพีทาโกรัสเป็นอย่างดี แต่ก็อาจจะไม่ทราบว่าทฤษฎีบทน้ีเรียกอีกช่ือว่าทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
ดังเช่นที่ในหนังสือวิทยาจารย์ เล่ม 31 ตอนที่ 5 วันที่ 1 มีนาคม พ.ศ. 2473 ที่ หลวงกีรติวิทโยฬาร (ก่ี 
ศุนวัต) ได้เขียนบทความเร่ือง “ศาสดาปีทะกอรัส และบทพิสูจน์ที่ 29” มีความตอนหน่ึง (สะกดตาม
ต้นฉบับ ยกเว้นคําว่า ปีทะกอรัส ที่ต้นฉบับสะกดแบบมีทัณฑฆาตเหนือ ป ใต้สระอี) ระบุว่า 

“ปีทะกอรัส ได้เกิดในสมัยพระพุทธเจ้า และได้ค้นคว้า “ความจริง” เน้ือที่สี่เหลี่ยมจตุรัสส์บน
เส้นทะแยงมุมเท่ากับเน้ือที่สี่เหลี่ยมจตุรัสส์สองรูปบนด้านประกอบมุมฉาก รวม กัน  ซึ่ ง เ ร า
ทั้งหลายได้พากันจําขึ้นใจว่าเป็น “Theorem 29” ทั้งนักเรียนบางคนหารู้จักช่ือท่านศาสดา
ปีทะกอรัสไม่ น่ีก็เพราะเราลืมตาข้ึนมาสู่โลกก็พบ ฮอลลฺ และสตีเวนสฺ (Hall และ Stevens) 
เป็นเจ้าตําราของ ยีออเมตรีอยู่แล้ว และไม่ได้โอกาสสืบต่อไปถึงโลกอันกว้างขวางในตํารา 
อ่ืน ๆ อีกเลย เด็กบางคนซ้ําบอกเสียด้วยว่า ฮอลลฺ และสตีเวนสฺ เป็นผู้แต่งบทพิสูจน์ที่ 29 
และ ยูคลิด (Euclid) น้ัน คือใครก็ไม่รู้” [9] 
หลังจากน้ันท่านก็ได้เสนอให้มีการสอนทฤษฎีบทน้ีด้วยวิธี “Heuristic” โดยใช้การตัด

กระดาษ จัดกิจกรรมให้นักเรียนเกิด “สังหรใจ ถามตนเอง ลงความเห็นเอง และต้ังบทเอง ซึ่ง
ครูผู้สอนเป็นแต่เพียงผู้แนะทุกขณะ” เพ่ือให้นักเรียนสนุก และ “รักเรียนยีออเมตรีมากข้ึน” [9]  
แนวทางการสอนและจุดประสงค์ในการสอนเช่นน้ี แม้จะเป็นข้อเสนอเมื่อราวเกือบหน่ึงร้อยปีที่
แล้ว แต่ก็ยังมีความร่วมสมัยมากเลยทีเดียว 

ในสมัยโบราณคําที่เป็นภาษาต่างประเทศซึ่งแปลเอาความไม่ได้ ก็มักจะถูกคนไทยแปลง
เสียงลากเข้าความเพ่ือให้พอแปลความได้ การน้ีคําว่า Pythagoras หากจะต้องถูกลากเสียงมาก็
น่าจะไม่ไกลห่างไปจากคําว่า “ปิตากะรัต” มากเท่าใดนัก แต่ไม่ว่าจะเรียกด้วยช่ือเรียงเสียงใด 
หลักฐานเกี่ยวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสในการศึกษายุคเก่าของไทยน้ัน ก็แทบไม่พบร่องรอยใดอยู่
เลย ในสมัยอยุธยามีการนําความรู้คณิตศาสตร์เข้ามาในราชอาณาจักร ผ่านทางคณะบาทหลวง 
ราชทูต พ่อค้า และทหาร โดยเฉพาะในรัชสมัยของสมเด็จพระนารายณ์มหาราช (ครองราชย์ 
พ.ศ. 2199–2231) จนกล่าวได้ว่าเป็นยุคที่วิทยาการความรู้ทางคณิตศาสตร์เฟ่ืองฟูมากที่สุด 
และตํารา ดิ เอลเลเมนตส์ ก็น่าจะถูกนําเข้ามาต้ังแต่ในสมัยน้ัน นอกจากน้ีในอีกทางหน่ึงไทยก็
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รับความรู้คณิตศาสตร์โบราณมาจากอินเดีย ด้วยความใกล้ชิดทางวัฒนธรรมผ่านศาสนาและ
การค้า [5] สืบต่อมาจนถึงต้นรัตนโกสินทร์ การบันทึกข้อมูลเก่ียวกับความรู้และตัวอย่างการใช้
คณิตศาสตร์จะอยู่ในรูปของสมุดไทย 

ในที่น้ีจะนําเสนอส่วนหน่ึงของโจทย์ของคัมภีร์ ที่สํานักหอสมุดแห่งชาติ กรมศิลปากร ได้
บันทึกที่หน้าปกไว้ว่า “แบบเรียนเลขโคศัพท์ หรือแม่นพพรรณและฉวางคําฉันท์” พระยา
ปฏิภาณพิเศษ (อาเล็กแซนเดอร์ อมาตยกุล) มอบให้ พ.ศ. 2472 ซึ่งเป็นสมุดไทยขาว สันนิษฐาน
ว่าเขียนขึ้นก่อนสมัยรัชกาลที่ 3 ซึ่งจะขอเรียกว่า “โจทย์พระเจดีย์” มีจํานวน 2 ข้อ บันทึก
เน้ือหาเป็นกาพย์สุรางคนางค์ 28 มีข้อความ ดังรูปที่ 8  และมีภาพเจดีย์พร้อมตัวเลขและการ
ทดเพ่ือถอดกรณฑ์กํากับ ดังรูปที่ 9 

 

 

 

 

 
 

รูปที่ 8 โจทย์พระเจดีย์สองข้อ ในสมุดไทย 
แหล่งที่มา: สําเนาภาพถ่ายไมโครฟิล์ม สํานักหอสมุดแหง่ชาติ 

 

 

 

 
รูปที่ 9 ภาพพระเจดีย์ ประกอบการคํานวณ  

แหล่งที่มา: สําเนาภาพถ่ายไมโครฟิล์ม สํานักหอสมุดแหง่ชาติ 

จากรูปที่ 8 บรรทัดที่ 2 มีข้อความหายไป 3 วรรค สันนิษฐานว่าเกิดจากการคัดลอกผิดพลาด  
โดยเมื่อได้สอบทานกับคัมภีร์เลขปกรณ์ ตําราคณิตศาสตร์โบราณของไทย ฉบับสมุดไทยดําอีกสาม
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ฉบับ จะได้เน้ือความตามกาพย์สุรางคนางค์ 28 (สะกดตามต้นฉบับตามรูปที่ 8 เป็นหลัก) โจทย์และ
เฉลยของทั้งสองข้อ เป็นดังน้ี 

     สะกดแบบต้นฉบบั 

โจทพระเจดี 
กลมรอบถานมี  ๖๐ ส่วนปัน 
ทะแยงถึงยอด  ๒๖ พลัน 
ชะโลงกลางนั้น  เปนอกเท่าใด 

บอริหาน (ต้ังรอบ  
๓ หารลับขอบ  เปนกลางถานใน) 
เอ่ากึงพันตัว   ลบทะแยงพันไว้  
เอกกรนทน้ันได้   ลับเปนฉะโลงกลาง 

องค์หน่ึงสูงใหญ่    
กลมรอบน้ันได้  ๒๒๐ ล่าง 
ทะแยงถึงยอด  ๙๑ ไม่พราง 
จะได้ฉะโลงกลาง  อกน้ันเท่าใด 

วิสัชนานํา ๗ 
จักเกนกว่างเสฐ  คูนรอบน้ันไว้ 
เกนจักรอบต้ัง  ๒๒ ให้ 
หานได้ลับใน  เปนกลางถานตรา 
 เอากึงพันตัว 
ลบทะแยงพันพัว  บทกรนทเอกา 
ลับได้ฉโลง  อกกลางน้ันนา 
เกนจักรทํามา  อย่างฝารังมี 

      สะกดแบบปัจจุบนั 

โจทย์พระเจดีย์ 
กลมรอบฐานมี  ๖๐ ส่วนปัน 
ทแยงถึงยอด  ๒๖ พลัน 
โฉลงกลางน้ัน  เป็นอกเท่าใด 

บริหาร (ต้ังรอบ  
๓ หารลัพธ์ขอบ  เป็นกลางฐานใน) 
เอากึ่งพันตัว   ลบทแยงพันไว้  
เอกกรณฑ์น้ันได้   ลัพธ์เป็นโฉลงกลาง 

องค์หน่ึงสูงใหญ่    
กลมรอบน้ันได้  ๒๒๐ ล่าง 
ทแยงถึงยอด  ๙๑ ไม่พราง 
จะได้โฉลงกลาง   อกน้ันเท่าใด 

วิสัชนานํา ๗ 
จักรเกณฑ์กว้างเสร็จ คูณรอบน้ันไว้ 
เกณฑ์จักรรอบต้ัง  ๒๒ ให้ 
หารได้ลัพธ์ใน  เป็นกลางฐานตรา 
 เอากึ่งพันตัว 
ลบทแยงพันพัว  บทกรณฑ์เอกา 
ลัพธ์ได้โฉลง  อกกลางน้ันนา 
เกณฑ์จักรทํามา  อย่างฝร่ังมี 

สมภพ วัชฤทธ์ิ ได้อธิบายความหมายของศัพท์บางคําในกาพย์ไว้ว่า 
ชะโลง/ฉะโลง/ฉโลง   คือ ส่วนสูงตรงของกรวย 
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เอ่ากึง หรือ เอากึง  คือ เอาครึ่งหน่ึง 
พัน   คือ คูณตัวเองหรือยกกําลังสอง 
กรนท   คือ   ถอดกรณฑ์  
เกนจักร   คือ การคํานวณความยาวเก่ียวกับวงกลม 

พร้อมถ่ายถอดโจทย์และเฉลยของทั้งสองข้อ สรุปความได้ดังน้ี (ความในวงเล็บมาจากกาพย์เพ่ือใช้
เทียบเคียง) 

โจทย์พระเจดีย์ (โจทพระเจดี) ข้อที่ 1 
โจทย์ : เจดีย์ทรงกรวย มีเส้นรอบวงที่ฐานยาว 60 หน่วย (กลมรอบถานมี / ๖๐ ส่วนปัน)  

สูงเอียง 26 หน่วย (ทะแยงถึงยอด / ๒๖ พลัน) จะมีความสูงเท่าใด (ชะโลงกลางนั้น / เปนอกเท่าใด) 
เฉลย (บอริหาน) : นําความยาวเส้นรอบวงที่ฐาน 60 หน่วย มาหารด้วย 3 (ต้ังรอบ / ๓ หารลับ

ขอบ) จะได้เส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม (เปนกลางถานใน) ยาว 20 หน่วย จากน้ันนําครึ่งหน่ึง  
(เอ่ากึง) คือ 10 ไปยกกําลังสอง (พันตัว) แล้วลบออกจากสูงเอียงที่ยกกําลังสอง (ลบทะแยงพันไว้) นํา
ผลลัพธ์ที่ได้ไปถอดกรณฑ์อันดับที่สอง จะได้ (เอกกรนทน้ันได้) 2 226 10 676 100 24      
หน่วย เป็นผลลัพธ์คือความสูงของพระเจดีย์ (ลับเปนฉะโลงกลาง) 

โจทย์พระเจดีย์ ข้อที่ 2 
โจทย์ : เจดีย์ทรงกรวยขนาดใหญ่องค์หน่ึง (องค์หน่ึงสูงใหญ่) มีเส้นรอบวงที่ฐานยาว 220 หน่วย 

(กลมรอบน้ันได้ ๒๒๐ ล่าง) สูงเอียง 91 หน่วย (ทะแยงถึงยอด / ๙๑ ไม่พราง) จะมีความสูงเท่าใด 
(จะได้ฉะโลงกลาง / อกน้ันเท่าใด) 

เฉลย (วิสัชนา) : นํา 7 ไปคูณความยาวเส้นรอบวงที่ฐาน 220 หน่วย (นํา ๗ / จักเกนกว่างเสฐ / 
คูนรอบน้ันไว้) แล้วนํามาหารด้วย 22 จะได้ (เกนจักรอบต้ัง / ๒๒ ให้ / หานได้ลับใน) เส้นผ่าน
ศูนย์กลางของวงกลม (เปนกลางถานตรา) ยาว 70 หน่วย จากน้ันนําไปแบ่งครึ่งได้ 35 แล้ว ยกกําลัง
สอง (เอากึงพันตัว) แล้วลบออกจากสูงเอียงที่ยกกําลังสอง (ลบทะแยงพันพัว) นําผลลัพธ์ที่ได้ไปถอด
กรณฑ์อันดับที่สอง (บทกรนทเอกา) จะได้ 2 291 35 8281 1225 7056 84      หน่วย 
เป็นผลลัพธ์คือความสูงของพระเจดีย์ (ลับได้ฉโลง / อกกลางน้ันนา) วิธีคํานวณเก่ียวกับวงกลมน้ี เป็น
วิธีการแบบฝรั่ง (เกนจักรทํามา / อย่างฝารังมี) 

จากโจทย์และเฉลยทั้งสองข้อน้ี มีข้อสังเกตสําคัญสามประการ คือ 
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1) การกําหนดค่า   เพ่ือใช้ในการคํานวณของทั้งสองข้อน้ันแตกต่างกัน ข้อที่ 1 ใช้ 3   แต่

ข้อที่ 2 ใช้ 22

7
   โดยมีข้อความระบุว่า “เกนจักรทํามา อย่างฝารังมี” คือ การคํานวณความยาว

เก่ียวกับวงกลมแบบนี้ เป็นการทําตามอย่างฝร่ัง โดยการใช้ 22

7
   น้ีเป็นความรู้ใหม่ที่รับเข้ามาจาก

ตะวันตก ต่างจากการคํานวณเก่ียวกับวงกลม ซึ่งพบตามเอกสารโบราณเดิมเช่นในไตรภูมิพระร่วง 
หรือเตภูมิกถา ซึ่งใช้ค่า 3   

2) โจทย์และเฉลยทั้งสองข้อมีการใช้ความรู้ทฤษฎีบทพีทาโกรัส แต่เป็นการเขียนให้ดําเนินการ
ตามข้ันตอนที่กําหนดเป็นขั้น ๆ ไม่ได้อธิบายหรือระบุในเชิงหลักการ ดังเห็นได้จาก “เอ่ากึงพันตัว ลบ
ทะแยงพันไว้ เอกกรนทน้ันได้ ลับเป็นฉะโลงกลาง” และ “เอากึงพันตัว ลบทะแยงพันพัว บทกรนท
เอกา ลับได้ฉโลง อกกลางน้ันนา” แต่จากร่องรอยน้ี ก็ทําให้พอทราบได้ว่าในช่วงต้นกรุงรัตนโกสินทร์ 
ก็มีการใช้และถ่ายทอดความรู้ทฤษฎีบทพีทาโกรัสกันแล้ว 

3) ลักษณะโจทย์ทั้งสองข้อน้ี มีความใกล้ชิดกับวิถีชีวิตของคนในสมัยน้ันมาก สําหรับครูที่กําลัง
สอนเรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรัสอยู่ ก็อาจนําตัวอย่างทั้งสองข้อน้ีมาใช้ประกอบการจัดกิจกรรมการ
เรียนรู้ ซึ่งเป็นการเปลี่ยนบรรยากาศให้กับผู้เรียน โดยอาจสอดแทรกเกร็ดในเชิงภาษา ทั้งฉันทลักษณ์
ของคําประพันธ์ การคาดเดาความหมายของคําศัพท์ การเทียบเคียงคําศัพท์คณิตศาสตร์ในสมัย
โบราณกับปัจจุบัน ทั้งน้ี ยังมีโจทย์โบราณในสมุดไทยที่เก่ียวข้องกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสอีกหลายข้อ 
โดยจะได้นําเสนอในโอกาสต่อไป 

5. บทสรุป 
ทฤษฎีบทพีทาโกรัส เป็นหน่ึงในทฤษฎีบททางคณิตศาสตร์ที่มีช่ือเสียงเป็นที่รู้จักของทั้งนักเรียน

ไทยและคนทั่วไปทั่วโลก มีประวัติความเป็นมาย้อนไปไกลได้มากกว่ายุคของพีทาโกรัสเอง และตาม
อารยธรรมต่าง ๆ ก็มีการค้นพบ ถ่ายทอด ขยายความ และสืบต่อความรู้น้ี ในประเทศไทยมีการ
กําหนดให้เรียนทฤษฎีบทพีทาโกรัสในช่ือทฤษฎีบทพีทาโกรัส อย่างน้อยก็ต้ังแต่หลักสูตร พ.ศ. 2503 
เรื่อยมา โดยก่อนหน้าน้ันราวคร่ึงแรกของพุทธศตวรรษที่ 24 ช่วงที่ไทยเริ่มกําหนดหลักสูตร
คณิตศาสตร์อย่างเป็นทางการในระบบการศึกษา ทฤษฎีบทพีทาโกรัส น่าจะอยู่ในฐานะของทฤษฎีบท
ที่ 29 ใน A School Geometry ของ ฮอลล์และสตีเวนส์ โดยดูเหมือนผู้เรียนทั่วไปจะไม่ค่อยทราบ
กันเท่าใดนักว่า “พีทาโกรัส” เป็นช่ือของทฤษฎีบทน้ี แม้จะไม่มีหลักฐานแน่ชัดมากนัก แต่จากข้อมูล
โจทย์คณิตศาสตร์ในสมุดไทย ที่มีอายุในช่วงรัชกาลที่ 3 ขึ้นไป (ก่อน พ.ศ. 2400) จะเห็นได้ว่า ไทยมี
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การนําความรู้เก่ียวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสมาใช้งานแล้ว หากแต่ยังเป็นเพียงเฉพาะการให้แนวทาง
ปฏิบัติตามข้ันตอน เพ่ือให้ผู้เรียนลอกเลียนการดําเนินการตามแบบแผน โดยไม่ได้แสดงเน้ือหาตัว
ทฤษฎีบทไว้หรืออธิบายบทพิสูจน์ไว้ 
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