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บทที่ 4 

ผลการวเิคราะหขอมูล 
 

การวิจัยในคร้ังน้ีมี วัตถุประสงคเพื่อ พัฒนาทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการ  

พูดของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1 โดยใชกลยุทธการแนะนํา เน้ือหาที่นํามาใชในการวิจัยในคร้ังน้ี 

ไดแก เร่ืองคูอันดับและกราฟ และสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1 ผูวิจัย

นําเสนอผลการวิจัยตามแผนการจัดการเรียนรูที่เนนพัฒนาทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดาน

การพดูโดยใชกลยทุธการแนะนํา จํานวน 10 แผน มีแนวทางในการจัดกิจกรรมการสอนเร่ิมจาก 

ครูผูสอนนําเสนอสถานการณปญหาแลวใหนักเรียนเรียนรูวิธีการแกปญหาดวยตนเอง เมื่อแกปญหา

เสร็จแลวนักเรียนออกมานําเสนอผลงานหนาชั้นเรียน ในขั้นนําเสนอผูวิจัยไดนํากลยุทธการแนะนํา

แทรกไวในระหวางการนําเสนอ ซึง่ประกอบดวย 4 องคประกอบ คือ การพูดอธิบายใหเห็นภาพ 

(Illustration) การพูดถึงวิธีการหรือมุมมองที่แตกตาง (Redirection) การพูดถึงความผิดพลาด 

(Particularization) และการพูดสรุปนัยทั่วไป (Generalization) ซึ่งผูวิจัยขอนําเสนอผลการวิเคราะห

ขอมูลโดยแบงออกเปน 2 ตอน ไดแก  

 ตอน ที่ 1 ทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดระหวางเรียน 

 ตอนที่ 2 การเปรียบเทียบจํานวนนักเรียนที่มีทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด

กอนเรียนและหลงัเรียน  
 
ตอนท่ี 1 ทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดระหวางเรียน 

 เมื่อผูวิจัยไดดําเนินการสอนตามแผน การจัดการเรียนรูทั้ง 10 แผนเรียบรอยแลว ผูวิจัยได

วิเคราะหพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดระหวางเรียนในแตละแผนการจัดการ

เรียนรู ดังน้ี 
 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เร่ืองคูอันดับและกราฟ 

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรม การสื่อสารทาง 
คณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนในการจัดกิจกรรมใครเปนเจาของรานอะไร ในขั้นของการ

นําเสนอ ครูผูวิจัยไดคัดเลือกนักเรียนออกมานําเสนอจํานวน 4 กลุม จากทั้งหมด 10 กลุม โดย

คัดเลือกจากผลงาน
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นักเรียนที่เขียนลงในกระดาษนําเสนอ พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของ

นักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี  

 กลุม 1 การนําเสนอของนักเรียนเปนการยนือานผลงานทีเ่ขยีนไวในกระดาษนําเสนอ ภาษา

ที่ใชในการนําเสนอเปนภาษาที่ไมเปนทางการ มีการพูดถูกบางผิดบาง พูดติดขัดไมชัดเจน 

กลุม 2 การนําเสนอของนักเรียนเปนการยืนอานกระดาษนําเสนอที่ไดเขียนไว เสียงพูด

คอนขางเบา ยังไมชัดเจนเทาที่ควร การนําเสนอของกลุมนี้ใชเวลานอย นําเสนอผลงานอยางรวดเร็ว  

กลุม 3 การนําเสนอของนักเรียนยังไมมีความมั่นใจในการพูดนําเสนอ การ นําเสนอ 

สวนใหญเปนการอานเหมือนกับสองกลุมที่ผานมา การใชภาษาในการนําเสนอเปนภาษาที่ไมเปน

ทางการและยังไมชัดเจน 

กลุม 4 การนําเสนอของนักเรียนเปนการพูดบรรยายเกี่ยวกับแบบรูปที่ใชแทนการจับคู 

นักเรียนมีการสบตากับผูฟงเปนระยะ ภาษาที่ใชในการนําเสนอเปนภาษาที่ไมเปนทางการ พูด

อธิบายไดคอนขางชัดเจนกวากลุมอ่ืน  

หลังจากที่ทั้ง 4 กลุมนําเสนอผลงานเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยนํากระดาษนําเสนอของทั้ง 4 

กลุมติดบนกระดาน และใหนกัเรียนในชัน้รวมพดูคยุแลกเปลีย่นความคดิเห็นถงึวิธกีารเขยีนแสดง

การจับคูของแตละกลุม เร่ิมจากกลุมที่ 1 ครูผูวิจัยยกประเด็นการจับคูโดยใชการโยงเสนแบบไมมี

หัวลกูศร และโยงเสนแบบมลีกูศรใหนกัเรียนพดูอภปิรายแสดงความคดิเห็นวาเหมอืนหรือตางกนั

อยางไร 
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รูป 1  ตัวอยางการโยงเสนแบบไมมีหัวลูกศร 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รูป 2  ตัวอยางการโยงเสนแบบมีหัวลูกศร 
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  จากคําถามดังกลาวมีนักเรียนตอบวาการจับคูโดยใชการโยงเสนแบบไมมีหัวลูกศร (รูป 1) 

และโยงเสนแบบมีลูกศร  (รูป 2) ใหความหมายทั้งเหมือนและมีนักเรียนบางคนที่คิดวาแตกตางกัน 

โดยนักเรียนที่ตอบวาเหมือนกันคิดวาจะมีหัวลูกศรหรือไมมีหัวลูกศรก็แสดงการจับคูไดเหมือนกัน 

สวนนักเรียนที่ตอบวาตางกันคิดวาหัวลูกศรแสดงลําดับจากจุดเร่ิมตนไปจุดปลาย   
 

 
 

รูป 3  ตัวอยางการจับคูโดยใชกราฟ 
 

นอกจากน้ันครูใหนกัเรียนรวมกนัแสดงความคดิเห็นของกลุมทีเ่ขยีนแสดงการจับคูโดยใช

กราฟ (ดังรูป 3) กลุมที่เปนเจาของผลงานบอกวาในบทเรียนนี้จะไดเรียนเร่ืองกราฟจึงคิดวาสามารถ

เขียนแสดงการจับคูโดยใชกราฟได แตก็มีนักเรียนคนหนึ่งแสดงความคิดเห็นขัดแยงวา ไมสามารถ

เขียนแสดงการจับคูโดยกราฟได เน่ืองจากชื่อรานและชื่อเจาของรานไมใชปริมาณไมมีการเพิ่มขึ้น

หรือลดลงเหมือนอุณหภูมิจึงไมสามารถนํามาเขียนบนเสนจํานวนได  

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง  

 

 

 



43 

ตาราง 2   ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรม ใครเปนเจาของรานอะไร  

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

  การพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ 

           นักเรียนที่ออกมานําเสนอทั้ง 4 กลุมได

พูดนําเสนอรูปแบบการจับคูที่เขียนแสดงแทน

ระหวางเจาของกิจการกับกิจการที่เหมือนกัน

และแตกตางกัน ดังน้ี  

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยใช

รูปแบบการวาดภาพกิจการกับเจาของ

กิจการ  

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยใช

รูปแบบตาราง 

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยวิธีการ

โยงเสนแบบมีหัวลูกศรและไมมีหัวลูกศร 

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยวิธีการ

การจับคูแบบ ก, ข, ค, ง    

 

 การพูดอธิบายโดยใชภาษาหรือสัญลักษณทาง

คณิตศาสตร 

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยใช

เคร่ืองหมายเทากับ   

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูโดยจับคูใน

รูปแบบกราฟ   

- นักเรียนพูดนําเสนอการจับคูการจับคู ใน

รูปแบบคูอันดับ 
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จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูดถึง

วิธีการหรือมุมมองที่แตกตางในการคิดแกปญหาสงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตร

ดานการพดู 2 แบบคือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือ

ภาพประกอบ และพูดอธิบายโดยใชภาษาหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร   

 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เร่ืองคูอันดับและกราฟ  

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดาน  

การพดู ของนักเรียน ในการจัดกิจกรรมความสัมพันธในกลุมเพื่อน ในระหวางที่นักเรียนคิดเงื่อนไข

ความสัมพันธนักเรียนแตละกลุมตางต้ังใจคิดความสัมพันธของตนเองเพื่อที่จะไดนําไปสัมภาษณ

เพื่อน ในการสัมภาษณครูผูวิจัยสังเกตเห็นวา เมื่อนักเรียนสัมภาษณเพื่อนเสร็จแลวนักเรียนไดนํา

ความสัมพันธน้ันมาเขียนในรูปคูอันดับ และนักเรียนทุกคนสามารถแตงเร่ืองราวจากความสัมพันธ

ที่ตนเองไปสัมภาษณเพื่อนได เมื่อทุกกลุมแตงเร่ืองความสัมพันธในกลุมเพื่อนเสร็จ ครูผูวิจัยใชวิธี

ขอตัวแทนกลุมที่อยากออกมานําเสนอหนาชั้นเรียน พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการ

พูดของนักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี 

กลุม 1 กลุมนี้มีรูปแบบการนําเสนอโดยการสมมติตนเองเปนพิธีกรที่กําลังดําเนินรายการ 

การพูดนําเสนอเปนไปอยางธรรมชาติ ไมมีการเขินอาย นําเสนอโดยใชวิธีการเลาเร่ืองราว

ความสัมพันธที่ตนเองไปสัมภาษณเพื่อน ความสัมพันธที่ไดคือ สัตวที่ชอบ เพลงที่ชอบ อาหารที่

ชอบ สีที่ชอบ บุคคลที่ชื่นชอบ อาชีพในอนาคต ของสะสม   และสถานที่ทองเที่ยวในฝน นักเรียน

สามารถนําเสนอเร่ืองราวจากการไปสัมภาษณเพื่อนๆไดอยางสนุกสนาน ดึงดูดความสนใจของผูฟง

เปนอยางดี ในระหวางการนําเสนอไดสอดแทรกความคดิเห็นสวนตัวและมกุตลกไปดวย ทาํให

เพื่อนๆชื่นชอบสังเกตไดจากเสียงหัวเราะของผูฟงตลอดการนําเสนอ  

 กลุม 2 กลุมน้ีเร่ิมตนจากการแนะนําตัวเอง การนําเสนอเปนการอานจากใบกิจกรรมและ

สลับกับการพูดแสดงความคิดเห็น ความสัมพันธที่ใชในการสัมภาษณเพื่อนคือ สีที่ชอบ กีฬาที่ชอบ 

สัตวที่ชอบ รายการโทรทัศนที่ชอบ และเพศที่ชอบ ภาษาที่ใชเปนภาษาที่เขาใจงายแตยังติดตรงที่

การพูดยังไมชัดเจน เน่ืองจากผูพูดมีการหัวเราะและเขินอายในสิ่งที่ตนเองนําเสนอ 

 กลุม 3 กลุมน้ีการนําเสนอเร่ิมจากการแนะนําตัวเอง  และชี้แจงถึงวัตถุประสงคในการไป

สัมภาษณเพื่อน ความสัมพันธที่ใชในการสัมภาษณเพื่อนคือ อาหารที่ไมชอบ กีฬาที่ชอบ สัตวที่ชอบ 

ละครที่ชอบ และเพศที่ชอบ มีการนําเสนอโดยการอานจากใบกิจกรรมที่เขียนมา ลักษณะการพูด

คอนขางเร็ว ไมคอยมีความไมมั่นใจในตนเองระหวางการนําเสนอ  
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 กลุม 4 กลุมน้ีการนําเสนอเร่ิมจากการแนะนําตนเอง และชี้แจงถึงวัตถุประสงคในการไป

สัมภาษณเพื่อนๆ ความสัมพันธที่ใชในการสัมภาษณ คือ วันเกิด สีที่ชอบ กีฬาที่ชอบ วิชาที่ชอบ 

และคนที่แอบชอบนําเสนอเร่ืองโดยการพูดสลับกับการอานในใบกิจกรรม และมีการสอดแทรก

ความคิดเห็นสวนตัวของตนเองระหวางการนําเสนอ มีการกลาวขอบคุณเพื่อนๆ สําหรับขอมูลที่ได

กอนจบการนําเสนอ 

 หลังจากทั้ง 4 กลุมพูดนําเสนอเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยเปดประเด็นการอภิปรายถึง ความสัมพันธ

ที่นักเรียนเขียนไปสัมภาษณเพื่อนมีลักษณะเหมือนหรือแตกตางจากเพื่อนกลุมอ่ืนอยางไรบาง  

ผลปรากฏวา ความสัมพันธที่ไปสัมภาษณเพื่อนสวนใหญ เปนสิ่งที่อยูในชีวิตประจําวันจึงมีลักษณะ

คลายๆกับเพื่อนกลุมอ่ืน เชน วันเกิด สีที่ชอบ อาหารที่ชอบ กีฬาที่ชอบ สัตวที่ชอบ เปนตน จากการ

สังเกตของผูวิจัยพบวา นักเรียนจะคิดความสัมพันธที่อยูใกลตัวและเปนสิ่งที่ตนเองอยากรูจากเพื่อน 

เมื่อสัมภาษณเพื่อนแลวนักเรียนสามารถนําขอมูลมาแตงเปนเร่ืองราวไดอยางหลากหลาย มีการ

สอดแทรกความคดิเห็นสวนตัวและมขุตลกในการนําเสนอ ทาํใหบรรยากาศในการนําเสนอ

สนุกสนาน ครูผูวิจัยถามนักเรียนวา นอกจากการเขียนความสัมพันธในกลุมเพื่อนนักเรียนคิดวาใน

ชีวิตประจําวันเราสามารถเขียนความสัมพันธของอะไรไดบาง นักเรียนสามารถตอบไดอยาง

หลากหลาย เชน ความสัมพันธของครูกับนักเรียน  พอกับแม  รุนพี่กับรุนนอง  รวมถึงความสัมพันธ

ในทางคณิตศาสตรนักเรียนสามารถยกตัวอยาง เชน ความสัมพันธมากกวา  นอยกวา  เทากับ  ราคา

สินคากับปริมาณสินคา  ราคาน้ํามันกับปริมาณน้ํามัน  คาโดยสารกับระยะทาง ฯลฯ นอกจากนั้นครู

ผูวิจัยไดถามนักเรียนวา นักเรียนสรุปวิธีการเขียนความสัมพันธทางคณิตศาสตรใหเกิดความเขาใจ

งายไดอยางไร (ควรเขียนในลักษณะใด ) และการเขียนคูอันดับสามารถสลับลําดับกันไดหรือไม 

เพราะเหตุใด  นักเรียนสวนใหญสามารบอกไดวาควรเขียนในรูปของคูอันดับ เพราะ คูอันดับ เปน

สัญลักษณทางคณิตศาสตรที่แสดงการจับคูกันระหวางสมาชิก 2 กลุมที่มีความสัมพันธกันภายใต

เงื่อนไขบางประการ  และคูอันดับสลับที่กันไมได  การมากอนหรือหลังมีความสําคัญมาก เพราะ 

การสลับอันดับกันยอมทําใหความหมายเปลี่ยนแปลงไป  จากการพูดอภิปรายแสดงความคิดเห็นทํา

ใหนักเรียนเกิดความรูความเขาใจเร่ืองความสัมพันธและคูอันดับ สามารถเขียนคูอันดับแสดง

ความสัมพันธของสิ่งสองสิ่งหรือปริมาณสองปริมาณได 
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ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง  3 

 

ตาราง 3   ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนําเร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรม ความสัมพันธในกลุมเพื่อน  

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

 

 

  การพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ 

- นักเรียนสามารถยกตัวอยางความสัมพันธ

ในชวีติประจําวันไดหลากหลาย เชน 

ความสัมพันธของครูกับนักเรียน  พอกับ

แม  รุนพี่กับรุนนอง   

- นักเรียนยกตัวอยางความสัมพันธในทาง

คณิตศาสตร เชน ความสัมพันธมากกวา  

นอยกวา  เทากับ  ราคาสินคากับปริมาณ

สินคา  ราคานํ้ามันกับปริมาณนํ้ามัน 

 คาโดยสารกับระยะทาง ฯลฯ    

 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาหรือสัญลักษณทาง

คณิตศาสตร 

- นักเรียนบอกไดวา คูอันดับ เปน

สัญลักษณทางคณิตศาสตรที่แสดงการ

จับคูกันระหวางสมาชิก 2 กลุม และ คู

อันดับสลับที่กันไมได เพราะจะทําให

ความหมายเปลี่ยนแปลงไป 
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ตาราง 3 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

 

 

 

 

- การพูดสรุปนัยท่ัวไป (Generalization) 

 

การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปน

ลําดับข้ัน 

- เมื่อนักเรียนสัมภาษณเพื่อนแลวนํา

ขอมูลที่ไดมาเรียงลําดับแตงเปน

เร่ืองราวทีน่าสนใจและพดูนําเสนอ

เร่ืองราวไดตามลําดับ 

- นักเรียนสามารถพูดสรุปวิธีการคูอันดับ

ไดอยางเปนลําดับขั้น 

 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผล 

- นักเรียนสวนใหญสามารถบอกไดวาถา

ตองการเขียนความสัมพันธทาง

คณิตศาสตรใหเกิดความเขาใจงายควร

เขียนในรูปของคูอันดับ เพราะ คูอันดับ 

เปนสัญลักษณทางคณิตศาสตรที่แสดง

การจับคูกันระหวางสมาชิก 2 กลุมที่มี

ความสัมพันธกันภายใตเงื่อนไขบาง

ประการ  

- นักเรียนสามารถใหเหตุผลไดวาคูอันดับ

สลับที่กันไมได เพราะ การมากอนหรือ

หลังมีความสําคัญมาก ถาเกิด การสลับ

อันดับกันยอมทําใหความหมาย

เปลี่ยนแปลงไป   
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จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูดถึง

วิธีการหรือมุมมองที่แตกตางในการคิดแกปญหาสงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตร

คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ พูด

อธิบายโดยใชภาษาหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร พูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรไดอยางเปน

ลําดับขั้น และการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยางสมเหตุสมผล  นอกจากน้ันผูวิจัยไดใช

กลยุทธการพูดสรุปนัยทั่วไปกระตุนใหนักเรียนใชกระบวนการอุปนัยในการหาขอสรุปหลักการ

ทั่วไปจากขอสรุปที่มีอยู  ซึ่งพบพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรที่เกิดขึ้นคือ นักเรียนสามารถ

พูดอธิบายโดยการอางสาเหตุไปสูขอสรุปไดอยางสมเหตุสมผล 

 

   แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เร่ืองคูอันดับและกราฟ  

 ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของ ครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารทาง  

คณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียน ในการจัดกิจกรรมรูปอะไรเอยผลการวิเคราะหแบบบันทึก

หลังการสอน พบวาในระหวางการทํากิจกรรมมีการพูดคุยแลกเปลี่ยนความคิดเห็นซึ่งกันและกัน 

นักเรียนบางคนเร่ิมตนจากการวาดรูปแลวจึงลงคูอันดับแตนักเรียนบางคนก็ไมไดเร่ิมตนดวยการ

วาดรูป แตเร่ิมดวยการลงพิกัดคูอันดับกอนแลวจึงลากเสนเชื่อมตอกันเปนรูปภาพ เมื่อนักเรียนวาด

รูปเสร็จแลวครูผูวิจัยใหนักเรียนตกแตงรูปใหสวยงาม แลวเตรียมตัวนําเสนอผลงานของตนเอง  ใน

ขั้นของการนําเสนอผูวิจัยใชกลยุทธการพูดอธิบายใหเห็นภาพ หรือพูดถึงวิธีการเขียนรูปตางๆตาม

จินตนาการของนักเรียนหรือสิ่งที่นักเรียนพบเห็นในชีวิตประจําวัน กลยุทธการตระหนักถึงความ

ผิดพลาดที่เกิดขึ้น ครูผูวิจัยใชวิธีการสุมนักเรียนจํานวน 4 คน ออกมานําเสนอโดยพิจารณาจาก

ผลงานของนักเรียน พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียน เปนดังน้ี   

 นักเรียนคนที่ 1  การนําเสนอเร่ิมจากการทักทายเพื่อนๆ  และบอกวัตถุประสงคของการ

นําเสนอ รวมถึงแนวคิดในการสรางรูปนี้เร่ิมจากการวาดรูปรถลงไปในกราฟกอนแลวจึงคอย

กําหนดพิกัดจุดลงไปในรูป แตการกําหนดพิกัดจุดไมไดกําหนดทุกจุดกําหนดเปนบางจุดที่สําคัญ

และสามารถลากเสนเชื่อมตอกันได จากรูปมีการเขียนคูอันดับกํากับในแตละจุดบนรูปดวยเพราะจะ

ชวยใหอานคาพิกัดไดงาย จากการตรวจสอบคูอันดับบนกราฟ ครูผูวิจัยพบวานักเรียนสามารถเขียน

พิกัดจุดไดถูกตองทุกจุด การนําเสนอของนักเรียนคนน้ีเปนลักษณะการพูดคุยเลาใหเพื่อนฟง ไมไดเปน

การอานจากใบกิจกรรม ภาษาที่ใชเปนภาษาที่เขาใจงายและเปนกันเอง มีการเปดโอกาสใหเพื่อนมี

สวนรวมในการนําเสนอโดยการถามคําถามใหเพื่อนตอบวารูปที่ไดเปนรูปอะไร 

 นักเรียนคนที่ 2  การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทายแนะนําตัวเอง และชี้แจงวัตถุประสงค

ในการนําเสนอคร้ังน้ี  ลักษณะการพูดยัง พูดไมชัดเจน ขาดความมั่นใจในตนเอง รูปที่วาดเปนรูป
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พระจันทรคร่ึงเสี้ยวมีการลงพิกัดคูอันดับอยูเพียง 5 จุด พิกัดที่ลงมีไมถูกตอง 3 จุด และมีจุดหน่ึงที่

เขียนพิกัด (-2, -5, -2) แสดงใหเห็นถึงความไมเขาใจในการลงพิกัดจุดและการเขียนคูอันดับ ซึ่ง

วิธีการทํางานของนักเรียนคือ เร่ิมจากวาดรูปกอนแลวคอยลงพิกัดคูอันดับ สาเหตุที่เขียนพิกัดแค  

5 จุด เพราะกลัววาจะไมถูกตอง ครูผูวิจัยและเพื่อนๆจึงชวยกันลงพิกัด (-2,6) ใหนกัเรียนดูเปนตัวอยาง  

ทําใหนักเรียนเขาใจในการเขียนพิกัดจุดมากขึ้น 

 นักเรียนคนที่ 3 การนําเสนอของนักเรียนไมมีการแนะนําตนเองและไมไดชี้แจงถึง

วัตถุประสงคในการนําเสนอ แตนักเรียนไดพูดถึงการทํางานของตนเองโดยเร่ิมจากการวาดรูปตาม

จินตนาการแลวจึงคอยกําหนดคูอันดับ การนําเสนอของนักเรียนเร่ิมจากการอานคูอันดับจากใบ

กิจกรรมของตนเอง เปนการอานสลับกับการพูด น้ําเสียงคอนขางเบา และยังขาดความมั่นในการ

นําเสนอ นักเรียนไมไดเขียนพิกัดกํากับไวในรูป พรอมกับใหเหตุผลวา พิกัดจุดมีจํานวนมากกลัววา

จะเขียนไมพอจึงไมไดเขียนกํากับไว 

 นักเรียนคนที่ 4   การนําเสนอเร่ิมจากการทักทาย แนะนําตัวเอง และชี้แจงวัตถุประสงคใน

การนําเสนอ นักเรียนพูดถึงวิธีการทํางานวาไมไดเร่ิมจากการวาดรูปกอนแตเร่ิมจากการลงพิกัดจุด

กอนแลวจึงคอยลากเสนเชื่อมตอจุดทุกจุดจนออกมาเปนรูปตนคริสตมาส นักเรียนอานพิกัดจุดของ

ตนเองตามที่ไดเขียนไวในใบกิจกรรม และครูผูวิจัยไดตรวจสอบพบวาถูกตองทุกพิกัดจุด ลักษณะ

การนําเสนอเปนการอานพิกัดจุดจากใบกิจกรรมสลับกับการพูดบรรยายวิธีการทํางาน พูดนําเสนอ

ดวยนํ้าเสียงที่ดังฟงไดชัดเจน มีความมั่นใจในการพูดนําเสนอพอสมควร ภาษาที่ใชเปนภาษาที่ไม

เปนทางการ เขาใจงาย 

 หลังจากที่นักเรียนทั้ง 4 คนนําเสนอเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยเปดประเด็นการอภิปรายวา 

รูปภาพที่เพื่อนออกมานําเสนอทั้งหมดรูปใดที่นาจะเปนตัวแทนการลงพิกัดจุดไดดีที่สุด เพราะอะไร 

พรอมใหนักเรียนอธิบายความแตกตางของรูปทั้ง 4 รูป มีนักเรียนบอกวารูปที่ 1 มีการเขียนสเกล

และเขียนคูอันดับกํากับไวบนจุดทุกจุดในรูป  สวนรูปที่ 2 ไมมีการเขียนสเกลและไมเขียนพิกัดจุด

กํากับไวในรูป เขียนคูอันดับไมถูกตองเพราะเขียนคูอันดับ 3 ตัว คือ (-2,-5,-2)  นักเรียนยังสามารถ

บอกความแตกตางในการลงคูอันดับในรูปแตละรูปได เชน (4,5)  (4, -5) (-4, 5) (-4, -5)  นักเรียน

สามารถบอกไดวาคูอันดับทั้ง 4 ไมไดอยูบนจตุภาคเดียวกัน โดยแตละ คูอันดับตัวหนาคอืแกน x และ

ตัวหลงัคอืแกน y รูปที ่3 มีการเขียนสเกลแตไมไดเขียนคูอันดับกํากับไวบนรูปภาพเชนเดียวกับรูปที่ 

4 ดังน้ันนักเรียนมีความเห็นวารูปที่ 1 นาจะเปนตัวแทนของการลงพิกัดจุดไดดีที่สุด   

 กิจกรรมอีก 1 กิจกรรมมีชื่อวา รหัสลับ ในกิจกรรมน้ีมีจุดประสงคเพื่อใหนักเรียนเขียนและ

อานคูอันดับในระนาบพิกัดฉากได กิจกรรมรหัสลับเปนกิจกรรมกลุม กลุมละ 3 คน ซึ่งเปนกลุมเดิม

แบงตามที่น่ังของนักเรียน หลังจากที่นักเรียนไดสถานการณปญหาและครูใหนักเรียนในกลุม
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ชวยกันสรางรหัสลับสงใหเพื่อนกลุมอ่ืนๆ เมื่อสรางรหัสเสร็จแลว แตละกลุมจะแลกรหัสสลับกัน  

จากน้ัน สมาชิกกลุม ชวยกันแปลความหมายของรหัสลับน้ัน เมื่อนักเรียนทุกกลุมถอดรหัสเสร็จ

เรียบรอย ในขั้นของการนําเสนอครู จัดลําดับแนวคิดของนักเรียนวาจะนําเสนอของนักเรียนกลุมใด

กอนหลงั โดย พิจารณาจากรหัสลับที่ตนเองถอดได โดยใหออกมานําเสนอ จํานวน 4 กลุม พฤติกรรม

ดานการพูดของนักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี 

กลุม 1 การนําเสนอเร่ิมดวยการแนะนําตัว และชี้แจงจุดประสงคการนําเสนอในคร้ังน้ี กลุ ม

น้ีถอดรหัสไดวา ปาแตมไปดูหนังกับโดนัทสองตอสองกลางดึก นักเรียนพูดถึง วิธกีารถอดรหัส ของ

กลุมเร่ิมจากการ ดูคูอันดับทีละตัวโดยคูอันดับตัวแรกคือ แกน x ตัวที่สองคือแกน y แลวดูวาได

ตัวอักษรอะไรเอามาเขียนไวบนคูอันดับ พอถอดรหัสไปเร่ือย ๆ จะมีคูอันดับบางตัวที่ซ้ําก็สามารถ

เอามาเขียนไดเลย จากการถอดรหัสพบ การสรางรหัสผิด 1 ตัว แตพอจะเดาออกวารหัสที่เพื่อน

ตองการสงใหคืออะไร การนําเสนอของกลุมน้ีมีลักษณะของการพูดไมไดยืนอานจากที่เขีย นไว 

ภาษาที่ใชในการพูดเปนภาษาที่เขาใจงาย พูดนํ้าเสียงดวยนํ้าเสียงที่ชัดเจน 

  กลุม 2 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดแนะนําตัวเอง และชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอ  

กลุมน้ีถอดรหัสไดไมครบ เพราะเพื่อนสงรหัสมาไมถูกตอง คูอันดับการสลับที่ระหวางตัวหนากับ

ตัวหลัง รหัสที่ถอดไดคือ เราสงรหัสลับใหเธอแลวกัน  นักเรียนกลาววา  วิธีการถอดรหัส ของกลุม 

คอื เขียนลงในกระดาษทดขางนอกกอน โดยทุกคนในกลุมชวยกันถอดรหัส บางคร้ังมีการถอดรหัส

ผิดบาง เพราะสับสนเร่ืองคูอันดับ แตเพื่อนๆ ในกลุมก็ชวยกันถอดรหัสไดถูกตอง การนําเสนอของ

กลุมน้ีใชวิธีการพูดไมมีการอานจากกระดาษนําเสนอ ผูพูดนําเสนอมีความมั่นใจในตัวเองไมมีการ

เขินอาย ภาษาที่ใชเขาใจงาย และพูดเสียงดังฟดชัด 

กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมจากการแนะนําตัว และชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอคร้ังน้ี 

รหัสลับที่กลุมน้ีถอดไดคือ ที่ราบไซบีเรีย อยูทางตะวันตกของรัสเซีย จากการถอดรหัสของกลุมน้ี

ไมมีรหัสตัวใดที่ผิดพลาด นักเรียนกลาววา วิธกีารถอดรหัสใชวธิกีารเขยีนลงในกระดาษทดเลข

กอน เมื่อถอดรหัสจนครบแลว จึงนํามาเขียนลงในกระดาษนําเสนอ ลักษณะการนําเสนอของกลุม 

เวลาพูดมักจะสบตากับครูผูสอนไมคอยสบตากับเพื่อนในหอง ภาษาที่ใชเขาใจงาย แตยังพูดเสียง

เบาและไมคอยชัดเจนเทาที่ควร 

กลุม 4 การนําเสนอเร่ิมจากการแนะนําตัวเอง และชีแ้จงวัตถปุระสงคการนําเสนอในวันน้ี 

กลุมน้ีไมสามารถถอดรหัสที่เพื่อนสงใหไดเน่ืองจาก รหัสที่เพื่อนสงมาทั้งหมด 27 ตัว ผิดไป 9 ตัว 

และเปนตัวที่อยูติดกันจึงไมสามารถเดาไดวาเพื่อนสงรหัสอะไรมาให นักเรียนกลาววา วิธี

ถอดรหัสใชการถอดรหัสทีละคูอันดับ แลวเขียนวารหัสที่ถอดไดเปนตัวอักษรอะไร การนําเสนอ
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ของกลุมน้ีใชวิธีการพูดนําเสนอไมมีการอานขอความที่เขียนในกระดาษนําเสนอ แตมีการชี้ใหเห็น

ในคูอันดับที่เพื่อนสงใหผิดพลาด ภาษาที่ใชเปนภาษาที่เขาใจงาย พูดเสียงดังฟงชัด 

หลังจากที่นักเรียนทั้ง 4 คนนําเสนอเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยเปดประเด็นการอภิปรายวา

นักเรียนพบขอผิดพลาดที่เกิดขึ้นระหวางการทํากิจกรรมน้ีอยางไรบาง นักเรียนสามารถบอกไดวา

ขอผิดพลาดที่เกิดขึ้นพบไดจากการเขียนรหัสที่ผิดพลาดเน่ืองจากเกิดความสับสนระหวางแกน x 

และแกน y โดยคดิวาแกนนอนคอืแกน y และแกนต้ังคอืแกน x ทําใหเขียนรหัสผิดพลาด เมื่อสง

รหัสลับใหเพื่อนกลุมอ่ืนถอดจึงไมสามารถถอดรหัสได  

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง 4 

 

ตาราง 4  ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรม รูปอะไรเอยและรหัสลับ 

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การพูดอธิบายใหเห็นภาพ (Illustration) การพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ 

- นักเรียนสามารถพูดถึงวิธีการเขียนรูป

ตางๆตามจินตนาการของนักเรียนหรือสิ่ง

ที่นักเรียนไดพบเห็นในชีวิตประจําวันลง

บนกระดาษกราฟ  พูดอธิบายวิธีการสราง

รูปของตนเองโดยนักเรียนบางคนเร่ิมตน

จากการวาดรูปแลวจึงลงพิกัดคูอันดับแต

นักเรียนบางคนก็ไมไดเร่ิมตนดวยการ

วาดรูป แตเร่ิมดวยการลงพิกัดคูอันดับ

กอนแลวจึงลากเสนเชื่อมตอกันเปน

รูปภาพตางๆที่แตกตางกันไปตาม

จินตนาการของแตละคน 

 

 

 

 



52 

ตาราง 4 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

- การตระหนักถึงความผิดพลาด 

(Particularization) 

 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร  

- ในการนําเสนอนักเรียนพดูถงึ วิธีการ

ถอดรหัส ของกลุมตนเองโดยอธิบาย

วิธีการถอดรหัสโดยใชคําวา คูอันดับ และ

ไดพูดถึงแกน x แทนคูอันดับตัวหนา และ

แกน y แทนคูอันดับตัวหลงั  

- นักเรียนพูดถึงการเขียนคูอันดับไมถูกตอง

เพราะเขียนคูอันดับ 3 ตัว คือ (-2,-5,-2) 

ซึ่งไมใชสัญลักษณทางคณิตศาสตร และมี

การแกไขเปน  (-2,-5) 

- ในกิจกรรมรูปอะไรเอย นักเรียนพูดถึง

การเขียนสเกลและเขียนคูอันดับกํากับใน

รูป  และสามารถบอกความแตกตางใน

การลงคูอันดับในรูปแตละรูปได เชน 

(4,5)  (4, -5) (-4, 5) (-4, -5)   

- นักเรียนใชคําวาจตุภาคในการอธิบาย

ลักษณะของคูอันดับคูอันดับ  
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ตาราง 4 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปน

ลําดับข้ัน 

- ในการนําเสนอนักเรียนสามารถอธิบาย

วิธกีารถอดรหัสไดอยางเปนลําดับขั้น เชน

นักเรียนพูดอธิบายวา ใชวิธีการเขียน รหัส

ลงในกระดาษทดเลขกอน เมือ่ถอดรหัส

จนครบแลว จึงนํามาเขียนลงในกระดาษ

นําเสนอ อีกคร้ัง และ ทุกคนในกลุม

ชวยกนัถอดรหัส และมกีารตรวจสอบ

ความผิดพลาดในการถอดรหัสทุกคร้ัง  

 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผล 

- นักเรียน กลุมน้ีไมสามารถถอดรหัสที่

เพื่อนสงใหได  โดยใหเหตุผลวา รหัสที่

เพื่อนสงมาทั้งหมด 27 ตัว ผิดไป 9 ตัว 

และเปนตัวที่อยูติดกันจึงไมสามารถ รูได

วาเพื่อนสงรหัสอะไรมาให  

- นักเรียนพูดถึงสาเหตุของการเขียนรหัสที่

ผิดพลาดเกิดขึ้นเน่ืองจากความสับสน

ระหวางแกน x และแกน y โดยคดิวาแกน

นอนคอืแกน y และแกนต้ังคอืแกน x 

 

 

 

  จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูด

อธิบายใหเห็นภาพการใชวิธีการหรือมุมมองที่แตกตาง และการตระหนักถึงความผิดพลาด สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดย
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การพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปนลําดับขั้น  และการพูด

อธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยางสมเหตุสมผล 

 

  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เร่ืองคูอันดับและกราฟ  

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของ ครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดาน  

การพูดของนักเรียนในการจัดกิจกรรมกีฬามหาสนุกพบวา กิจกรรมน้ีเปนการเลนกีฬาและใหจับ

เวลาแลวบันทึกผลลงในตารางที่กําหนด นักเรียนแบงหนาที่ในการทํากิจกรรมเปนอยางดี จากการ

สังเกตนักเรียนทํากิจกรรมอยางสนุกสนาน เมื่อทุกกลุมบันทึกผลการเลนกีฬาแตละชนิดเรียบรอย

แลวแตละกลุมนําขอมูลที่ไดมาเขียนกราฟ เพื่อเตรียมนําเสนอโดยครูผูวิจัยสุมนักเรียนออกมา

นําเสนอผลงานจํานวน 4 กลุม พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนแตละ

กลุมเปนดังน้ี 

 กลุม  1 การนําเสนอเร่ิมจากการทักทายผูฟง แนะนําตัว และชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอคร้ังน้ี กีฬาที่กลุมน้ีไดเลนคือ เคาะลูกปงปอง การนําเสนอเร่ิมดวยการบอกเวลากับจํานวน

คร้ังที่เคาะลูกปงปองได ซึ่งพบวาเมื่อเวลามากขึ้นจํานวนคร้ังในการเคาะลูกปงปองก็มากขึ้นตามไป

ดวย นักเรียนเลาใหเพื่อนๆฟงวา กลุมของเขาไดนําเวลาและจํานวนคร้ังที่บันทึกไดมาเขียนเปน

กราฟ โดยใหแกนนอนแทนจํานวนคร้ังในการเคาะลกูปงปองและแกนต้ังแทนเวลาทีใ่ช นักเรียน

อธบิายการลงจุดบนกราฟวาเร่ิมจากลงจุดจากแกนนอนหรือแกน x กอน จากน้ันจึงคอยดูแกนต้ัง

หรือแกน y เมื่อลงจุดไดครบทุกจุดแลวจึงลากเสนเชื่อมระหวางจุดทุกจุดจนไดกราฟที่มีลักษณะ

เปนเสนตรง (ดังรูป 4)  
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รูป 4   ตัวอยางกราฟที่มีการลากเสนเชื่อมตอระหวางจุดแตละจุด 
 

 กลุม 2  การนําเสนอเร่ิมดวยการทักทายและชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอ  ชนิดกีฬาที่

กลุมน้ีเลนคือ กระโดดเชือก ผลปรากฏวาเมื่อเวลามากขึ้นก็สามารถกระโดดเชือกไดจํานวนมากขึ้น

ดวย จากน้ันกไ็ดนาํขอมลูทีไ่ดไปเขยีนกราฟโดยใหแกนนอนหรือแกน x แทนเวลา แกนต้ังหรือ

แกน y แทนจํานวนคร้ังที่กระโดดเชือก  กลุมน้ีอธิบายการเขียนสเกลของแกน x วาใหแตละสเกล

หางกนั 40 สวนแกน y ใหสเกลหางกนั 0.5 การเขียนกราฟทําโดยการเขียนคูอันดับกอนจากน้ันจึง

นําคูอันดับที่ไดมาลงจุดในกราฟแลวลากเสนเชื่อมตอจุดจนไดกราฟเสนตรง ลักษณะการนําเสนอ

เปนการพูดอธิบายแนวคิดประกอบกับการพูดอธิบายในกระดาษนําเสนอ ภาษาที่ใชเปนภาษาที่ไม

เปนทางการ พูดเสียงดังฟงชัดตลอดการนําเสนอ 

 กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมจากการทักทายผูฟง และชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอคร้ังน้ี 

กีฬาที่กลุมน้ีไดเลนคือ กระโดดเชือก การนําเสนอใชวิธีการวาดกราฟ เร่ิมจากการเขียนแกน กราฟ

โดยใหแกน X 
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 แทนจํานวนคร้ังในการกระโดดเชอืก แกน y แทนเวลา กราฟของกลุมน้ีมีลักษณะเปนจุดไมมีการ

ลากเสนเชื่อมตอระหวางจุดแตละจุดบนกราฟ (ดังรูป 5) 

 

รูป 5  ตัวอยางกราฟที่ไมมีการลากเสนเชื่อมตอระหวางจุดแตละจุด 

 

 กลุม 4  การนําเสนอไมมีการทักทายและชี้แจงวัตถุประสงคเหมือนกลุมอ่ืน กีฬาที่กลุมน้ีได

คือการเคาะลูกบาสเกตบอล การนําเสนอเร่ิมจากการอธิบายถึงแกนนอนหรือแกน x แทนเวลา สวน

แกนต้ังหรือแกน y แทนจํานวนคร้ัง แตนักเรียนไมเขียนกํากับไวในกราฟดวย เมื่อพิจารณาจาก

สเกลกราฟพบวาการเขียนสเกลของแกน x และแกน y น้ันผดิพลาดเน่ืองจากระยะหางระหวางสเกล

ไมเทากัน แตนักเรียนที่นําเสนอก็ ไมไดมีการแกไข ลักษณะกราฟที่นักเรียนเขียนก็ไมถูกตอง (ดังรูป 6)  

การนําเสนอสวนใหญเปนการอานจากกระดาษนําเสนอ นักเรียนทีน่าํเสนอไมมคีวามมัน่ใจ พดูดวย

นํ้าเสียงที่เบาและยังไมชัดเจน 
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รูป 6  ตัวอยางกราฟที่มีระยะหางระหวางสเกลไมเทากัน 
 

 หลังจากที่นักเรียนทั้ง 4 กลุมนําเสนอเรียบรอยแลว  ครูผูวิจัยเปดประเด็นการอภิปรายวา 

จากกราฟที่เพื่อนนําเสนอมีลักษณะเหมือนหรือแตกตางกันอยางไร มีนักเรียนตอบวากราฟของกลุม 

1 กับกลุม 2 มีลักษณะเหมือนกันคือเปนเสนตรงเหมือนกัน สวนกราฟของกลุม 3 ไมไดลากเสน

เชื่อมตอระหวางจุด สวนกราฟของกลุม 4 มีลักษณะเหมือนตนถั่ว น่ันคือ ไมมีการลากเสนเชื่อมตอ

ระหวางจุด และครูผูวิจัยใหนักเรียนสังเกตการเขียนสเกลของกราฟวามีการเขียนสเกลที่ผิดพลาด

อยางไร ซึ่งมีนักเรียนบอกไดวาการเขียนสเกลกราฟของกลุม 4 ไมถูกตองเพราะระยะหางของสเกล

ไมเทากัน และไมไดเขียนกํากับไววาแกน x และแกน y แทนปริมาณของอะไรจึงทําใหอานกราฟ

ไมได  เพื่อนในหองแนะนําใหเขียนระยะหางเทาๆกันเหมือนกับกลุมที่ 1, 2, 3 จากน้ันครูผูวิจัยถาม

ความแตกตางของวิธีการกําหนดความสัมพันธของแกน x กบัแกน y วากลุมใดที่เขียนเหมือนกัน 

นักเรียนสวนใหญตอบไดวากลุม 1 กับกลุม 3 กาํหนดใหแกน x แทนจํานวนคร้ัง แกน y แทนเวลา 

สวนกลุม 2 กับกลุม 4 เขยีนเหมอืนกนัโดยกาํหนดใหแกน x แทนเวลา แกน y แทนจํานวนคร้ัง 

จากน้ันครูผูวิจัยใหนักเรียนชวยกันบอกความแตกตางของกราฟกลุม 2 ที่มีการลากเสนเชื่อมกับกลุม 

3 ที่ไมไดลากเสนเชื่อมวามีความแตกตางกันอยางไร นักเรียนอธิบายวากราฟที่ลากเสนเชื่อมแสดง



58 

ถึงความตอเน่ืองสวนกราฟที่ไมไดลากเสนเชื่อมไมมีความตอเน่ือง พรอมทั้งยกตัวอยางวาถา

ตองการทราบวาเวลา 2 นาที 50 วินาที กระโดดเชือกไดกี่คร้ัง กลุม 2 เราสามารถบอกไดวากระโดด

ไดประมาณ 65 คร้ังเพราะดูจากเสนกราฟ แตกลุม 3 ไมสามารถบอกไดวา 2 นาที 50 วินาทกีระโดด

เชือกไดกี่คร้ังเพราะไมมีเสนกราฟเชื่อมตอไว   

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง 5 

 

ตาราง 5 ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรมกีฬามหาสนุก 

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

 

 

การพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ 

- ในการอภิปรายมีนักเรียนพูดเปรียบเทียบ

ลักษณะกราฟของกลุม 4 บอกวากราฟมี

ลักษณะเหมือนตนถั่ว น่ันคือ ไมมีการ

ลากเสนเชื่อมตอระหวางจุด และอธิบาย

ถึงการเขียนสเกลของกราฟไมถูกตอง

เพราะระยะหางของสเกลไมเทากัน 

- นักเรียนอภิปรายถึงความแตกตางของ

กราฟกลุม 2 ที่มีการลากเสนเชื่อมกับ

กลุม 3 ที่ไมไดลากเสนเชื่อมวามีความ

แตกตางกันโดยอธิบายวากราฟที่ลากเสน

เชื่อมแสดงถึงความตอเนื่อง   สวนกราฟที่

ไมไดลากเสนเชื่อมไมมีความตอเน่ือง 
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ตาราง 5 (ตอ)   

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การตระหนักถึงความผิดพลาด 

(Particularization) 

 

 

 

 

 

 

พรอมทั้งยกตัวอยางวาถาตองการทราบวา

เวลา 2 นาที 50 วินาที กระโดดเชือกไดกี่

คร้ัง กลุม 2 เราสามารถบอกไดวา

กระโดดไดประมาณ 65 คร้ังเพราะดูจาก

เสนกราฟ แตกลุม 3 ไมสามารถบอกได

วา 2 นาที 50 วินาทีกระโดดเชือกไดกี่คร้ัง

เพราะไมมีเสนกราฟเชื่อมตอไว  

 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร  

- นักเรียนกลุม 4 นําเสนอจํานวนการเคาะ

ลกูบาสเกตบอลกบัเวลา โดยกาํหนดให

แกนนอนหรือแกน x แทนเวลา สวนแกน

ต้ังหรือแกน y แทนจํานวนคร้ัง  

- นักเรียนอภิปรายถึงความแตกตางของ 

กราฟกลุม 2 ที่มีการลากเสนเชื่อมกับ

กลุมที่ 3 ที่ไมไดลากเสนเชื่อมวามีความ

แตกตางกัน โดยอธิบายวากราฟที่

ลากเสนเชื่อมแสดงถึงความตอเนื่อง

เรียกวากราฟเสนตรง สวนกราฟที่ไมได

ลากเสนเชื่อมไมมีความตอเน่ืองเรียกวา

กราฟจุด 
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ตาราง 5 (ตอ)   

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

 

 

 

 

 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผล 

- นักเรียนชวยกันสรุปวิธีการเขียนกราฟวา

ตองกาํหนดสเกลใหเทากนัในแตละแกน

ของกราฟ  และสรุปไดวากราฟที่มี

ลักษณะเปนจุดแสดงถึงความไมตอเน่ือง 

สวนกราฟที่มีลักษณะเปนเสนตรงแสดง

ถึงความตอเนื่องของกราฟ 

 

 

  จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการใช

วิธีการหรือมุมมองที่แตกตาง และการตระหนักถึงความผิดพลาด สงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสาร

ทางคณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใช

ตัวอยางหรือภาพประกอบ การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร 

และเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผลซึ่งไมไดกําหนดไวในวัตถุประสงค 

 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เร่ืองคูอันดับและกราฟ  

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดาน  

การพูดของนักเรียน  ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรมเลา

เร่ืองจากกราฟ  ผลของ พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนแตละกลุม

เปนดังน้ี 

กลุม 1   การนําเสนอเร่ิมดวยการพูดทักทาย มีการชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอ มีชื่อ

เร่ืองวา “แขงขันขายสินคา ” ความสัมพันธของกลุมนี้เปนความสัมพันธของยอดการขายสินคาของ

คน 2 คน โดยใหแกน x แทนยอดขายสินคาของคนที่ 1 และแกน y แทนยอดการขายสินคาของคนที่ 

2 นักเรียนกลุมน้ีใชวิธีการอานกราฟจากแกน x เปรียบเทียบกับการอานกราฟในแกน y เลาเร่ืองราว

วาทั้งสองคนใครที่สามารถขายสินคาไดปริมาณมากกวากันในระยะเวลา 6 วัน เมื่อนํายอดขายสินคา

ทั้งหมดมารวมกันผลปรากฏวา คนที่ 1 มียอดขายสินคากกวาคนที่ 2 ดังน้ันจึงชนะการแขงขันในคร้ังน้ี  
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จากการตรวจสอบพบวานักเรียนสามารถเขียนสเกลในแกน x และแกน y ไดถูกตองและสามารถ

นํามาเปรียบเทียบกันได (ดังรูป 7) การนําเสนอของกลุมนี้เปนการอานจากกระดาษนําเสนอสลับกับ

การพูดเลาเร่ืองราว  ภาษาที่ใชเปนภาษาอยางไมเปนทางการ เขาใจงาย พูดเสียงดังฟงชัด มีการเปด

โอกาสใหเพื่อนๆ มีสวนรวมในการนําเสนอ  

 

 

รูป 7  เลาเร่ืองจากกราฟ “แขงขันขายสินคา” 

 

กลุม 2  การนําเสนอไมไดเร่ิมดวยการแนะนําตัวและชี้แจงวัตถุประสงค แตเร่ิมจากการ

นําเสนอชือ่เร่ืองคอื “จํานวนกิ๊กของผูหญิงใน ม.1/5” นักเรียนกลุมน้ีกาํหนดความสมัพนัธใหแกน x 

แทนชือ่คน สวนแกน y แทนจํานวนกิก๊ สเกลของแกน x และแกน y มีระยะหางอยางละ 2 หนวย 

จากการตรวจสอบพบวานักเรียนกาํหนดสเกลไดถกูตอง  (ดังรูป  8) การนําเสนอของกลุมเปนการ

พูดพรอมทั้งแสดงความคิดเห็นสวนตัวของผูนําเสนอ คอนขางมีความมั่นใจในตนเอง ใชภาษาที่

เขาใจงาย พูดเสียงดังฟงชัด สามารถพูดนําเสนอใหเพื่อนๆในหองมีสวนรวมและคลอยตามเร่ืองราว

ที่นําเสนอไดเปนอยางดี  
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รูป 8  เลาเร่ืองจากกราฟ “จํานวนกิ๊กของผูหญิงใน ม. 1/5” 

 

  กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมตนดวยการทักทายผูฟง และชี้แจงวัตถุประสงคกอนนําเสนอ ชื่อ

เร่ืองคือ  “นํ้าหนักของเพียว ” นักเรียนกลุมน้ีกําหนดความสัมพันธใหแกน x แทนอายุของเพียว (ป) 

สวนแกน y แทนนํ้าหนักของเพยีว (กโิลกรัม) สเกลของแกน x มีระยะหางอยางละ 2 สวนสเกลของ

แกน y มีระยะหางอยางละ 20 จากการตรวจสอบพบวานักเรียนกาํหนดสเกลไดถกูตอง (ดังรูป  9) 

การนําเสนอของกลุมนี้มีลักษณะการพูดนําเสนอ อานคาจากกราฟ และมีการพูดแสดงความความ

คิดเห็นของตนเองสอดแทรกระหวางการนําเสนอ นักเรียนใชภาษาที่เขาใจงาย พูดเสียงดังฟงชัด 

สรางบรรยากาศที่ดีในการนําเสนอ 
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[ 
   

รูป 9  เลาเร่ืองจากกราฟ “นํ้าหนักของเพียว” 

 

   กลุม 4 การนําเสนอเร่ิมตนดวยการทักทายผูฟง และชี้แจงวัตถุประสงคกอนการนําเสนอ 

เร่ืองน้ีมีชื่อวา “การหนีเอาชวีติรอด ” นักเรียนกลุมน้ีกําหนดความสัมพันธใหแกน x แทนเวลา 

(นาท)ี สวนแกน y แทนระยะทาง (เมตร) สเกลของแกน x มีระยะจาก 0 ถึง 1 หางกนั 3 ชอง จากน้ัน

หางกันอยางละ 2 ชองไปเร่ือยๆ  สวนสเกลของแกน y มีระยะหาง 50 เมตร จากการตรวจสอบครู

ผูวจัิยพบวานักเรียนกาํหนดสเกลของแกน x ไมถูกตองเพราะระยะหางไมเทากัน แตนักเรียนไม

ทราบวาสเกลของแกน x ไมถูกตอง สวนแกน y นักเรียนสามารถกาํหนดสเกลไดอยาง (ดังรูป  10) 

การนําเสนอของกลุมน้ีเปนการอานเร่ืองราวที่เขียนไวในกระดาษนําเสนอเปนสวนใหญสลับกับการ

พูดอธิบายกราฟ มีบางคร้ังที่ผูนําเสนอสอดแทรกมุกตลกเพื่อเรียกรองความสนใจจากผูฟง นักเรียน

ใชภาษาที่เขาใจงาย พูดเสียงดังฟงชัด สรางบรรยากาศที่ดีในการนําเสนอ 
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รูป 10  เลาเร่ืองจากกราฟ “การหนีเอาชวีติรอด” 

  

หลังจากทั้ง 4 กลุมพูดนําเสนอเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยเปดประเด็นการอภิปรายโดยให

นักเรียนพูดอธิบายใหเพื่อนฟงเกี่ยวกับแนวคิดในการแตงเร่ืองราวของแตละกลุมแตงซึ่งมีลักษณะ

แตกตางกัน ในระหวางที่แตงเร่ืองราวตางๆนักเรียนคิดถึงสิ่งใดบางใหพูดอธิบายใหเห็นภาพ  

นักเรียนตอบอยางหลากหลาย เชน ในการแตงเร่ืองคิดจากสิ่งแวดลอมที่อยูใกลตัว คิดจาก

ประสบการณหรือสิ่งที่เคยพบเห็นในชีวิตประจําวัน  คิดเร่ืองจากจินตนาการของตนเอง เปนตน 

จากนั้นครูถามนักเรียนวานักเรียนเห็นความเหมือนหรือความแตกตางจากการแตงเร่ืองจากกราฟที่

กําหนดให มีนักเรียนคนหน่ึงตอบวากลุม 1 อานกราฟทัง้แนวนอนและแนวต้ังโดยกาํหนดใหแกน x 

แทนยอดขายสินคาของคนที่ 1 และแกน y แทนยอดการขายสินคาของคนที่ 2 ซึ่งเปนความสัมพันธ

ของแกน x  แกน y เหมือนกัน แตกตางจากอีก 3 กลุมที่กําหนดความสัมพันธของแกน x และแกน y 

แตกตางกัน มีนักเรียนคนหน่ึงทักทวงขึ้นวากลุม 2 เลาเร่ืองจากกราฟไมถูกตองหรือไม เพราะกลุม 2 

กาํหนดความสมัพนัธใหแกน x แทนชือ่คน สวนแกน y แทนจํานวนกิ๊ก กราฟควรมีลักษณะเปนจุด

ไมใชเปนเสน เหมือนที่เคยเรียนไปในชั่วโมงที่แลววากราฟที่มีลักษณะเปนจุดแสดงความสัมพันธที่

ไมตอเน่ืองแตกราฟที่มีลักษณะเปนเสนตรงแสดงความสัมพันธที่ตอเน่ือง ดังน้ันจํานวนนักเรียนหญิง
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กับจํานวนกิ๊กจึงนาจะเปนความสัมพันธที่ไมตอเน่ือง เมื่อนักเรียนคนน้ีนําเสนอแนวคิดของตนเองก็

มีเพื่อนอีกจํานวนมากที่แสดงความคิดเห็นคลอยตาม มีนักเรียนคนหนึ่งกลาววาเราไมสามารถมีกิ๊ก

หน่ึงคนคร่ึงไดดังน้ันจึงเปนความสัมพันธที่ไมตอเน่ือง เร่ืองราวของกลุม 2 จึงไมสอดคลองกับ

กราฟที่กําหนดให ครูผูวิจัยกระตุนใหนักเรียนอภิปรายแสดงความคิดเห็นตอวามีใครมองเห็น

ประเด็นอ่ืนอีกบาง แตไมมีนักเรียนคนใดแสดงความคิดเห็นครูผูวิจัยจึงกระตุนใหนักเรียนสังเกต

การเขียนสเกลของกราฟวามีกลุมใดบางหรือไมที่เขียนสเกลกราฟผิด จนมีนักเรียนหญิงคนหน่ึง

ทักทวงวานักเรียนกลุม 4 เขยีนสเกลของแกน x ไมถูกตอง  เพราะระยะหางไมเทากัน เมื่อเพื่อนใน

หองสงัเกตเห็นกพ็บวาสเกลของแกน x ไมถูกตองจริงจึงชวยกันแกไขใหถูกตอง  

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง  6 

 

ตาราง 6  ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรมเลาเร่ืองจากกราฟ  

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การพูดอธิบายใหเห็นภาพ (Illustration) 

 

การพูดอธิบายคณิตศาสตรโดยการใชตัวอยาง

หรือภาพประกอบ 

- เมื่อกําหนดกราฟมาใหนักเรียนสามารถ

เขียนความสัมพันธของกราฟและ

นําเสนอเร่ืองราวโดยสวนใหญจะเปน

เร่ืองใกลตัว เปนประสบการณหรือสิ่งที่

เคยพบเห็นในชีวิตประจําวัน  หรือ

เร่ืองราวจากจินตนาการของตนเอง ซึ่ง

สามารถถายทอดออกมาใหเห็นเปน

รูปธรรมและยกตัวอยางประกอบทําได 
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ตาราง 6 (ตอ)  

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนสามารถนําเสนอเร่ืองราวได

อยางเปนลําดับขั้นตามลักษณะกราฟที่

กําหนดให เชน นักเรียนกลุม 3 ที่

นําเสนอเร่ือง “นํ้าหนักของเพียว ” เลา

เร่ืองราวการขึ้นลงของน้ําหนักตาม

ลักษณะกราฟอยางถูกตองและเปน

ลําดับชัดเจน 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผล  

- ในระหวางการอภิปรายมีนักเรียนเปด

ประเด็นการอภิปรายวิธีการกําหนด

ความสัมพันธของกลุม 2 ที่กําหนด

ความสมัพนัธใหแกน x แทนชือ่คน 

สวนแกน y แทนจํานวนกิก๊ แลวเขยีน

กราฟที่มีลักษณะเปนเสนตรงนักเรียน

ไดอางถึงกิจกรรมการเรียนในคาบที่

ผานมาวา กราฟที่มีลักษณะเปนจุด

แสดงความสัมพันธที่ไมตอเน่ืองแต

กราฟที่มีลักษณะเปนเสนตรงแสดง

ความสัมพันธที่ตอเน่ือง ดังน้ันจํานวน

นักเรียนหญิงกับจํานวนกิ๊กจึงนาจะเปน

ความสัมพันธที่ไมตอเน่ือง กราฟจึงควร

ลักษณะเปนจุด 
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จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูด

อธิบายใหเห็นภาพ  สงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียน

แสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือ ภาพประกอบ การพูดอธิบายโดย

ใชภาษาคณิตศาสตรหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปน

ลําดับขั้น  และเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไมสู

ผลลัพธอยางสมเหตุสมผล 

 

   แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เร่ืองคูอันดับและกราฟ  

  ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดาน

การพูดของนักเรียน ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรม

โปรโมชั่นไหนคุมกวากัน พิจารณาจากการเขียนกราฟแสดงความสัมพันธของโปรโมชั้นทั้งสอง 

แลวใหแตละกลุมออกมานําเสนอ ผลจากพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของ

นักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี 

   กลุม 1 การนําเสนอเร่ิมตนดวยการทักทายและชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอคร้ังน้ี 

นักเรียนไดพดูนําเสนอแนวคดิในการตอบคาํถามขอ 1 ที่ใหเขียนกราฟแสดงความสัมพันธระหวาง

คาใชจายกับเวลาที่ใชของโปรโมชั่นที่ 1 และ โปรโมชั่นที่ 2 เมื่อใชเวลาโทร 25, 50, 75 และ 100 

นาท ีนักเรียนกลาววากอนจะเขียนกราฟตองหาคูอันดับกอน โดยหาคาใชจายของโปรโมชั่นที่ 1 ใน

การโทร 25 นาทีจะตองเสียเงิน 225 บาท คิดจาก (25x3)+150 = 225  ถาโทร 50  จะตองเสยีเงนิ 300 

บาท คิดจาก  (50x3)+150 = 300  ถาโทร 75 และ 100 นาที จะตองเสียเงิน 375 และ 450 บาท

ตามลําดับซึ่งมีวิธีคิดในทํานองเดียวกัน จะไดคูอันดับ (25,225)  (50,300)  (75,375)  (100,450)  นําคู

อันดับมาเขยีนกราฟโดยกาํหนดใหแกน x แทนเวลาในการโทร (นาท)ี  แกน y แทนคาใชจายในการ

โทร (บาท) เมื่อนําเสนอกราฟของโปรโมชั่นที่ 1 เสร็จนักเรียนมีการตรวจสอบความเขาใจของเพื่อน

โดยถามเพื่อนวาเขาใจในสิ่งที่ตนเองพูดอธิบายหรือไม เมื่อเพื่อนตอบวาเขาใจ จากน้ันนักเรียนอีก

คนจึงนําเสนอแนวคดิ คาใชจายกับเวลาที่ใชของโปรโมชั่นที่ 2 ในการโทร 25 นาทีจะตองเสียเงิน 

125 บาท คิดจาก 25 x 5 = 125  ถาโทร 50  จะตองเสยีเงนิ 250 บาท คิดจาก  50 x 5 = 250  ถาโทร 

75 และ 100 นาที จะตองเสียเงิน 375 และ 500 บาทตามลําดับซึ่งมีวิธีคิดในทํานองเดียวกัน  จะไดคู

อันดับ (25,125)  (50,250)  (75,375)  (100,500)  นําคูอันดับทีไ่ดมาเขยีนกราฟโดยกาํหนดใหแกน x 

แทนเวลาในการโทร (นาที)  แกน y แทนคาใชจายในการโทร (บาท) ถาแพนเคกตองการโทรมาก

ใชเวลาโทรอยางตํ่าประมาณ 200 นาที ในแตละเดือน ควรเลือกโปรโมชั่น  1 เพราะเสียคาใชจาย

นอยกวา  แนวคิดคือใชวิธีการคํานวณแลวเปรียบเทียบกัน ถาตองการโทรนอย โทรแตละเดือนไม
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เกนิ 50 นาที ควรเลือกใชโปรโมชั่ นที่ 2 คิดโดยใชการคํานวณเชนกัน  การนําเสนอของนักเรียน

กลุมน้ีใชวิธีพูดอธิบายแนวคิด ภาษาที่ใชไมเปนทางการ เขาใจงาย เสียงดังฟงชัดตลอดการนําเสนอ 

  กลุม 2  การนําเสนอเร่ิมตนดวยการทักทาย แนะนําตัวเอง และชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอคร้ังน้ี กลุมน้ีเขียนกราฟแสดงความสัมพันธระหวางคาใชจายกับเวลาที่ใชของโปรโมชั่นที่ 

1 และ โปรโมชั่นที่ 2 โดยใชแกนกราฟรวมกนั การนําเสนอเร่ิมจากการกาํหนดแกนกราฟใหแกน x 

แทนเวลา (นาที) แกน y แทน คาใชจาย (บาท) และนําเสนอคาใชจายที่จะตองเสียในการ โทร 25, 

50, 75 และ 100 นาท ีของทั้งสองโปรโมชั่น ซึ่งคําตอบที่ไดเหมือนกลุม 1 จากน้ันนักเรียนคนที่สอง

นําเสนอแนวคิดในการตอบคําถามขอ 2 ถาแพนเคกตองการโทรมากใชเวลาโทรอยางตํ่าประมาณ 

200 นาที ในแตละเดือน ควรเลือกโปรโมชั่น  1 เพราะเสียคาใชจายนอยกวา  ถาตองการโทรนอย 

โทรแตละเดือนไมเกนิ 50 นาที ควรเลือกใชโปรโมชั่ นที่ 2 คิด แนวคิดในการตอบคําถามใชวิธีการ

เปรียบเทียบกราฟ เมื่อเขียนกราฟทั้งสองโดยใชแกนกราฟรวมกันเมื่อพิจารณาจากกราฟ พบวา ถา

โทรมากวา 75 นาทีขึ้นไปกราฟลดลงตํ่ากวาโปรโมชั่นที่ 2 แสดงวาคาใชจายในการโทรของ

โปรโมชั่นที่ 1 จะถูกกวา แตถาพิจารณากราฟในชวงที่นอยกวา 75 นาที กราฟของโปรโมชั่นที่ 2 จะ

อยูตํ่ากวาโปรโมชั่นที่ 1 แสดงวาคาใชจายในการโทรของโปรโมชั่นที่ 2 ถูกกวาน่ันเอง  การนําเสนอ

จะเปนการอานจากกราฟที่เขียนในกระดาษนําเสนอสลับกับการพูดอธิบายแนวคิดในการตอบ

คําถามโดยใชวิธีการเปรียบเทียบจากกราฟ ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ เขาใจงาย 

น้ําเสียงคอนขางเบา และยังไมคอยมั่นใจในการนําเสนอเทาที่ควร 

 กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย แนะนําตัวและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอคร้ังน้ี  เร่ิมนําเสนอลักษณะ กราฟที่แสดงความสัมพันธระหวางคาใชจายกับเวลาที่ใชของ

โปรโมชั่นที่ 1 และ โปรโมชั่นที่ 2 โดยกลุมน้ีเขียนกราฟ 3 กราฟคือ เขียนกราฟของโปรโมชั่นที่ 1 

และโปรโมชั่นที่ 2 แยกกนัเปน 2 กราฟ  แลวนํากราฟของโปรโมชั่นทั้งสองมาเขียนเปรียบเทียบ

โดยใชแกนกราฟรวมกัน นักเรียนกลุมน้ีใชวิธีการอานกราฟจากกระดาษนําเสนอทั้งสองโปรโมชั่น 

และพูดอธิบายแนวคิดในการเขียนกราฟซึ่งมีลักษณะคลายกับกลุม 1 จากน้ันนําเสนอแนวคดิในการ

ตอบคําถามขอ 2 ถาแพนเคกตองการโทรมากใชเวลาโทรอยางตํ่าประมาณ 200 นาท ีในแตละเดือน 

ควรเลอืกโปรโมชัน่  1 เพราะเสียคาใชจายนอยกวา  ใชวิธีการดูจากกราฟ สวนคําถามขอ 3 ถา

ตองการโทรนอย โทรแตละเดือนไมเกิน 50 นาที ควรเลือกใชโปรโมชั่ นที่ 2 แนวคดิในการตอบ

คําถามใชวิธีการคํานวณเหมือนกลุม 1  การนําเสนอเปนการอานจากกระดาษนําเสนอสลับกับการ

พูดนําเสนอแนวคิดในการแกปญหา ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ นักเรียนที่พูดนําเสนอ

พูดคอนขางเร็ว และยังไมคอยมั่นใจในการนําเสนอเทาที่ควร 
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 กลุม 4 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย แนะนําตัวและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอคร้ังน้ี  กราฟของกลุมน้ีเปนกราฟที่ใชแกน x รวมกนั แตใชแกน y ตางกัน วิธีการเขียน

กราฟก็เหมือนกับกลุมอ่ืนๆ คือเร่ิมจากการกําหนดแกน x แทนเวลา และกาํหนดแกน y แทน

คาใชจาย แลวเขียนกราฟของทั้งสองโปรโมชั่น จากนั้นนําเสนอแนวคิดในการตอบคําถามขอ 2 ถา

แพนเคกตองการโทรมากใชเวลาโทรอยางตํ่าประมาณ 200 นาที ในแตละเดือน ควรเลือกโปรโมชั่น  

1 เพราะเสียคาใชจายนอยกวา  ถาตองการโทรนอย โทรแตละเดือนไมเกิน 50 นาที ควรเลือกใช

โปรโมชั่ นที่ 2 แนวคิดในการตอบคําถามใชวิธีการคํานวณแลวนํามาเปรียบเทียบเหมือนกลุม 1 

ลักษณะการนําเสนอเปนการพูดอธิบายแนวคิด ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ เขาใจงาย 

เสียงดังฟงชัดตลอดการนําเสนอ 

  หลังจากทั้ง 4 กลุมนําเสนอเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยใหนักเรียนพิจารณากราฟของเพื่อนๆบน

กระดานแลวถามวากราฟของกลุมใดนาจะเปนตัวแทนการเขียนกราฟ 2 กราฟที่แสดงความสัมพันธ

ระหวางปริมาณเดียวกนัไดดีทีส่ดุ นักเรียนสวนใหญตอบวาการเขยีนกราฟโดยใชแกนกราฟรวมกนั 

เนื่องจากสามารถนําไปเปรียบเทียบไดงาย (ดังรูป 11) มีนักเรียนถามวาถาอยางนั้นในการตอบคําขอ 

2 และ 3 เราก็ไมตองใชวิธีการคํานวณแตใชวิธีการดูกราฟแลวเปรียบเทียบกันไดหรือไม เพื่อนๆใน

หองตอบวาได เพราะกลุม 2 ก็ไมไดใชการคํานวณแตตอบคําถามโดยพิจารณาจากกราฟ และจาก

กราฟของกลุม 2 ไมไดเขียนพิกัดจุดกํากับไวในกราฟดวยผิดหรือไม มีนักเรียนบอกวาการเขียน

กราฟที่มีความตอเน่ืองกันไมจําเปนจะตองเขียนพิกัดจุดกํากับไวก็ได เพราะถาจะเขียนตองเขียน

พิกัดจํานวนมาก แตถาเปนกราฟจุดที่ไมตอเน่ืองกันควรเขียนพิกัดจุดกํากับไวดวย ดวยการพูด

อธิบายของนักเรียนคนน้ีทําใหเพื่อนคนอ่ืนๆเขาใจมากขึ้น เมื่อครูผูวิจัยใหนักเรียนพิจารณากราฟ

ของกลุมที่ 4 วาเหมือนหรือแตกตางจากกลุมอ่ืนอยางไร มีนักเรียนคนหน่ึงกลาววา การเขียนกราฟ

ของกลุมที่ 4 ยังไมถูกตอง เพราะเราไมสามารถเขียนโดยใชแกน x รวมกนัได (ดังรูป 12) เพือ่นๆคน

อ่ืนเห็นดวย และมคีนเสริมวาถาจะเขยีนใหถกูตองควรเขยีนกราฟโดยใชแกน x และแกน y รวมกนั  
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รูป 11  ตัวอยางกราฟที่ใชแกนกราฟรวมกัน 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รูป 12  ตัวอยางกราฟที่ใชแกน x รวมกัน 
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นอกจากน้ันครูผูวิจัยกระตุนให นักเรียนพูดสรุปหลักการเ ขียนกราฟ 2 กราฟที่ แสดง

ความสัมพันธระหวางปริมาณสองปริมาณโดยใชแกนกราฟรวมกัน  ซึ่งนักเรียนสามารถได การ

เขยีนกราฟ  2 กราฟ ที่ใชแกนกราฟรวมกันเขียนเหมือนกับการเขียนกราฟแสดงความสัมพันธ

ระหวางสองปริมาณใดๆ  เร่ิมจาก การเขียนกราฟแสดงความสัมพันธของปริมาณทั้งสองในรูปคู

อันดับ และตกลงกอนวาจะใหปริมาณใดเปนสมาชิกตัวที่หน่ึง และปริมาณใดเปนสมาชิกตัวที่สอง

ของคูอันดับ แลวใหแกนนอนเปนแกนแสดงสมาชกิตัวที ่ 1 และแกนต้ังเปนแกนแสดงสมาชกิตัวที ่

2 ของคูอันดับ  แลวเขียนกราฟแสดงความสัมพันธระหวางปริมาณเดียวกันทั้ง 2 กราฟลงในแกน

กราฟเดียวกัน 

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง 7 

 

ตาราง 7   ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรมโปรโมชั่นไหนคุมกวากัน  

 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

- การพูดสรุปนัยท่ัวไป (Generalization) 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร 

- นักเรียนเขียนกราฟแสดงความสัมพันธ

ระหวางคาใชจายกับเวลาที่ใชของ

โปรโมชั่นที่ 1 และ โปรโมชั่นที่ 2 โดย

ใชแกนกราฟรวมกนั และมกีารกาํหนด

แกนกราฟใหแกน x แทนเวลา (นาที) 

แกน y แทน คาใชจาย (บาท) 

- นักเรียนพดูถงึแนวคดิในการตอบ

คําถามขอ 2 เขียนกราฟของโปรโมชั่นที่ 

1 และโปรโมชั่นที่ 2 โดยใชแกนกราฟ

รวมกัน แลวนํากราฟมาเปรียบเทียบกัน 
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ตาราง 7 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนพดูอธบิายแนวคดิในการเขยีน

กราฟวากอนจะเขียนกราฟตองหาคู

อันดับกอนโดยหาคาใชจายของ

โปรโมชั่นที่ 1 ในการโทร 25 นาที

จะตองเสยีเงนิ 225 บาท คิดจาก  

(25x3)+150 = 225  ถาโทร 50 จะตอง

เสยีเงนิ 300 บาท คิดจาก (50x3)+150 = 

300  ถาโทร 75 และ 100 นาที จะตอง

เสยีเงนิ 375 และ 450 บาทตามลําดับ จะ

ไดคูอันดับ (25,225)  (50,300)  (75,375)  

(100,450)  แลวนําคูอันดับมาเขียนกราฟ 

- นักเรียนสามารถพูดอธิบายหลักการ

เขียนกราฟ 2กราฟที่แสดงความสัมพันธ

ระหวางปริมาณสองปริมาณไดอยางเปน

ลําดับขั้น โดยเร่ิมจาก การเขียนกราฟ

แสดงความสัมพันธของปริมาณทั้งสอง

ในรูปคูอันดับ  และตกลงกอนวาจะให

ปริมาณใดเปนสมาชิกตัวที่หน่ึง และ

ปริมาณใดเปนสมาชิกตัวที่สอง แลวให

แกนนอนเปนแกนแสดงสมาชกิตัวที ่ 1 

และแกนต้ังเปนแกนแสดงสมาชกิตัวที ่

2 ของคูอันดับ  แลวเขยีนกราฟแสดง

ความสัมพันธโดยใชแกนกราฟรวมกัน 
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ตาราง 7 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยาง

สมเหตุสมผล  

- นักเรียนสามารถพูดอธิบายเหตุผลใน

การตอบคําถามขอ 2 โดยการ

เปรียบเทียบกราฟวา ถาตองการโทรมาก

วา 75 นาทีขึ้นไปกราฟลดลงตํ่ากวา

โปรโมชั่นที่ 2 แสดงวาคาใชจายในการ

โทรของโปรโมชั่นที่ 1 จะถูกกวา แตถา

พิจารณากราฟในชวงที่นอยกวา 75 นาที 

กราฟของโปรโมชั่นที่ 2 จะอยูตํ่ากวา

โปรโมชั่นที่ 1 แสดงวาคาใชจายในการ

โทรของโปรโมชั่นที่ 2 ถูกกวา 

   

- ในระหวางการอภิปรายมีนักเรียนถามวา

กลุม 2 ไมไดเขียนพิกัดจุดกํากับไวใน

กราฟดวยผิดหรือไม นักเรียนสามารถ

บอกวาการเขียนกราฟที่มีความ

ตอเน่ืองกันไมจําเปนจะตองเขียนพิกัด

จุดกํากับไวก็ได เพราะถาจะเขียนตอง

เขียนพิกัดจํานวนมาก แตถาเปนกราฟ

จุดที่ไมตอเน่ืองกันควรเขียนพิกัดจุด

กํากับไวดวย 
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จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการใช

วิธีการหรือมุมมองที่แตกตางและการพูดสรุปนัยทั่วไป  สงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทาง

คณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใชภาษา

คณิตศาสตรหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปนลําดับ

ขั้นและเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธ

อยางสมเหตุสมผล 

 

   แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เร่ืองสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว   

  ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดาน

การพูดของนักเรียน ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรมไมขีด

ไฟเจาปญหาในขั้นของการนําเสนอ ครูผูวิจัยไดสุมนักเรียนออกมานําเสนอจํานวน 4 กลุม โดย

คัดเลือกจากผลงานของนักเรียนที่เขียนลงในกระดาษนําเสนอ พฤติกรรมการสื่อสารทาง

คณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี  

 กลุม 1 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย แนะนําตนเองและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอ จากน้ันนักเรียนนําเสนอตาราง ความสมัพนัธระหวางจํานวนไมขดีไฟกบัจํานวนรูป

สามเหลี่ยมที่ได แลวตอบคําถามขอ 1 ถาตอไมขีดไฟไดรูปสามเหลี่ยม 20 รูป จะตองใชไมขีดไฟ

จํานวน 41 กาน แนวคดิคอื 2(20)+1=41  สวนคําถาม 2 นักเรียนไมไดนําเสนอความสัมพันธของ

จํานวนรูปสามเหลี่ยมกับจํานวนไมขีดไฟแตเขียนความสัมพันธในรูป 2n+1   เมือ่ n  แทนจํานวนรูป

สามเหลี่ยม ซึ่งเปนคําตอบของคําถามขอ 3  ในคําสั่งที่ 2 นักเรียนกลุมน้ีนําไมขีดไฟมาสรางเปนรูป

หกเหลี่ยมตอกัน และตอบคําถามไดวาถาตองการรูปหกเหลี่ยม 5 รูปจะตองใชไมขีดไฟ 5(5)+1 = 26  

กาน และถาสรางรูปหกเหลี่ยม n รูป จะตองใชไมขีดไฟ  5n+1 เมื่อครูผูวิจัยถามวาทราบไดอยางไร

วาถาสรางรูปหกเหลี่ยม n รูป จะตองใชไมขีดไฟ 5n+1 นักเรียนกลาววาสังเกตจากความสัมพันธ

ของรูปหกเหลี่ยมที่เพิ่มขึ้นเร่ือยๆ จนสามารถสรุปไดเปน  5n+1  (ดังรูป 13)  สวนใหญนักเรียนกลุม

น้ีใชวิธีการพูดนําเสนอสลับกับการพิจารณาขอมูลในกระดาษนําเสนอ มีการสบตาผูฟง เปดโอกาส

ใหผูฟงมีสวนรวมโดยถามวาเขาใจหรือไม อยางไร ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ เขาใจ

งาย พูดดวยนํ้าเสียงที่ดังตลอดการนําเสนอ 
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รูป 13  ไมขีดไฟเจาปญหา “รูปหกเหลี่ยม” 

 

     กลุม 2 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย และชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอ นักเรียน

นําเสนอตารางความสัมพันธระหวางจํานวนไมขีดไฟกับจํานวนรูปสามเหลี่ยมที่ได แลวตอบคําถาม

ขอที่ 1 ถาตอไมขีดไฟไดรูปสามเหลี่ยม 20 รูป จะตองใชไมขีดไฟจํานวน  440 กาน แนวคดิคอื 

20(20+2)=440 ซึ่งเปนคําตอบที่ไมถูกตอง ครูผูวิจัยกระตุนใหนักเรียนพูดเกี่ยวกับขอผิดพลาดที่

เกิดขึ้น โดยถามวาทําไมคําตอบที่ไดจึงไมเทากับเพื่อนกลุม 1 นักเรียนจึงตอบวาเกิดจากการคิด

คํานวนที่ผิดพลาดและความเขาใจที่ไมถูกตองเกี่ยวกับโจทย ครูผูวิจัยจึงถามตอวานักเรียนมีแนวคิด

อยางไร จึงไดคําตอบวา รูปสามเหลี่ยม 20 รูปแตละรูปตองใชไมขีดไฟเพิ่มทีละ 2 จึงบวกดวย 2 

แลวคูณกับ 20 แตจากการเขียน ความสัมพันธในรูป ที่ n นักเรียนไดความสมัพนัธ  2n+1   เมือ่ n  

แทนจํานวนรูปสามเหลีย่ม ซึ่งเปนคําตอบที่ถูกตอง นักเรียนกลุมน้ีนําไมขีดไฟมาสรางเปนรูป

สี่เหลี่ยมตอกัน  และตอบคําถามไดวาถาตองการรูป สี่เหลี่ยม 5 รูปจะตองใชไมขีดไฟ 3(5)+1 = 16 

กาน และถาสรางรูปสี่เหลี่ยม  n รูป จะตองใชไมขีดไฟ  3n+1 เมื่อครูผูวิจัยถามวาทราบไดอยางไรวา

ถาสรางรูปสี่เหลี่ยม  n รูป จะตองใชไมขีดไฟ  3n+1 นักเรียนกลาววา  เมื่อรูปสี่เหลี่ยมเพิ่มขึ้น 1 รูป 

จํานวนไมขีดไฟจะเพิ่มขึ้นที่ละ 3 กาน จึงไดความสัมพันธ 3n + 1  (ดังรูป 14) สวนใหญนกัเรียน

กลุมน้ีใชวิธีการพูดนําเสนอสลับกับการพิจารณาขอมูลในกระดาษนําเสนอ มีการสบตาผูฟง บาง แต

ยังไมเปดโอกาสใหผูฟงมีสวนรวม ในการนําเสนอ  ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ เขาใจ

งาย พูดดวยนํ้าเสียงที่ดังตลอดการนําเสนอ 



76 

 

 
 

รูป 14  ไมขีดไฟเจาปญหา “รูปสี่เหลี่ยม” 

 

  กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย และชี้แจงวัตถุประสงคในการนําเสนอคร้ังนี้ 

แลวนําเสนอตาราง ความสัมพันธระหวางจํานวนไมขีดไฟกับจํานวนรูปสามเหลี่ยมที่ได แลวตอบ

คําถามขอที่ 1 ถาตอไมขีดไฟไดรูปสามเหลี่ยม 20 รูป จะตองใชไมขีดไฟจํานวน  41 กาน โดย

นักเรียนไมไดเขยีนแนวคดิในกระดาษนําเสนอและไมไดพดูนําเสนอ แนวคิดที่เปนที่มาของคําตอบ 

คําถามขอที่ 2 นักเรียนนําเสนอ จํานวนรูปสามเหลี่ยมกับจํานวนไมขีดไฟ วาเมื่อ จํานวนรูป

สามเหลี่ยมเพิ่มขึ้น จํานวนไมขีดไฟก็จะเพิ่มขึ้นรูปละ 2 กาน และไดจํานวนไมขีดไฟที่ใชตอเปนรูป

สามเหลี่ยม n รูปเทากับ 2n+1  เน่ืองจากเมื่อจํานวนรูปสามเหลีย่ม 1 รูป จํานวนไมขีดไฟก็จะเพิ่มขึ้น

รูปละ 2 กาน ในคําสั่งที่ 2 นักเรียนไดนําไมขีดไฟมาสรางเปนรูป ปลาตอกัน  และตอบคําถามไดวา

ถาตองการรูป ปลาจํานวน  5 รูปจะตองใชไมขีดไฟ 18 กาน ครูผูวิจัยกระตุนใหนักเรียนหาวาถา

ตองการสรางรูปปลา 5 ตัวจะตองใชไมขีดไฟกี่กาน มีนักเรียนชายคนหน่ึงตอบวา 48  กาน ครูผูวิจัย

จึงใหแสดงแนวคิดใหเพื่อนๆดู โดยกลาววาถารูปปลาเพิ่มขึ้น 1 ตัว จํานวนไมขีดไฟเพิ่มขึ้น 9 กาน 

ดังนั้นถาสรางปลา 5 ตัว จะได  (9 x 5) + 3 = 48  นักเรียนที่ออกมานําเสนอจึงกลาววา ถาสรางรูป

ปลาจํานวน   n ตัว ก็ตองใชไมขีดไฟ  9n+3 เพราะ สังเกตจากความสัมพันธของรูป ปลาที่เพิ่มขึ้น
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เร่ือยๆ สวนใหญ  (ดังรูป  15) นักเรียนกลุมน้ีใชวิธีการพูดนําเสนอสลับกับการพิจารณาขอมูลใน

กระดาษนําเสนอ มีการสบตาผูฟง บาง และเปดโอกาสใหผูฟงมีสวนรวม ในการนําเสนอ  ชวยคิด

แกไขขอผิดพลาดที่เกิด  ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปนทางการ เขาใจงาย พูดดวยนํ้าเสียงที่ดัง

ตลอดการนําเสนอ 

 
 

 

 
 

รูป 15  ไมขีดไฟเจาปญหา “รูปปลาตอกัน” 

 

กลุม 4 การนําเสนอโดยการพูดทักทาย แนะนําตนเองและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอ จากน้ันนักเรียนนําเสนอตาราง ความสมัพนัธระหวางจํานวนไมขดีไฟกบัจํานวนรูป

สามเหลี่ยมที่ได แลวตอบคําถามขอที่ 1 ถาตอไมขีดไฟไดรูปสามเหลี่ยม 20 รูป จะตองใชไมขีดไฟ

จํานวน 41 กาน แนวคดิคอื 20 + 20 +1=41 คําถามขอ 2 นักเรียนกลาววา ความสัมพันธที่พบคือ การ

นําจํานวนรูปมาบวกกนั แลวบวกเพิม่อีก 1 จึงทําใหไดความสัมพันธของรูปสามเหลี่ยม n รูปเปน  

n + n +1 ซึ่งเทากับเพื่อนกลุมอ่ืนคือ 2n + 1 ในคําสั่งที่ 2 นักเรียนกลุมน้ีนําไมขีดไฟมาสรางเปน หก

เหลี่ยมตอกันคลายรังผึ้ง  โดยรูปที่ 1 มีรูปหกเหลี่ยม 1 รูป  รูปที่ 2 มีรูปหกเหลี่ยม 7 รูป รูปที่ 3 มีรูป

หกเหลีย่ม 19  รูป และตอบคําถามวาถาตองการรูป ที่ 5 รูปจะตองใชไมขีดไฟ 27 กาน  ซึ่งเปน

คําตอบที่ไมถูกตอง เพราะลักษณะการสรางของนักเรียนเปนการเพิ่มขึ้นทวีคูณ ครูผูวิจัยกระตุนให

นักเรียนชวยกันคิดหาความสัมพันธของรูปที่ 5 วาตองใชไมขีดไฟจํานวนเทาใด แตนักเรียนไม
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สามารถหาจํานวนไมขีดไฟได  แตหาไดวารูปที่ 5 จะมรูีปหกเหลีย่มจํานวน 91 รูป เกิดจากแบบรูป 

1  7  19   43  91 ...  ครูผูวิจัยใหสมาชิกกลุมนําไปคิดตอเปนการบานแลวนํามาเสนอใหมในชั่วโมง

หนา (ดังรูป  16) การนําเสนอของนักเรียนกลุมน้ีสวนใหญใชวิธีการพูดนําเสนอ สลับกับการ

พิจารณาขอมูลในกระดาษนําเสนอ มีการสบตาผูฟง และ เปดโอกาสใหผูฟงมีสวนรวม ในการ

อภิปรายแสดงความคิดเห็น  ชวยคิดแกไขขอผิดพลาดที่เกิด  ภาษาที่ใชในการนําเสนอไมเปน

ทางการ เขาใจงาย พูดดวยน้ําเสียงที่ดังตลอดการนําเสนอ 

 

 
 

รูป 16  ไมขีดไฟเจาปญหา “รูปรังผึ้ง” 

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง  8 
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ตาราง 8   ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว ในกิจกรรม  ไมขีดไฟเจาปญหา    
 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การพูดสรุปนัยท่ัวไป (Generalization) 

 

 

- การตระหนักถึงความผิดพลาด 

(Particularization) 

 

การพูดอธิบายคณิตศาสตรโดยการใชตัวอยาง

หรือภาพประกอบ   

- ในคําสั่งที่ 2 ใหนักเรียนแตละกลุมนําไม

ขีดไฟมาตอเปนรูปตางๆแลวเขียน

ความสัมพันธพบวา กลุม 1 สรางเปนรูป

หกเหลี่ยมตอกัน  กลุม 2 สรางเปนรูป

สี่เหลี่ยมตอกัน  กลุม 3 สรางเปนรูปปลา

ตอกัน กลุม 4 สรางเปนรูปหกเหลี่ยม

คลายรังผึ้งตอกัน   

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร 

- นักเรียนทุกกลุมสามารถนําเสนอ

ความสัมพันธของจํานวนรูปสามเหลีย่ม

กบัจํานวนไมขดีไฟในรูป  2n+1   เมือ่ n  

แทนจํานวนไมขีดไฟ 

- นักเรียนกลุม1 นําไมขีดไฟสรางเปนรูป

หกเหลี่ยมตอกัน และไดความสมัพนัธ

5n+1 เมือ่ n  แทนจํานวนไมขีดไฟ 

- นักเรียนกลุม 2 นําไมขีดไฟมาสรางเปน

รูปสี่เหลี่ยมตอกนัและไดความสมัพนัธ 

3n+1 เมือ่ n  แทนจํานวนรูปสามเหลีย่ม 

- นักเรียนกลุม 3 นําไมขีดไฟสรางเปนรูป

หกเหลี่ยมตอกัน  และไดความสมัพนัธ

9n+3 เมื่อ n  แทนจํานวนไมขีดไฟ 
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ตาราง 8 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนสามารถพดูอธบิายแนวคดิใน

การแกปญหาไดอยางเปนลําดับขั้น เชน  

นักเรียนชายคนหน่ึงตอบแสดงแนวคดิ

ใหเพื่อนดูเกี่ยวกับการเพิ่มขึ้นของรูป

ปลา โดยอธิบายวาถารูปปลาเพิ่มขึ้น 1 

ตัว จํานวนไมขีดไฟเพิ่มขึ้น 9 กาน 

ดังนั้นถาสรางปลา 5 ตัว จะได   

(9 x 5) + 3 = 48  และถาสรางรูปปลา

จํานวน  n ตัว ก็ตองใชไมขีดไฟ  9n+3 

เปนตน 

- นักเรียนกลุม  2 พดูอธบิายแนวคดิใน

การสราง รูป สี่ เหลี่ยมตอ ไดอยางเปน

ลําดับขั้น โดยอธิบายวา เมื่อรูปสี่เหลี่ยม

เพิ่มขึ้น 1 รูป จํานวนไมขีดไฟจะเพิ่มขึ้น

ที่ละ 3 กาน จึงไดความสัมพันธ 3n + 1   

- นักเรียนกลุม 1 นําเสนอแนวคดิ

ความสัมพันธของจํานวนรูปสามเหลีย่ม

กบัจํานวนไมขดีไฟ วาเมื่อ จํานวนรูป

สามเหลี่ยมเพิ่มขึ้น จํานวนไมขีดไฟก็จะ

เพิ่มขึ้นรูปละ 2 กาน และไดจํานวนไม

ขีดไฟที่ใชตอเปนรูปสามเหลี่ยม n รูป

เทากับ 2n+1   
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ตาราง 8 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธ

อยางสมเหตุสมผล 

- ในคําสั่งที่ 1 กลุม 3 มีการพูดอธิบาย

แนวคิดไปสูผลลัพธไดอยาง

สมเหตุสมผล โดยพูดอธิบายวิธีการ

แกปญหาและที่มาของคําตอบ 2n+1  

เกิดจาก การเพิ่มขึ้นของ จํานวนรูป

สามเหลี่ยม ทําให จํานวนไมขดีไฟ

เพิ่มขึ้นรูปละ 2 กาน และไดจํานวนไม

ขีดไฟที่ใชตอเปนรูปสามเหลี่ยม n รูป

เทากับ 2n+1   

- ในคําสั่งที่ 2 นักเรียนตอบคําถามและ

เขียนความสัมพันธของจํานวนไมขีดไฟ

กับจํานวนรูปที่สรางขึ้นและพูดอธิบาย

สาเหตุของคําตอบได เชน  นักเรียนกลุม 

2 นําไมขีดไฟมาสรางเปนรูป สี่เหลี่ยม

ตอและไดความสมัพนัธ 3n+1 มแีนวคดิ 

          มาจาก เมื่อรูปสี่เหลี่ยมเพิ่มขึ้น 1 รูป          

          จํานวนไมขีดไฟจะเพิ่มขึ้นที่ละ 3 กาน     

         จึงไดความสัมพันธ 3n + 1  เปนตน 

- นักเรียนกลุม 3 พูดอธิบายถึงที่มาของ

คําตอบ 9n+3 โดยอธิบายวาถารูปปลา

เพิ่มขึ้น 1 ตัว จํานวนไมขีดไฟเพิ่มขึ้น 9 

กาน ดังน้ันถาสรางปลา 5 ตัว จะได  

 (9 x 5) + 3 = 48  ถาสรางรูป ปลา

จํานวน  n ตัว ก็ตองใชไมขีดไฟ  9n+3 

เพราะ สังเกตจากความสัมพันธของรูป

ปลาที่เพิ่มขึ้นเร่ือยๆ 
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จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูด

สรุปนัยทั่วไป  สงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด  คอื นักเรียนแสดง

พฤติกรรมการสื่อสารโดยการพูดอธิบายโดยใชตัวอยางหรือภาพประกอบ การพูดอธิบายโดยใช

ภาษาคณิตศาสตรหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปน

ลําดับขั้น และการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยางสมเหตุสมผล 

  

  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เร่ืองสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว   

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดานการ  

พูดและการนําเสนอแนวคิดทางคณิตศาสตรของนักเรียน ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอน

ของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรมหมอดูรูวันเกิด ในขั้นของการนําเสนอ ครูผูวิจัยได สุมนักเรียนออกมา

นําเสนอจํานวน 3 กลุม พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนแตละกลุม

เปนดังน้ี  

กลุม 1 การนําเสนอเร่ิมดวยการพูดทักทาย แนะนําตนเองและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอ กลุมน้ีมีวิธีการเขียนสมการวันเกิดของเพื่อนในกลุมคนแรก คือ 1033 =−−x  คนที่สอง 

11
5

82
−=

+ mm
 และคนสดุทาย ได 453 5 =x  ครูผูวิจัยถามนักเรียนวากลุม 1 ใชสมบัติอะไรบาง

ในการ สรางสมการ นักเรียนสามารถตอบไดวา สมการ 1033 =−−x  ใชการลบ สวนสมการ  

11
5

82
==

+ mm
 ใชการบวก การคูณ และการหาร และสมการสุดทาย 453 5 =x ใชสมบัติการ

คูณและการยกกําลัง เมื่อใหนักเรียนในหองชวยกันหาคําตอบของสมการวันเกิด ปรากฎวา นักเรียน

สามารถหาคําตอบของสมการที่ 1 ได 16 ซึ่งเปนคําตอบที่ถูกตอง เมื่อครูผูวิจัยใหแสดงแนวคิดการ

แกสมการ นักเรียนสามารถอธิบายไดวา เร่ิมจากการนํา 3−  รวมกับ 3−  ได 6− จะไดสมการ 

106 =−x  จากน้ันยาย 6−  ไปทางขวาจะได 610 +=x  และ 16=x  เปนคําตอบ สวนสมการ 

11
5

82
−=

+ mm
 มีนักเรียนชายคนหนึ่งอธิบายวิธีการหาคําตอบของสมการโดยเร่ิมจากการนํา 5  

ไปคูณทั้ง 2 ขางจะไดสมการ 55582 −=+ mm  แลวยายขางสมการจะได mm 25855 −=+  

จากน้ันนํา 63855 =+  และ mmm 325 =− จะไดสมการ 633 =m  และ 21=m  เปนคําตอบ

ของสมการ สวนสมการ 453 5 =x นักเรียนไมสามารถหาคําตอบได โดยนักเรียนกลาววา  ถานํา 3  

ไปหารทั้ง 2 ขาง จะไดสมการ 155 =x แตไมมีอะไรที่ยกกําลัง 5 แลวเทากับ 15 ดังน้ันสมการน้ีจึง

หาคําตอบไมได  การนําเสนอของกลุม เปนการอธิบายการสรางสมการวันเกิดของเพื่อนแตละคน 

ดวยคําพูดที่ชัดเจน มีความกลาแสดงออก ใชภาษาที่เขาใจงาย 
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กลุม 2 การนําเสนอเร่ิมดวยการแนะนําตนเอง และสมาชิกในกลุมแตไมมีการชี้แจง

วัตถุประสงคการนําเสนอ มีวิธีการเขียนสมการวันเกิดของเพื่อนได ดังน้ี คนแรก คือ 

81
2

813
=

+X
คนที่สอง ได xxx 33612.8 −=   และคนสุดทายไดสมการ  

z
zzz

31
21014 −+

= 

zzz 2524
)1(638
++

 ครูผูวิจัยใหนักเรียนชวยกันหาคําตอบของสมการที่เพื่อนนําเสนอ มีนักเรียนหญิง

คนหน่ึงอธบิายแนวคดิในการแกสมการ 81
2

813
=

+X
 วาคลายๆกับสมการของกลุม 1 โดยเร่ิม

จากการนํา 2 ไปคูณทั้งสองขางจะไดสมการ 162813 =+x แลวยาย 81 ไปลบ จะได 

811623 −=x  และ 813 =x แลว 27=x เปนคําตอบของสมการ สวนการหาคําตอบของสมการ

ที่ 2 มีนักเรียนคนหน่ึงตอบวาเพื่อนเกิดวันที่ 19 และไดแสดงวิธีหาคําตอบของสมการ โดยกลาววา 

ขัน้แรกใหนาํ xxx 162.8 =  แลวยาย x3 มาบวกกับ x16  จะได 36119 =x แลวนํา 19  ไปหาร 

361 จะได 19=x  เปนคําตอบของสมการ สวนสมการที่ 3 ไมมีนักเรียนคนใดหาคําตอบของ

สมการไดถูกตอง โดยสรุปแลวการนําเสนอของกลุมนี้ มีการพูดอธิบายการสรางสมการวันเกิดของ

เพื่อนแตละคนไดอยางชัดเจน พูดดวยภาษาที่ไมเปนทางการ เขาใจงาย และมีความมั่นใจในตนเอง

รวมถึง มีการสบตาผูฟงตลอดเวลา 

กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมดวยการแนะนําตนเอง และชี้แจงวัตถุประสงคของการนําเสนอ 

กลุมน้ีมีวิธีการเขียนสมการวันเกิดของเพื่อนได ดังน้ี คนที่ 1 เขียนสมการไดเปน  

5
618 BB −

= 
19
5

. 102556129 . 1  คนที่ 2 ไดสมการ 0. =xx และคนสุดทายไดสมการ 

6
402691

6
.179 =−






 xx   การนําเสนอของกลุมน้ี ไดใหเพื่อนๆ ในชั้นเรียน มีสวนรวมในการ

อธิบายการสรางสมการวันเกิดของเพื่อนๆในกลุม แตไมมีนักเรียนคนใดที่สามารถคิดคําตอบของ

สมการของนักเรียนคนที่ 1 ได สวนสมการ 0. =xx  ครูกระตุนใหนักเรียนสังเกตวาสมการน้ี

ถูกตองหรือไม มีนักเรียนคนหน่ึงตอบวาสมการ 0. =xx ไมสามารถเปนสมการวันเกิดได เพราะ ถา 

0. =xx  แสดงวา 0=x  ซึ่งในความเปนจริงไมมีใครที่เกิดวันที่ 0 และสมการที่ 3 ก็ไมมีนักเรียน

คนใดที่สามารถแกสมการได  

หลังจากนักเรียนทั้ง 3 กลุมนําเสนอผลงานเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยไดนํากระดา ษนําเสนอ

ของทั้ง 3 กลุม ติดบนกระดาน และใหนกัเรียนในชัน้เรียนพดูคยุแลกเปลีย่นความคดิเห็นถงึความ

หลากหลายในการเขียนสมการวันเกิด ครูผูวิจัยไดอภิปรายถึงแนวคิดในการหาคําตอบของสมการ

วันเกิดของเพื่อนวามีแนวคิดในการหาคําตอบไดอยางไรบาง ซึ่งนักเรียนสามารถตอบได

หลากหลายแนวคิด เชน การสุมเลข การใชสมบัติสลับที่ บวก ลบ คูณ หาร การยายขาง และครูผูวิจัย

ใชคําถามกระตุนใหนักเรียนพิจารณาขอผิดพลาดที่เกิดขึ้นโดยถามนักเรียนวามีสมบัติการยายขาง
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สมการหรือไม  นักเรียนบางคนก็ตอบวามีสมบัติการยายขาง สวนบางคนก็ตอบวาไมมีสมบัติการ

ยายขาง ครูผูวิจัยจึงถามตอไปวาถาไมมีสมบัติการยายขางแลวเราจะเรียกวาอะไร นักเรียนใชเวลาคิด

อยูคอนขางนาน แตก็ไมมีคนใดตอบถูก  ครูผูวิจัยจึงอธิบายวิธีการที่ถูกตองใหนักเรียน จากน้ันครู

ผูวิจัยกระตุนใหนักเรียนพิจารณาขอผิดพลาดที่เกิดจากการเขียนสมการวันเกิดของเพื่อน เชน การใช

สัญลักษณผิด หรือใชสมบัติการสลับที่การบวก การเปลี่ยนกลุมการคูณไมถูกตอง การคิดคํานวนผิด 

การเขียนในรูปกรณฑที่สอง เปนตน ซึ่งนักเรียนสามารถพูดถึงความผิดพลาดที่เกิดขึ้นจากการคิด

สมการได  

 

ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง 9 

 

ตาราง 9  ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรม  หมอดูรูวันเกิด   
 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

 

- การตระหนักถึงความผิดพลาด 

(Particularization) 

 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร 

- นักเรียนแตละกลุมสามารถสรางสมการ

วันเกิดของเพื่อได โดยใชภาษาและ

สัญลักษณทางคณิตศาสรในการพูด

นําเสนอ เชน  

1033 =−−x  , 11
5

82
−=

+ mm
, 

453 5 =x , ฯลฯ 

- นักเรียนพูดอธิบายถึงขอผิดพลาดใน

การเขียนสมการวันเกิดของเพื่อน ซึ่ง

เกิดจากการใชสัญลักษณ หรือสมบัติ

การสลับที่การบวก การเปลี่ยนกลุมการ

คูณ ไมถูกตอง เชน นักเรียนคนหน่ึง

กลาววาสมการ 0. =xx ไมสามารถเปน

สมการวันเกิดได เพราะ ถา 0. =xx   
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ตาราง 9 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 แสดงวา 0=x ซึ่งในความเปนจริงไมมี

ใครที่เกิดวันที่ 0 เปนตน 

-  นักเรียนสามารถอธิบายวา

สมการ 453 5 =x  นักเรียนไมสามารถ

หาคําตอบได เพราะไมมีอะไรที่ยกกําลัง 

5 แลวเทากับ 15- 

การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนพูดอธิบายวิธีการเขียนสมการ

โดยใชสมบัติสลับ การเปลี่ยนกลุม การ 

บวก ลบ คูณ หาร ไดอยางเปนลําดับขั้น 

เชน นักเรียนกลุม 1 พูดอธิบายวิธีการ

สามารถตอบไดวา สมการ 

1033 =−−x  โดยใชการลบ สวน

สมการ 11
5

82
==

+ mm
 ใชการบวก 

การคูณ และการหาร และสมการสุดทาย 

453 5 =x ใชสมบัติการคูณและการยก

กําลังโดยนักเรียนกลาววา  ถานํา 3  ไป

หารทั้ง 2 ขาง จะไดสมการ 155 =x แต

ไมมีอะไรที่ยกกําลัง 5 แลวเทากับ 15 

ดังน้ันสมการน้ีจึงหาคําตอบไมได   

- นักเรียนสวนใหญพดูถงึวิธกีารแก

สมการเพื่อหาคําตอบไดอยางถูกตอง

และเปนลําดับขั้น เชน นักเรียนสามารถ

อธิบายวิธีการแกสมการ 1033 =−−x

วา เร่ิมจากการนํา 3−  รวมกับ 3−   

ได 6− จะไดสมการ 106 =−x  
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ตาราง 9 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 จากน้ันยาย 6−  ไปทางขวาจะได 

610 +=x  และ 16=x  เปนคําตอบ 

- นักเรียนชายคนหน่ึงอธบิายวิธกีารหา

คําตอบของสมการไดอยางเปนลําดับขั้น

โดยเร่ิมจากการนํา 5  ไปคูณทั้ง 2 ขาง

จะไดสมการ 55582 −=+ mm  แลว

ยายขางสมการจะได 

mm 25855 −=+  จากน้ันนํา 

63855 =+  และ mmm 325 =− จะ

ไดสมการ 633 =m  และ 21=m  เปน

คําตอบของสมการ 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธ

อยางสมเหตุสมผล 

- นักเรียนพูดถึงวิธีการไดมาซึ่งคําตอบ

ของสมการไดอยางสมเหตุสมผล เชน

นักเรียนกลาววาไมสามารถหาคําตอบล

สมการ 453 5 =x  เพราะ ถานํา 3  ไป

หารทั้ง 2 ขาง จะไดสมการ 155 =x  

แตไมมีอะไรที่ยกกําลัง 5 แลวเทากับ 15 

ดังนั้นสมการนี้จึงหาคําตอบไมได 

-   นักเรียนคนหน่ึงกลาววา

สมการ 0. =xx ไมสามารถเปนสมการ

วันเกิดได เพราะ ถา 0. =xx  แสดงวา 

0=x ซึ่งในความเปนจริงไมมีใครที่เกิด

วันที่ 0  
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  จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการใช

วิธีการหรือมุมมองที่แตกตางและการตระหนักถึงความผิดพลาดในการคิดแกปญหา  สงผลใหเกิด

พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารการพูด

อธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือสัญลักษณทางคณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทาง

คณิตศาสตรอยางเปนลําดับขั้น และการพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธอยางสมเหตุสมผล 

 

  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เร่ืองสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว   

  ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดานการ

พูดและการนําเสนอแนวคิดทางคณิตศาสตรของนักเรียน ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอน

ของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรมตาชั่งแสนกล ในขั้นของการนําเสนอ ครูผูวิจัยไดสุมนักเรียนออกมา

นําเสนอจํานวน 3 กลุม พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูดและการนําเสนอแนวคิดทางคณิตศาสตร

ของนักเรียนแตละกลุมเปนดังน้ี  

 กลุม 1 การนําเสนอเร่ิมดวยการพูดทักทาย แนะนําตนเองและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอ นักเรียนนําเสนอแนวคดิการแกปญหาในคาํสัง่ที ่ 1 ใหเขียนสมการจากภาพใหหลากหลาย

มากที่สุด ครูกระตุนใหนักเรียนพูดอธิบายแนวคิดในการแกปญหาโดยกระตุนใหนักเรียนพูดอธิบาย

ใหเห็นภาพ ซึ่งนักเรียนกลุมน้ีพูดอธิบายวากลุมเราไมไดเขียนสมการแทนภาพที่กําหนด ใหแตเขียน

ภาพขึ้นใหมโดยใชสัญลักษณและสีแทนรูปคิตต้ีที่กําหนดใหเพราะจะทําใหงายแกการสังเกต  และ

นําเสนอแนวคิดในการตอบคําถามจากคําสั่งที่ 2 ขอ 1 เมื่อเพิ่มจํานวนคิตต้ีน่ังรถขางหนึ่งของตาชั่ง  2 

ตัว อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนรูปคิตต้ียืน 5 ตัว เพราะคิตต้ีน่ังจะเทากับคิตต้ียืน 2 ตัว และคิตต้ิยืน 

1 ตัวจะเทากับคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว  จึงทําใหนํ้าหนักของตาชั่งสมดุลกัน สวนคําถามขอ 2 เมือ่ลด

จํานวนคิตต้ีน่ัง 1 ตัว อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนรูปคิตต้ียืน 3 ตัว  เพราะดานซายคิตต้ีน่ังลดลงไป 

1 ตัว ดังน้ันดานขวาจะตองลดลงเทากันคือลดจํานวนคิตต้ียืน 2 ตัวจึงทําใหนํ้าหนักของตาชั่งสมดุล

กนั คําถามขอ 3 เมื่อเพิ่มจํานวนคิตต้ีน่ังขางซาย 2 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปนรูปคิตต้ียืน 8 ตัว เพราะ

ดานซายเพิ่มขึ้น 2 เทา ดานขวาก็ตองเพิ่มขึ้น 2 เทา  คําถามขอ 4 เมื่อลดจํานวนคิตต้ีน่ังขางซายให

เหลอื 1 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปนรูปคิตต้ียืน 2 ตัว เพราะดานซายลดลงคร่ึงหน่ึง ดังน้ันดานขวาจึง

ตองลดลงคร่ึงหน่ึงเชนกัน (ดังรูป 17) การนําเสนอของนักเรียนสวนใหญเปนการพดูอธบิายแนวคิด

ในการแกปญหา นักเรียนใชภาษาที่เขาใจงาย พูดดวยนํ้าเสียงที่ดังฟงชัดตลอดการนําเสนอ 
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รูป 17  ตาชั่งแสนกล “แนวคดิกลุม 1” 

 

  กลุม 2  การนําเสนอเร่ิมดวยการพูดทักทาย แนะนําตนเองและชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอนักเรียนนําเสนอแนวคดิโดยการกาํหนดตัวแปรแทนรูปภาพ โดยกาํหนดใหคติต้ีนัง่เปน x  

และคิตต้ียืนเปน y  คําสั่งที่ 1 ใหนักเรียนเขียนสมการ แทนภาพที่ 1  ใหหลากหลาย  กลุมน้ีเขียน

สมการไดทั้งหมด 5 สมการ คือ yx 42 = , yx =
2
1

, yx 2= , 2=
y
x

 และ
x
y

=
2
1

 ในคําสั่งที่ 2 

ขอ 1 เมื่อเพิ่มจํานวน คิตต้ีน่ังรถขางหนึ่งของตาชั่ง  2 ตัว อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนรูป คิตต้ียืน 4 

ตัวและคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว เพราะ ถาทางซายเพิ่มคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัวทางขวาก็ตองเพิ่มคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว

เทากัน จะทําใหไดสมการ 2422 +=+ yx   สวนคําถามขอ 2 เมือ่ลดจํานวนคิตต้ีน่ัง 1 ตัว อีกขาง

หนึ่งของตาชั่งดังภาพที่ 3 (รูป 18) ควรเปนรูปคิตต้ียืน 2 ตัวกับคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัว

เทากับคิตต้ียืน 2 ตัว จะทําใหไดสมการ 222 +=+ yx  คําถามขอ 3 เมื่อเพิ่มจํานวนคิตต้ีน่ังขาง

ซาย 2 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปนรูปคิตต้ียืน 8 ตัว เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัวเทากับคิตต้ียืน 2 ตัว จะทําใหได

สมการ yx 84 =  คําถามขอ 4 เมื่อลดจํานวนคิตต้ีน่ังขางซายใหเหลือ 1 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปน

รูปคิตต้ียืน 2 ตัว เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัวเทากับคิตต้ียืน 2 ตัว จะทําใหไดสมการ yx 2=  (ดังรูป 18) 

การนําเสนอสวนใหญเปนการพูดอธิบายแนวคิดในการแกปญหา  นักเรียนใชภาษาที่เขาใจงาย แต

พูดคอนขางเร็วดวยนํ้าเสียงที่ดังฟงชัดตลอดการนําเสนอ 
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รูป 18  ตาชั่งแสนกล “แนวคดิกลุม 2” 

 

  กลุม 3 การนําเสนอเร่ิมจากการพูดทักทาย แนะนําตัว และชี้แจงวัตถุประสงคในการ

นําเสนอ นักเรียนนําเสนอแนวคดิโดยการกาํหนดตัวแปรแทนรูปภาพ โดยกาํหนดใหคติต้ีนัง่เทากบั 

x  เทากับ 4  คิตต้ียืนเทากับ y เทากับ 2  และคิตต้ีน่ังรถเทากับ z เทากับ 6 คําสั่งที่ 1 ใหนักเรียนเขียน

สมการแทนภาพที่ 1  ใหหลากหลาย  กลุมน้ีเขียนสมการไดทั้งหมด 3 สมการ คือ  yx 42 = , 

xxyyyy +=+++  และ xy =2   คําสั่งที่ 2 ขอ 1 เมื่อเพิ่มจํานวน คิตต้ีน่ังรถขางหนึ่งของตาชั่ง  

2 ตัว อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปน คิตต้ีน่ังรถ 3 ตัว คิตต้ีน่ัง 1 ตัว และคิตต้ียืน 2 ตัว จะทาํใหได

สมการ xyzzx 2332 ++=+  มีนักเรียนคนหน่ึงยกมือถามวาทําไมจึงไดสมการน้ี  ผูนําเสนอจึง

อธิบายใหฟงวาใหคิดโดยการแทนคาตัวเลขลงในสมการ สวนคําถามขอ 2 เมือ่ลดจํานวนคิตต้ีน่ัง 1 ตัว 

อีกขางหนึ่งของตาชั่ง อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนรูป คิตต้ีน่ัง 2 ตัวกับคิตต้ียืน 2 ตัว จะทําใหได

สมการ yxz 222 +=  โดยใชวิธีการแทนคาตัวเลขลงในสมการ เหมอืนขอ 1  คําถามขอ 3 เมื่อเพิ่ม

จํานวนคิตต้ีน่ังขางซาย 2 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปนรูปคิตต้ีน่ังรถ 3 ตัว คิตต้ียืน 1 ตัว จะทําใหได

สมการ yzx += 35  โดย ใชวิธี การแทนคาตัวเลขลงในสมกา รเชนกัน คําถามขอ 4 เมือ่ลด

จํานวนคิตต้ีน่ังขางซายใหเหลือ 1 ตัว  อีกขางหน่ึงไมสามารถกําหนดรูปไดเพราะเมื่อลดจํานวนคิตต้ี

น่ังลงแลวจะเทากับ 0 เมื่อนําเสนอเสร็จครูกระตุนใหนักเรียนพิจารณาวากลุม 3 มีขอผิดพลาดที่
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เกิดขึ้นในการนําเสนออยางไร  มีนักเรียนคนหนึ่งทักขึ้นมาวาถาลองแทนคาลงไปในสมการที่ 2 

แลวจะได )4(22)6(3)6(3)4(2 ++=+ ซึ่งคาที่ไดทั้งสองขางไมเทากัน นักเรียนคนอ่ืนๆก็เห็น

ดวย และกลาววาในสถานการณน้ีไมควรกําหนดคิตต้ีน่ังรถเปน z เพราะจะทําใหสับสน  และทําให

ตอบคําถามในขอที่ 4 ไมได ดังน้ันถาตองการกาํหนดตัวแปรควรกาํหนดเพยีง 2 ตัว เหมือนกลุมที่ 2 

จะทําใหเขาใจงายขึ้น (ดังรูป 19) 

 

 
   

รูป 19 ตาชั่งแสนกล “แนวคดิกลุม 3” 

 

หลังจากทั้ง 3 กลุมนําเสนอผลงานเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยนํากระดาษนําเสนอของทั้ง 3 กลุม

ติดบนกระดาน และใหนกัเรียนในชัน้รวมพดูคยุแลกเปลีย่นความคดิเห็นถงึความหลากหลายในการ

เขยีนสมการแทนภาพที่ 1 ยังมีนักเรียนกลุมอ่ืนที่เขียนสมการไดแตกตางจากที่เพื่อนนําเสนอ อหรือ

ไม อยางไร นักเรียนสวนใหญจะมีแนวคิดคลายกับกลุมที่ 2 เชนเดียวกับการตอบคําถามในคําสั่งที่ 2 

นักเรียนสวนใหญมีแนวคิดคลายกับกลุมที่ 2 คือใชวิธีการกําหนดตัวแปรในการหาคําตอบ  แต

นักเรียนบางกลุมก็มีแนวคิดคลายกับกลุมที่ 1 คอืไมไดใชการกาํหนดตัวแปรแตใชการเขยีนแทนดวย

สัญลักษณ อยางไรก็ตามนักเรียนสวนใหญก็สามารถแกสถานการณปญหาและตอบคําถามไดถูกตอง ครู

ผูวิจัยถามนักเรียนวาจากกิจกรรมน้ีนักเรียนไดรับความรูอะไรบาง คําตอบที่ไดสวนใหญ คือ การไดรู

เกี่ยวกับสมบัติการเทากัน ซึ่งก็ไดตรงตามวัตถุประสงคของการจัดการเรียนการสอนในคร้ังน้ี 
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ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง10 

 

ตาราง 10 ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ 

การแนะนํา เร่ืองคูอันดับและกราฟ ในกิจกรรม  ตาชั่งแสนกล   
 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

- การพูดอธิบายใหเห็นภาพ (Illustration) 

 

 

การพูดอธิบายคณิตศาสตรโดยการใชตัวอยาง

หรือภาพประกอบ   

- นักเรียนกลุม 1 ไมไดเขียนสมการแทน

ภาพที่กําหนดใหแตเขียนภาพขึ้นใหม

โดยใชสัญลักษณและสีแทนรูปคิตต้ีที่

กาํหนดให โดยพดูอธบิายวาใชวงกลมสี

เขียว แทน คิตต้ีน่ัง  สีดํา แทน คิตต้ีรถ  

สีแดง แทน คิตต้ียืน  และใชรูปภาพ

แสดงแทนสมการ 

- นักเรียนสวนใหญสามารถพดูถงึการ

เขยีนสมการแทนรูปภาพทีห่นดใหได

อยางหลากหลาย เชน นักเรียนกลุมที่ 2 

นําเสนอการกาํหนดตัวแปรแทนรูปภาพ 

โดยกําหนดใหคิตต้ีน่ังเปน x  และคติต้ี

ยนืเปน y  ในคําสั่งที่ 1 แลวนักเรียน

สามารถเขียนสมการ แทนภาพที่ 1  ได

อยางหลากหลาย  เชน กลุม 2 นําเสนอ

การเขียนสมการไดทั้งหมด 5 สมการ 

คอื yx 42 = , yx =
2
1

, yx 2=  
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ตาราง 10 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

 

 

 

 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร 

- นักเรียนกลุม 3 เขียนสมการไดทั้งหมด 

3 สมการ คือ yx 42 = , xy =2  และ 
xxyyyy +=+++    

- นักเรียนคนหน่ึงใชคําวา “แทนคาลงไป

ในสมการที่ 2” แลวจะได 

)4(22)6(3)6(3)4(2 ++=+  ซึ่ง

คาที่ไดทั้งสองขางไมเทากัน 

- นักเรียนใชคําวา “การเพิม่หรือการลด” 

ซึ่งเปนภาษาทางคณิตศาสตร  
 

การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนสามารถพูดอธิบายแนวคิดทาง

คณิตศาสตรไดอยางเปนลําดับขั้น เชน

ในคําถามขอ 2 ถามวา  เมือ่ลด

จํานวนคิตต้ีน่ัง 1 ตัว อีกขางหนึ่งของ

ตาชั่งควรเปน รูปอะไร นักเรียนกลุม 1

สามารถพูดอธิบายไดวาอีกขางหนึ่งของ

ตาชั่งควรเปนรูป คิตต้ียืน 3 ตัว  เพราะ

ดานซายคิตต้ีน่ังลดลงไป 1 ตัว ดังน้ัน

ดานขวาจะตองลดลงเทากันคือลด

จํานวนคิตต้ียืน 2 ตัวจึงทําใหนํ้าหนัก

ของตาชั่งสมดุลกัน เปนตน 
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ตาราง 10 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธ

อยางสมเหตุสมผล 

- ในคําสั่งที่ 2 ขอ 1 นักเรียนกลุม 2 

สามารถใหเหตุผลไดวา ถา เพิ่ ม

จํานวนคิตต้ีน่ังรถ ขางหนึ่งของตาชั่ง  2 

ตัว อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปน

รูปคิตต้ียืน 4 ตัวและคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว 

เพราะ ถาทางซายเพิ่มคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว

ทางขวาก็ตองเพิ่มคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว 

          เทากัน จะทําใหไดสมการ    

          2422 +=+ yx    

- คําถามขอ 2 เมือ่ลดจํานวนคิตต้ีน่ัง 1 ตัว 

อีกขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนรูป อะไร 

นักเรียนแตละกลุมสามารถอธิบาย 

สาเหตุของผลลัพธไดอยาง

สมเหตุสมผล เชน กลุม 2 อธิบายวา อีก

ขางหนึ่งของตาชั่งควรเปนคิตต้ียืน 2 ตัว

กับคิตต้ีน่ังรถ 2 ตัว เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัว

เทากับคิตต้ียืน 2 ตัว จะทําใหไดสมการ 

222 +=+ yx  เปนตน 

- ในการตอบคําถามขอ 3 เมื่อเพิ่ม

จํานวนคิตต้ีน่ังขางซาย 2 ตัว  อีกขาง

หน่ึงควรเปนรูปอะไร นักเรียนแตละ

กลุมสามารถอธิบายสาเหตุของผลลัพธ

ไดอยางสมเหตุสมผล เชน  กลุม 2 

อธิบายวาอีกขางหน่ึงควรเปนคิตต้ียืน 8 

ตัว เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัวเทากับคิตต้ียืน 2 

ตัว จะทําใหไดสมการ yx 84 =   
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ตาราง 10 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 - คําถามขอ 4 เมื่อลดจํานวนคิตต้ีน่ังขาง

ซายใหเหลือ 1 ตัว  อีกขางหน่ึงควรเปน

รูปอะไร นักเรียน กลุม 2 อธิบายวา อีก

ขางหนึ่งของตาชั่งรูปคิตต้ียืน 2 ตัว 

เพราะคิตต้ีน่ัง 1 ตัวเทากับคิตต้ียืน 2 ตัว 

จะทําใหไดสมการ yx 2=  

- ในการนําเสนอของกลุม 3 มีขอผิด -

พลาดเกิดขึ้น และมีนักเรียนคนหน่ึงทัก

ขึ้นมาวาถาลองแทนคาลงไปในสมการ

ที่ 2 แลวจะได  

- )4(22)6(3)6(3)4(2 ++=+ ซึ่งคาที่

ไดทั้งสองขางไมเทากัน นักเรียนคน

อ่ืนๆกเ็ห็นดวย และกลาววาใน

สถานการณน้ีไมควรกําหนดคิตต้ีน่ังรถ

เปน z เพราะจะทําใหสับสน  และทําให

ตอบคําถามในขอที่ 4 ไมได 

 

 

 

 

จากแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดโดยใชกลยุทธการพูด  

อธิบายใหเห็นภาพและการใชวิธีการหรือมุมมองที่แตกตาง  สงผลใหเกิดพฤติกรรมการสื่อสารทาง

คณิตศาสตรดานการพูด  คือ นักเรียนแสดงพฤติกรรมการสื่อสารการพูดอธิบายโดยมีการพูดอธิบาย

คณิตศาสตรโดยการใชตัวอยางหรือภาพประกอบ   มีการใชภาษาคณิตศาสตรหรือสัญลักษณทาง

คณิตศาสตร การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยางเปนลําดับขั้น และการพูดอธิบายโดยอาง

สาเหตุไปสูผลลัพธอยางสมเหตุสมผล 
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  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เร่ืองสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว   

ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอนของครู แบบบันทึกพฤติกรรมการสื่อสารดานการ

พูดและการนําเสนอแนวคิดทางคณิตศาสตรของนักเรียน ผลการวิเคราะหแบบบันทึกหลังการสอน

ของครูผูวิจัยในการจัดกิจกรรม ที่มีชื่อวา รูหรือไม  ในขั้นของการนําเสนอ ครูผูวิจัยไดสุมนักเรียน

ออกมานําเสนอจํานวน 3 กลุม พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียนแตละ

กลุมเปนดังน้ี  

กลุม 1 การนําเสนอไมมีการแนะนําตนเองและสมาชิกกลุม รวมถึงไมมีการชี้แจง

วัตถุประสงคของการนําเสนอ กลุมน้ีมีการนําเสนอการคิดและเขียนสมการได ดังน้ี วิธีแรก นักเรียน

ไดวาดรูปหัวสตัว ไว 30 หัว แบงเปนสามแถว ซึง่แถวแรกเปนนก เน่ืองจากนก ม ี 2 ขา ทําใหนกมี

ขาทั้งหมด เทากับ 60230 =× ขา เพราะฉะน้ันยังเหลืออีก 40 ขา นักเรียนจึงเติมขาใหอีกสองแถว

หลังกลายเปนกวาง ดังนั้น จะตองเติมขาเทากับ 20
2
40

=  ตัว เพราะฉะน้ันจะมีกวาง 20 ตัว และนก

อีก 10 ตัว วิธีที่สอง เปนการวาดตารางใหเพือ่นๆ ในหองเห็นถงึจํานวนตัวเลข คอื มกีวาง 2 ตัว และ 

นก 28 ตัว การคิดก็คือ กวางมี 2 ตัว ตัวละ 4 ขา ไดเทากับ 8 ขา นกมี 28 ตัว ตัวละ 2 ขา ไดเทากับ 56 

ขา เพราะฉะนั้น 64856 =+ จากน้ัน ไลไปเร่ือยๆ จนถึงมีกวาง  20 ตัว กับนก 10 ตัว ก็จะได 100 

ขา สวน  วิธีสุดทายของกลุมที่ 1 คือ การเขียนสมการ ได yx =−30  หรือ 30=+ yx  แทนคา

โดย x  คือ กวาง และ y  คือ นก (เปนสมการที่ 1) แทนคา โดย กวางมี 4 ขา เทากับ x4  และนกม ี2 

ขาเทากับ y2  ดังน้ันจะได 10024 =+ yx  (เปนสมการที่ 2) นําสมการที่ 1 ลบสมการที่ 2 จะได 

703 =+ yx  (เปนสมการที่ 3) จากน้ัน นําสมการที่ 3 ลบสมการที่ 1 จะได 402 =x และจะได  

20
2

40
==x  ดังน้ันจะมีกวางทั้งหมด 20 ตัว และนกเทากับ 102030 =−  ตัว  (ดังรูป 20)  กลุมน้ี

มีการนําเสนอดวยภาษาพูดที่เขาใจงาย ชัดเจนเพื่อนในหองสามารถรับฟงไดอยางเขาใจ เวลาพูดมี

การสบตาผูฟงเปนระยะ มีความมั่นใจในตัวเอง มีการนําเสนอเนื้อหาไดครบถวนมีการวิเคราะห

เชื่อมโยงเน้ือหาอยางมีเหตุผล ทําใหเพื่อนในหองเขาใจในงานที่กลุมออกมานําเสนอ 
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รูป 20  กิจกรรมรูหรือไม “แนวคดิกลุม 1” 

 

กลุม 2 การนําเสนอไมมีการแนะนําตัวเองและสมาชิกในกลุมรวมถึงไมไดชี้แจง วัตถุประสงค 

กอนการนําเสนอ สวนการนําเสนอการคิดและเขียนสมการ ไดดังน้ี วิธีที่ 1 เปนการหาร โดยแทนขา

สัตวทั้งหมดมี 100 เนื่องจากกวาง 1 ตัวมี 4 ขา จะได 100 หารดวย 4 เทากับ 25 ตัว สวนนก มี 2 ขา 

จะได 100 หาร 2 เทากับ 50 ตัว วิธีที่สอง แทนคาโดยการเขียนเปนตารางซึ่งนักเรียนไดนําเสนอโดย

การขีดเสนใหตรงตามจํานวนขาสัตว เชน ขีด 4 ขดี แทนกวาง 1 ตัว และขดี 2 ขดี แทน นก 1 ตัว 

การขีดก็จะใชสีเปนตัวชวยเพื่อจะไดนับขอมูลไดถูกตอง (ดังรูป  21) ซึ่งการนําเสนอกลุมน้ีได

คําตอบที่ผิดพลาด ครูกระตุนใหเพื่อนในหองสังเกตการแกปญหาดังกลาววามีขอผิดพลาดอยางไร 

และมีนักเรียนกลาวสถานการณปญหานี้ไมสามารถใชวิธีการหารไดเพราะถาใชการหารจะไดกวาง 

25 ตัว และนก 50 ตัว เมื่อนําสัตวสองชนิดมารวมกันจะได 75 ตัว แตโจทยกาํหนดวากวางรวมกบั

นกม ี30 ตัว ดังน้ันวิธีการน้ีจึงไมถูกตอง อยางไรก็ตามนักเรียนพูดนําเสนอโดยใชภาษาที่เขาใจงาย 

มีการยกตัวอยางใหเห็นไดอยางชัดเจน มีความมั่นใจในการนําเสนอ พูดเสียงดังฟงชัด 
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รูป 21  กิจกรรมรูหรือไม “แนวคดิกลุม 2” 

 

 กลุม 3 การนําเสนอไมมีการแนะนําตัวเองและสมาชิกในกลุม รวมถึงไมไดชี้แจง

วัตถุประสงคกอนการนําเสนอเหมือนกับกลุมอ่ืน ในสวนของการนําเสนอการคิดและเขียนสมการ 

ไดดังน้ี วิธีที่ 1 ใชการคูณ คือ กวาง 20 ตัว 1 ตัวมี 4 ขา จะได  20 x 4 = 80 และนก ม ี10 ตัว เทากับ 

10 x 2 = 20 รวมกนัได 100 ขา วิธีที่ 2 ใชการแทนคาโดยการวาดรูปกวาง 1 ตัว = 5 ตัว และ วาดรูป

นก 1 ตัว = 5 ตัว จากน้ันใชการวาดรูปโดยกาํหนดรูปกวาง 1 รูปเทากับกวาง 5 ตัว ดังน้ีจะไดรูป

กวาง 4 รูปเทากับ 20 ตัว แตละตัวมี 4 ขา ถากวาง 20 ตัวจะมีขาเทากับ 80 ขา และวาดรูปนกซึง่นก 1 

รูปเทากับนก 5 ตัว นก 2 รูปเทากับนก  10 ตัว แตละตัวมี 2 ขา ถานก 10 ตัว จะมีขาเทากับ 20 ขา 

รวมกนัเปน 100 ขา และวิธีที่ 3 เปนการเพิ่มคาลดคา โดยแทนคาไดจํานวนขาทั้งหมด 100 หาร 2 

เทากับ 50 ขา เพราะฉะนั้น จะไดเทากับ กวาง 50 + 2 = 52 ขา = 13 หัว และ นก 50 – 2 = 48 ขา 

เทากับ 24 หัว แตวิธีน้ียังไมลงตัว จึงตองใชวิธีการเพิ่มคา ดังน้ี กวาง เทากับ 50 + 30 = 80 ขา = 20 

หัว และ นก เทากับ 50 – 30 = 20 ขา = 10 หัว วิธีน้ีรวมกันแลวลงตัวพอดี ดังน้ันมีกวาง 20 ตัว และ

นก 10 ตัว อยางไรก็ตามการพูดนําเสนอของกลุมมีการใชภาษาที่ฟงแลวเขาใจงาย มีการสบตาผูพูด

เปนระยะ พูดเสียงดังฟงชัด นําเสนอเน้ือหาไดครบถวน และยังเปดโอกาสใหผูฟงไดมีสวนรวม

แสดงความคดิเห็น (ดังรูป 22) 
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รูป  22  กิจกรรมรูหรือไม “แนวคดิกลุม 3” 

 

หลังจากทั้ง 3 กลุมนําเสนอผลงานเรียบรอยแลว ครูผูวิจัยไดชวยสรุปการเขียนสมการของ

แตละกลุมและเปดประเด็นการอภิปรายถึงการเขียนและแกสมการโดยใชคําถามถามวานักเรียนได

แนวคิดในการแกปญหาอยางไรบาง ซึ่งนักเรียนสามารถตอบไดอยางหลากหลาย คือมีวิธีการวาดรูป 

การสรางตารางและการเขียนเปนสมการ ทั้งน้ี ครูผูวิจัยถามนักเรียนวามีกลุมใดที่ใชวิธีแตกตางจาก

เพื่อนและอยากออกมานําเสนอบางหรือไม มีนักเรียนกลุมหน่ึงกลาววา กลุมของตนใชการแก

สมการเชงิเสนตัวแปรเดียว  โดยกาํหนดให x  แทนจํานวนนก ซึง่นกกบักวางรวมกนัม ี30 ตัว จะได 

x−30 เปนจํานวนของกวาง และ นก 1 ตัวมีขา 2 ขา ดังน้ัน นก x  ตัว จะมีขาเทากับ x2  ขา และ

กวาง 1 ตัวมีขา 4 ขา ดังน้ัน กวาง x−30  ตัว จะมีขาเทากับ 4(30 – X) ขา แตโจทยบอกวามีรวมกัน

ทั้งหมด 100 ขา ก็จะไดสมการเปน 100)30(42 =−+ xx  ขา  แกสมการจะได 20=x แสดงวามี

นก 10 ตัว และกวางเทากับ 30 – 10 = 20 ตัว ตัว  ซึ่งนักเรียนไดออกมาเขียนใหเพื่อนดูบนกระดาน

และทําใหเพื่อนเขาใจมากยิ่งขึ้น อยางไรก็ตามนักเรียนสวนใหญสามารถแกสถานการณปญหาและ

ตอบคําถามไดถูกตองตรงตามวัตถุประสงคของการจัดการเรียนการสอนในคร้ังนี้ 
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ผูวิจัยไดวิเคราะหแบบสังเกตพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สงผลให

เกิดพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธการแนะนํา ดังตาราง 11 

 

ตาราง 11   ผลของพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดที่สอดคลองกับกลยุทธ  

การแนะนํา เร่ืองสมการเชงิเสนตัวแปรเดียว ในกจิกรรม รูหรือไม   
 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

- การพูดอธิบายใหเห็นภาพ (Illustration) 

 

 

- การใชวิธีการหรือมุมมองท่ีแตกตาง 

(Redirection) 

 

 

- การตระหนักถึงความผิดพลาด 

(Particularization) 

 

การพูดอธิบายคณิตศาสตรโดยการใชตัวอยาง

หรือภาพประกอบ   

- นักเรียนกลุม 1 นําเสนอแนวคดิโดยได

วาดรูปหัวสตัว ไว 30 หัว แบงเปนสาม

แถว ซึง่แถวแรกเปนนก เน่ืองจากนก ม ี

2 ขา ทําใหนกมีขาทั้งหมด เทากับ 

 30 x 2 = 60  ขา เพราะฉะน้ันยังเหลือ

อีก 40 ขา นักเรียนจึงเติมขาใหอีกสอง

แถวหลงักลายเปนกวาง ดังน้ัน จะตองมี

กวางเทากับ 
2

40
= 20 ตัว 

- นักเรียนกลุม 1,กลุม 2 นําเสนอแนวคดิ

แกปญหาโดยวิธกีารวาดตาราง 

- นักเรียนกลุม  2 นําเสนอโดยการขดีเสน

ใหตรงตามจํานวนขาสัตว เชน ขีด 4 ขดี 

แทนกวาง 1 ตัว และขดี 2 ขดี แทน นก 

1 ตัว และในการขีดมีการใชสีเปนตัว

ชวยเพื่อจะไดนับขอมูลไดถูกตอง 
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ตาราง 11 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 - การวาดรูปโดยกาํหนดรูปกวาง 1 รูป

เทากับกวาง 5 ตัว ดังน้ีจะไดรูปกวาง 4 

รูปเทากับ 20 ตัว แตละตัวมี 4 ขา ถา

กวาง 20 ตัวจะมีขาเทากับ 80 ขา และ

วาดรูปนกซึง่นก 1 รูปเทากับนก 5 ตัว 

นก 2 รูปเทากับนก  10 ตัว แตละตัวมี 2 

ขา ถานก 10 ตัว จะมีขาเทากับ 20 ขา 

รวมกนัเปน 100 ขา 

การพูดอธิบายโดยใชภาษาคณิตศาสตรหรือ

สัญลักษณทางคณิตศาสตร 

- นักเรียนกลุม 1 แกปญหาโดยกการเขียน

สมการ และกาํหนดให x  คือ กวาง 

และ y  คือ นก ซึ่งกวางรวมกับนกได 30 

จะได  30=+ yx  เนื่องจากกวางมี 4 

ขา เทากับ x4  และนกม ี 2 ขาเทากับ 

y2  ดังน้ันจะได 10024 =+ yx  ซึ่ง

เปนการกําหนดสัญลักษณทาง

คณิตศาสตร 

- นักเรียนกลุม 2 ใชวธิกีารหาร โดยแทน

ขาสัตวทั้งหมดมี 100 เนื่องจากกวาง 1 

ตัวมี 4 ขา จะได 100 หารดวย 4 เทากับ

25 ตัว สวนนก มี 2 ขา จะได 100 หาร 2 

เทากับ 50 ตัว 
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ตาราง 11 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 - นักเรียนกลุม 3 ใชการคูณ คือ กวาง 20 

ตัว 1 ตัวมี 4 ขา จะได  20 x 4 = 80 และ

นก มี 10 ตัว เทากับ 10 x 2 = 20 รวมกนั

ได 100 ขา 

- นักเรียนกลุม 3 ใชการเพิ่มคาลดคา โดย

แทนคาไดจํานวนขาทั้งหมด 100 หาร 2 

เทากับ 50 ขา เพราะฉะน้ัน จะไดเทากับ 

กวาง 50 + 2 = 52 ขา = 13 หัว และ นก 

50 – 2 = 48 ขา เทากับ 24 หัว แตวิธีน้ียัง

ไมลงตัว จึงตองใชวิธีการเพิ่มคา ดังน้ี 

กวาง เทากับ 50 + 30 = 80 ขา = 20 หัว 

และ นก เทากับ 50 – 30 = 20 ขา = 10 

หัว ดังน้ันมกีวาง 20 ตัว และนก 10 ตัว 

การพูดอธิบายแนวคิดทางคณิตศาสตรอยาง

เปนลําดับข้ัน 

- นักเรียนกลุม 1 สามารถพูดอธิบาย

แนวคิดการแกปญหาซึ่งเปนที่มาของ

คําตอบไดอยางเปนลําดับขั้น กลาวคือ 

กลุมที่ 1 อธิบายวา  กาํหนดให x  คอื 

กวาง และ y  คือ นก ซึ่งกวางรวมกับนก

ได 30 จะได  30=+ yx  (สมการ 1) 

และเนื่องจากกวางมี 4 ขา เทากับ x4  

และนกม ี 2 ขาเทากับ y2  ดังน้ันจะได 

10024 =+ yx  (สมการ 2) นําสมการ

ที่ 1 ลบสมการที่ 2 จะได 703 =+ yx   
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ตาราง 11 (ตอ) 

กลยุทธการแนะนําท่ีใช พฤติกรรมการสื่อสารดานการพูด 

 (สมการ  3) จากน้ัน นําสมการที่ 3 ลบ

สมการที่ 1 จะได 402 =x และจะได  

20
2
40

==x  ตัว 

-  นักเรียนกลุมหน่ึงใชการแกสมการเชิง

เสนตัวแปรเดียว  โดยกาํหนดให x  

แทนจํานวนนก ซึง่นกกบักวางรวมกนัม ี

30 ตัว จะได x−30 เปนจํานวนของ

กวาง และ นก 1 ตัวมีขา 2 ขา ดังน้ัน นก 

x  ตัว จะมีขาเทากับ x2  ขา และกวาง 1 

ตัวมีขา 4 ขา ดังน้ัน กวาง x−30  ตัว จะ

มีขาเทากับ 4(30 – X) ขา แตโจทยบอก

วามีรวมกันทั้งหมด 100 ขา ก็จะได

สมการเปน 100)30(42 =−+ xx  ขา  

แกสมการจะได 20=x แสดงวามนีก 

10 ตัว และกวางเทากับ 30 – 10 = 20 ตัว 

การพูดอธิบายโดยอางสาเหตุไปสูผลลัพธ

อยางสมเหตุสมผล 

- นักเรียนกลุม 2 แกปญหาโดยใชการหาร

โดยไดคําตอบคือกวาง 25 ตัว และ 50 

ตัว แตมีนักเรียนคนหน่ึงแยงวาปญหาน้ี

ไมสามารถใชวิธีการหารไดเพราะ ถานํา

สตัวสองชนิดมารวมกนัจะได 75 ตัว แต

โจทยกําหนดวากวางรวมกับนกมี 30 ตัว 

ดังน้ันวิธีการน้ีจึงไมถูกตอง 
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ตอนท่ี 2 การเปรียบเทียบจํานวนนักเรียนท่ีมีทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดกอน

เรียนและหลังเรียน 
กอนการวิจัยผูวิจัยเก็บรวบรวมขอมูลพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของ

นักเรียน โดยใชแบบบันทึกพฤติกรรม การสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพดู และหลงัจากผูวิจัยได

ดําเนินการสอนตามแผนการจัดการเรียนรูทั้ง 10 แผนเรียบรอยแลว ผูวิจัยเก็บรวบรวมขอมูลพฤติกรรม

การสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดของนักเรียน โดยใชแบบ บันทึกพฤติกรรม การสื่อสารทาง

คณิตศาสตรดานการพดู อีกคร้ัง เพื่อเปรียบเทียบ พฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด

ของนักเรียน ผลปรากฏดังตาราง 12 

     

ตาราง 12  แสดงการเปรียบเทียบจํานวนนักเรียนทีม่ีพฤติกรรมการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูด

ในระดับตางๆกอนเรียนและหลงัเรียน 

 

  ระดับการพูด กอนเรียน หลังเรียน 

จาํนวนนักเรียน รอยละ จาํนวนนักเรียน รอยละ 

ดีมาก 5 11.11 25 55.6 

ดี 14 31.11 13 28.89 

พอใช 14 31.11 6 13.33 

ปรับปรุง 12 26.67 1 2.22 

รวม 45 100 45 100 

 

จากตาราง 12 พบวา กอนการใชกลยุทธการแนะนํา จํานวนนักเรียนมีทักษะการสื่อสาร

ทางคณิตศาสตรดานการพูดในระดับดีมากและดีมีทั้งสิ้น 19 คน และหลังจากใชกลยุทธการ

แนะนํา นักเรียนมีทักษะการสื่อสารทางคณิตศาสตรดานการพูดในระดับดีมากและดีเพิ่มขึ้น 

19 คน คิดเปนรอยละ 42.22 ของนักเรียนทั้งหมด  

 
 

 

 


