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ภาคผนวก ก 
รายนามผูเช่ียวชาญ 

 

ผูเช่ียวชาญดานเนื้อหา 
1. นางจตุรพร  ยังทาไม   ครู คศ.1  หัวหนากลุมสาระคณิตศาสตร 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
2. นายปญจงรักษ  บุญยืน   ครู คศ.1  กลุมสาระคณิตศาสตร 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
3. นางสาวสมใจ  แรงสิงห  ครู คศ.1  กลุมสาระคณิตศาสตร 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
 

ผูเช่ียวชาญดานเทคนิคการนําเสนอ 
1. นางเอกฤดี  พันธุพิทยแพทย  ครู คศ.2  หัวหนากลุมสาระการงานและเทคโนโลย ี

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
2. นางสาวอนรรญพัชร  จันทรรวมสุข ครู คศ.1  กลุมสาระการงานและเทคโนโลย ี

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
3. นางชงโค  บัวระพันธ   ครู คศ.1  หัวหนางานส่ือเทคโนโลยีทางการศึกษา 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย 
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ภาคผนวก ข 
แบบประเมินบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน  เร่ือง  ฟงกชันตรีโกณมิติ  

  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 5 
โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย  

(สําหรับผูเช่ียวชาญ) 
 

คําช้ีแจง 
1. แบบประเมินฉบับนี้ เปนแบบประเมินของผูเช่ียวชาญท่ีใชในการประเมินบทเรียน      

คอมพิวเตอรชวยสอน เรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิติ ผูศึกษาจะนําผลการประเมินไปใชเพ่ือ
ปรับปรุงและแกไขบทเรียน ซ่ึงเปนเครื่องมือในการศึกษาใหมีประสิทธิภาพดียิ่งขึ้น 

2. โปรดเขียนเครื่องหมาย  ลงในชองประเมินทางขวามือของแตละรายการ 
 

รายการ ดีมาก ด ี ดีพอใช พอใช ตอง
ปรับปรุง 

ดานเนื้อหา 
1.  เนื้อหามีการนําเสนออยางถูกตองตรงตาม 
     หลักสูตร 

     

2.  เนื้อหาครอบคลุมกับวัตถุประสงค      
3.  เนื้อหาแยกเปนหนวยยอยๆเหมาะสมกับ 
      วัตถุประสงค 

     

4.  อธิบายเนื้อหาท่ีนําเสนอไดอยางชัดเจน      
5.  เนื้อหาท่ีนําเสนองายตอการทําความเขาใจ      
6.  เนื้อหามีความเหมาะสมกบัผูเรียน      

 

 

 

 

 

 



46 
 

ขอเสนอแนะอื่น  ๆ

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................... 
 
 
             ..................................................................... 
                           (.................................................................) 
               ผูเช่ียวชาญ 

      วันท่ี.................................................................... 
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แบบประเมินบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน  เร่ือง  ฟงกชันตรีโกณมิติ  
  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 5 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย  
(สําหรับผูเช่ียวชาญ) 

 

คําช้ีแจง 
1. แบบประเมินฉบับนี้ เปนแบบประเมินของผูเช่ียวชาญท่ีใชในการประเมินบทเรียน      

คอมพิวเตอรชวยสอน เรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิติ ผูศึกษาจะนําผลการประเมินไปใชเพ่ือ
ปรับปรุงและแกไขบทเรียน ซ่ึงเปนเครื่องมือในการศึกษาใหมีประสิทธิภาพดียิ่งขึ้น 

2. โปรดเขียนเครื่องหมาย  ลงในชองประเมินทางขวามือของแตละรายการ 
 

รายการ ดีมาก ด ี ดีพอใช พอใช ตอง
ปรับปรุง 

ดานเทคนิคในการนําเสนอบทเรียน 
1.  เหมาะสมกับวัยของผูเรียน 

     

2.  งายตอการเขาไปใชและยกเลิกเม่ือไมตองการใช      
3.  ลําดับขั้นตอนการใชชัดเจน เขาใจงาย      
4.  สีท่ีใชมีความเหมาะสม      
5.  ขนาดตัวอักษรท่ีใชมีความเหมาะสม 
     งายตอการอาน 

     

6.  บทเรียนมีความสวยงาม      
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ขอเสนอแนะอื่น ๆ 
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
............................................................................................................................... 
 
 
             ..................................................................... 
                           (.................................................................) 
               ผูเช่ียวชาญ 

      วันท่ี.................................................................... 
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แบบประเมินบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน  เร่ือง  ฟงกชันตรีโกณมิติ  
  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 5 

โรงเรียนเทศบาล  6  นครเชียงราย  
(สําหรับผูเรียน) 

 

คําช้ีแจง     ขอใหนักเรียนประเมินคุณภาพของบทเรียนในแตละขอตอไปนี้ โดยทําเครื่องหมาย  
 ลงในชองประเมินทางขวามือของแตละรายการ พรอมท้ังใหขอเสนอแนะ 

 

 
 
 
 
 
 

รายการ ดีมาก ด ี ดีพอใช พอใช ตอง
ปรับปรุง 

 1. ผูเรียนเขาใจวัตถุประสงคของบทเรียน      
 2. มีการอธิบายเนื้อหาท่ีนําเสนอไดอยางชัดเจน      
 3. เนื้อหาท่ีนําเสนองายตอการทําความเขาใจ      
 4. เนื้อหามีความเหมาะสมกับระดับความ 
 สามารถของผูเรียน 

     

5. บทเรียนทําใหผูเรียนเกิดความเขาใจมากขึ้นกวา 
    การเรียนจากแบบเรียนเพียงอยางเดียว 

     

6. สามารถศึกษาดวยตนเองไดโดยไมตองพ่ึงพา  
    ผูสอน  

     

 7. บทเรียนมีสัดสวนตัวอักษร และสีเหมาะสม       
 8. ลําดับขั้นตอนการใชชัดเจน เขาใจงาย      
9. งายตอผูเรียนเม่ือเขาไปใช ตองการเปล่ียน 

      เมนูหรือทําการยกเลิกเม่ือไมตองการใช 
      

10.ความสวยงามของบทเรียน      
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ขอเสนอแนะอื่น ๆ 
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................
............................................................................................................................... 
 
 
              ..................................................................... 
                              (...................................................................) 
                ผูประเมิน 
        วันท่ี.................................................................... 
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ภาคผนวก ค 
ผลสรุปการประเมินคุณภาพของบทเรียน คอมพิวเตอรชวยสอน 

 
ตาราง 1   แสดงผลสรุปการประเมินคุณภาพของบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน โดยผูเช่ียวชาญ 

  ดานเนื้อหา  3 ทาน 
 

รายการ 

เกณฑการประเมิน ผลการ
ประเมิน 

ดีม
าก ด ี

ดีพ
อใช

 

พอ
ใช คว
ร

ปรั
บป

รุง 
รวม

 

เฉล
ี่ย 

แป
ลค

วาม
 

5 4 3 2 1 
ดานเนื้อหา 
1.  เนื้อหามีการนําเสนอ 
      อยางถูกตองตรงตาม 
     หลักสูตร 

 3    12 4.00 ดี 

2.  เนื้อหาครอบคลุมกับ   
     วัตถุประสงค  3    12 4.00 ดี 

3.  เนื้อหาแยกเปนหนวย 
      ยอยๆเหมาะสมกับ 
      วัตถุประสงค 

2 1    14 4.67 ดีมาก 

4.  อธิบายเนื้อหาท่ีนําเสนอ 
     ไดอยางชัดเจน 1 1 1   12 4.00 ดี 

5.  เนื้อหาท่ีนําเสนองายตอ 
      การทําความเขาใจ 1 1 1   12 4.00 ดี 

6.  เนื้อหามีความเหมาะสม 
      กับผูเรียน 2 1    14 4.67 ดีมาก 

คะแนนเฉล่ีย 4.22 ดี 
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ตาราง 2   แสดงผลสรุปการประเมินคุณภาพของบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน โดยผูเช่ียวชาญ 
  ดานเทคนิคการนําเสนอ 3 ทาน 

 

รายการ 

เกณฑการประเมิน ผลการ
ประเมิน 

ดีม
าก ด ี

ดีพ
อใช

 

พอ
ใช คว
ร

ปรั
บป

รุง 
รวม

 

เฉล
ี่ย 

แป
ลค

วาม
 

5 4 3 2 1 
ดานเทคนิคในการนําเสนอ
บทเรียน 
1.  เหมาะสมกับวัยของ 
      ผูเรียน 

2 1    14 4.67 ดีมาก 

2.  งายตอการเขาไปใชและ 
      ยกเลิกเม่ือไมตองการใช 1 2    13 4.33 ดี 

3.  ลําดับขั้นตอนการใช 
      ชัดเจน เขาใจงาย  3    12 4.00 ดี 

4.  สีท่ีใชมีความเหมาะสม 2  1   13 4.33 ดี 
5.  ขนาดตัวอักษรท่ีใชมี 
      ความเหมาะสม 
     งายตอการอาน 

2  1   13 4.33 ดี 

6.  บทเรียนมีความสวยงาม 1 2    13 4.33 ดี 
คะแนนเฉล่ีย 4.33 ดี 
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หมายเหต ุแบบประเมินดังกลาวสรางขึ้นโดยใชแบบมาตราวัดความคิดเห็น (Technique of Option 
Scale Construction) ตามแนวของ Likert Scale Method จาก Rating Scale มีการใชเกณฑพิจารณา
ดังนี ้

5   หมายถึง มีความคิดเห็นระดับดีมาก 
 4   หมายถึง มีความคิดเห็นระดับด ี
 3   หมายถึง มีความคิดเห็นระดับดีพอใช 
 2   หมายถึง มีความคิดเห็นระดับพอใช 
 1   หมายถึง มีความคิดเห็นระดับตองปรับปรุง 
เกณฑในการแปลความหมายของขอมูล ผูศึกษาใชเกณฑของ ประคอง กรรณสูตร (อางใน 
พิมพชนก  ทํานอง , 2551, หนา 228) ดังนี้ 

เกณฑประเมินคาเฉล่ียระดับความคิดเห็น กําหนดชวงคาไวดังนี ้
 คาเฉล่ีย 4.50-5.00 หมายถึง มีความคิดเห็นในระดับดีมาก 
 คาเฉล่ีย 3.50-4.49 หมายถึง มีความคิดเห็นในระดับด ี
 คาเฉล่ีย 2.50-3.49 หมายถึง มีความคิดเห็นในระดับดีพอใช 
 คาเฉล่ีย 1.50-2.49 หมายถึง มีความคิดเห็นในระดับพอใช 
 คาเฉล่ีย 1.00-1.49 หมายถึง มีความคิดเห็นในระดับตองปรับปรุง 
 

ขอเสนอแนะอื่น  ๆ 
-   ควรมีคําแนะนําในการใชบทเรียน 
-   ควรมีคําช้ีแจงสําหรับนักเรียนในการทําแบบทดสอบ 

-   ควรมีเสียงเพลงบรรเลงประกอบเนื้อหาหรือเสียงเพลงนําเขาสูบทเรียน 

-   ควรเพ่ิมเสียงดนตรีเขาไปเพ่ือสรางแรงจูงใจและความนาสนใจยิ่งขึ้น 
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ตาราง 3   แสดงผลสรปุการประเมินคุณภาพของบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน โดยผูเรียน 10 คน 
 

รายการ 

เกณฑการประเมิน ผลการ
ประเมิน 

ดีม
าก ด ี

ดีพ
อใช

 

พอ
ใช คว
ร

ปรั
บป

รุง 
รวม

 

เฉล
ี่ย 

แป
ลค

วาม
 

5 4 3 2 1 
1. ผูเรียนเขาใจวัตถุประสงค 

     ของบทเรียน 8 2    48 4.80 ดีมาก 

2. มีการอธิบายเนื้อหาท่ี 
     นําเสนอไดอยางชัดเจน 7 3    47 4.70 ดีมาก 

3. เนื้อหาท่ีนําเสนองายตอ 
    การทําความเขาใจ 6 4    46 4.60 ดีมาก 

4. เนื้อหามีความเหมาะสม 
     กับระดับความสามารถ    
     ของผูเรียน 

7 3    47 4.70 ดีมาก 

5. บทเรียนทําใหผูเรียนเกิด 
    ความเขาใจมากขึ้นกวา 
    การเรียนจากแบบเรียน  
    เพียงอยางเดียว 

8 2    48 4.80 ดีมาก 

6. สามารถศึกษาดวยตนเอง 
    ไดโดยไมตองพ่ึงพา  
    ผูสอน  

2 8    42 4.20 ดี 

7. บทเรียนมีสัดสวน 
    ตัวอักษร และสีเหมาะสม 6 4    46 4.60 ดีมาก 

8. ลําดับขั้นตอนการใช 
    ชัดเจน เขาใจงาย 5 5    45 4.50 ดีมาก 
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ตาราง 3  (ตอ) 
 

รายการ 

เกณฑการประเมิน ผลการ
ประเมิน 

ดีม
าก ด ี

ดีพ
อใช

 

พอ
ใช คว
ร

ปรั
บป

รุง 
รวม

 

เฉล
ี่ย 

แป
ลค

วาม
 

5 4 3 2 1 
9. งายตอผูเรียนเม่ือเขาไป 
    ใช ตองการเปล่ียนเมน ู
     หรือทําการยกเลิกเม่ือไม 
     ตองการใช 

8 2    48 4.80 ดีมาก 

10.ความสวยงามของ 
      บทเรียน 5 5    45 4.50 ดีมาก 

คะแนนเฉล่ีย 4.62 ดีมาก 
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ภาคผนวก ง 
สตอร่ีบอรด เร่ือง อัตราสวนตรีโกณมิติ   

 
ภาพ คําอธิบาย 

บทเรียนคอมพิวเตอร 
วิชาคณิตศาสตร 

เรื่อง  ฟงกชันตรีโกณมิต ิ

โดย  ครูเมตตา  ใสสี 

 

บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน 

เรื่องฟงกชันตรีโกณมิติ  โดย  ครูเมตตา  ใสสี 

วัตถุประสงค 
เพ่ือใหนักเรียนทบทวนและเสริมความรูเรื่อง

อัตราสวนตรีโกณมิติ  ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม  และ
ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 

 

สวนประกอบของบทเรียน 

บทเรียนคอมพิวเตอรเรื่องฟงกชันตรีโกณมิติ  แบงเปน  
3  หนวย  แตละหนวยประกอบดวย  ความรูพ้ืนฐาน  

บทเรียนประจําหนวย  ถาม – ตอบ  และแบบทดสอบ
ประจําหนวย 

 

MAIN  MENU 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 

ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 
EXIT 

 

หนวยท่ี  1  อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

ความรูพ้ืนฐาน 

บทเรียนประจําหนวย 

ถาม – ตอบ 

แบบทดสอบประจําหนวย 
EXIT 
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 

สามเหล่ียมคลาย 

 

-  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ABC   

ดาน  AC  ยาว  6  หนวย และดาน  
BC  ยาว  8  หนวย 

-  โดยอาศัยทฤษฎีบทปทาโกรัส 

จะไดวาดาน  AB  ยาว                  =  

10  หนวย 
 

ความรู
พ้ืนฐาน

 

-  ถาลาก  MN  ตั้งฉากแบงครึ่ง  BC  

ท่ี  N  จะไดดาน  BN  ยาว  4  หนวย 
-  โดยทฤษฎีบทปทาโกรัส ดาน  
BM  ยาว                = 5  หนวย 

จากสมบัติของสามเหล่ียมคลาย         
จะได                  
ดังนั้น  MN  เทากับ  3  หนวย 

ความรู
พ้ืนฐาน

 

-  จากสมบัติของสามเหล่ียมคลาย   
จะได            
เทากับ 
 
-  จาก                             เม่ือใช
หลักการคูณไขว   จะได                   
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  เนื่องจาก                  
   และ                         
 
-  -  ท้ัง           และ        ซ่ึงเทากับ        
นี้เปนอัตราสวนของ  

ดานตรงขามมุม   ตอดานตรงขาม
มุมฉากเหมือนกัน 
-  นักคณิตศาสตรเรียกอัตราสวนนี้วา  
sine  ของมุม  

เขียนยอๆ  เปน  sin  
 
 
 
 
 
 
 

ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  เนื่องจาก                  
   และ                         
 
-  ท้ัง           และ        ซ่ึงเทากับ        
นี้เปนอัตราสวนของ  

ดานตรงขามมุม   ตอดานตรงขาม
มุมฉากเหมือนกัน 
-  นักคณิตศาสตรเรียกอัตราสวนนี้วา  
cosine  ของมุม  

เขียนยอๆ  เปน  cos  
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 
 

-  ถาสามเหล่ียมมุมฉาก ABC มีมุม 
B เทากับ  และมีความยาวของดาน
ท้ังสามเปนดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

อัตราสวนตรีโกณมิต ิ
 

 
 

-  จากรูปสามเหล่ียมดานเทา  ABD   

มีความยาวดานละ  2  หนวย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

B D 

A 

2 

2 

2 
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ภาพ คําอธิบาย 
บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  มุมภายในมีขนาด  60  องศาเทากัน
ท้ัง  3  มุม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  เม่ือลากเสน  AC  แบงครึ่งมุมยอด 
A  จะตั้งฉาก 

และแบงครึ่งฐาน  BD 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย -  ดังนั้น  ดาน  BC  ยาว  1  หนวย   
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ภาพ คําอธิบาย 
 

 
 

และ  ดาน  AC  ยาว         หนวย  
(ทฤษฎีบทปทาโกรัส) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  ถาจัดวางรูปสามเหล่ียมฉากนี้ให
ดานประชิดมุม A  อยูในแนวนอน  
จะไดดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย  

3
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 

 

 
 
 
 
 
 

ถาม – ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ถาม – ตอบ (เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี

ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
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ภาพ คําอธิบาย 

 

ตอบผิด) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ถาม – ตอบ 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แบบทดสอบประจําหนวย (เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
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ภาพ คําอธิบาย 

 

[จ]  ) 
 
 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 
 
 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 
 
 
 
 
 
 
 

แบบทดสอบประจําหนวย (เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 

 

 

ทานสอบได             คะแนน   
จากคะแนนเต็ม        คะแนน 

 
 
 
 
 

(คะแนนจะปรากฏขึ้นมา) 
(เลือกกดปุม MAIN MENU เพ่ือ
กลับสูหนาเมนูหลัก  หรือเลือกกดปุม
ดูเฉลยคําตอบ) 
 
 

เฉลยคําตอบแบบทดสอบประจําหนวยท่ี 1 

(1)    ข. 
(2)    ข. 
(3)    ข. 
(4)    ก. 
(5)    ค. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

MAIN 
MENU 

 

ดูเฉลย 
คําตอบ 
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สตอร่ีบอรด เร่ือง ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม   
 

ภาพ คําอธิบาย 
หนวยท่ี  2  ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 

ความรูพ้ืนฐาน 

บทเรียนประจําหนวย 

ถาม – ตอบ 

แบบทดสอบประจําหนวย 
EXIT 

 

ความรูพ้ืนฐาน 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 

 

ความรูพ้ืนฐาน 

 

-  เม่ือวางรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
ABC  ลงบนระนาบพิกัดฉาก                
โดยใหจุด  B  ทับจุดกําเนิด  และดาน  
BC  ทับแกน  X  ทางบวก 
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 
 

 

-  จะไดพิกัดของจุด  A เปน  (4,3) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ความรูพ้ืนฐาน 
 
 

 

-  ถาคงไวเฉพาะพิกัดของจุด  A  กับ
ระยะหางระหวางจุด  A    กับจุด
กําเนิดดังนี้   
-  จากท่ีเราทราบวา                        
และ  
-  เราจึงสามารถหาคา  sin   และ  
cos   ไดเม่ือทราบพิกัดของจุด  A  
และระยะหางระหวางจุด  A  กับจุด
กําเนิด 

ความรูพ้ืนฐาน 

 

 

ความรูพ้ืนฐาน  

5
3sin 

5
4cos 
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 

ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 

 

-  ถาจุด  P(a,b)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุมท่ีอยูใน                       
ตําแหนงมาตรฐานไปตกอยูใน  
Qurdrant  ใด 

-  จะไดระยะหางระหวางจุด  P  กับ
จุดกําเนิด   
แทนดวย   
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

-  ถาจุด  B(-4,3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง

rb2a2 
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ภาพ คําอธิบาย 

 

ระหวางจุด B(-4,3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  ถาจุด  C(-4,-3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด C(-4,-3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  ถาจุด  D(4,-3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด D(4,-3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 
 

-  เพ่ือสะดวกในการคํานวณ  เราอาจ
สรางรูปชวยจํา ดังนี ้
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ภาพ คําอธิบาย 

 

-  ใหวงกลมนี้มีรัศมี 2 หนวย แบงมุม
รอบจุดกําเนิดเปน 6 มุมเทากัน    จะ
ไดมุม 60  องศา    
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  จากรูปจะได  มุม  = 60o  ,  r = 2  
เราสามารถหาพิกัดของจุด A       ได
จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมดานเทา
เปนดังนี ้

บทเรียนประจําหนวย 
 
 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 
 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
 
 

 

-  ถากําหนดให  มุม  = 30o  , r = 2   
เราสามารถหาพิกัดของจุด A ไดจาก
สมบัติของรูปสามเหล่ียมดานเทา       
-  จากรูปจะได  มุม  = 30o  , r = 2   
พิกัดของจุด A คือ   
 

บทเรียนประจําหนวย  

)1,3(
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
 
 

 
 

 

บทเรียนประจําหนวย  
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ภาพ คําอธิบาย 
 

 
บทเรียนประจําหนวย 
 
 

 

-  ถากําหนดให  มุม  = 45o , r = 2   
เราสามารถหาพิกัดของจุด A ไดจาก
สมบัติของรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว       
-  จากรูปจะได  มุม  = 45o    r = 2   
พิกัดของจุด A คือ   
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 
 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

)2,2(
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 
 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
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ภาพ คําอธิบาย 

 
บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  เม่ือเราหาคา                          
   และ 

   จะได 

บทเรียนประจําหนวย 
 

ตารางสรุปคา sine cosine tangent 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 
 
 

2
3021sin 

2
1

2
1021cos 




3
1
3021tan 



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ภาพ คําอธิบาย 
ตารางสรุปคา sine cosine tangent 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทเรียนประจําหนวย 
 

ตารางสรุปคา sine cosine tangent 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ถาม – ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 

ถาม – ตอบ 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
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ภาพ คําอธิบาย 

 

ตอบผิด) 
 

ถาม – ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 

ถาม-ตอบ 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 

ถาม – ตอบ 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
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ภาพ คําอธิบาย 

 

ตอบผิด) 
 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 

 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 
 

 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 

 
แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

 
 

ทานสอบได             คะแนน   
จากคะแนนเต็ม        คะแนน 

 
 
 
 

(คะแนนจะปรากฏขึ้นมา) 
(เลือกกดปุม กลับหนวยท่ี 1 หรือ
เลือกกดปุมดูเฉลยคําตอบ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยคําตอบแบบทดสอบประจําหนวยท่ี 2 

(1)              ค. 
 

กลับ 
หนวยท่ี1 
 

ดูเฉลย 
คําตอบ 
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ภาพ คําอธิบาย 
(2)              ก. 
(3)              ค. 
(4)              ค. 
(5)              ก. 
(6)              ง. 
(7)              ข. 
(8)              ง. 
(9)              ข. 
(10) ก. 
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สตอร่ีบอรด เร่ือง ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง   
 

ภาพ คําอธิบาย 
หนวยท่ี  3  ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 

ความรูพ้ืนฐาน 

บทเรียนประจําหนวย 

ถาม – ตอบ 

แบบทดสอบประจําหนวย 
EXIT 

 

ความรูพ้ืนฐาน 
ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 

 

 

ความรูพ้ืนฐาน 

 

-  ถาจุด  A(4,3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด A(4,3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  ถาจุด  B(-4,3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด B(-4,3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
 

ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  ถาจุด  C(-4,-3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด C(-4,-3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
 

ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  ถาจุด  D(4,-3)  อยูบนดานท่ีหมุน
ของมุม   ดังรูป  จะไดระยะหาง
ระหวางจุด D(4,-3)  กับจุดกําเนิด
เทากับ  5 
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  จากรูป  มุม AOB  มีขนาด  60o 

ซ่ึงเปนหนวยวัดในระบบองศา    
-  นอกจากนี้อาจบอกขนาดของมุม  
AOB เปนหนวยการวัดในระบบ
เรเดียนก็ได   
-  จากรูปวงกลมมีรัศมี  2  หนวย   
จะไดความยาวของเสนรอบวง  
เทากับ                  หนวย 

 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  (แบงมุมรอบจุดกําเนิดเปน  6  มุม
เทาๆ กัน  แขนของมุมจะแบง 

เสนรอบวงเปน  6  สวนเทากันยาว
สวนละ                   หนวย) 

   
-  ดานท่ีหมุนของมุม  60o  จะตัดเสน
รอบวงทําใหสวนโคง AB  ยาว         
หรือ         หนวย   
 

ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

 

3
2

6
π4 


π4)2(2 

6
π4

3
2
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ภาพ คําอธิบาย 
ความรูพ้ืนฐาน 
 

 

-  เราอาจบอกขนาดของมุม  AOB  

เปนแบบเรเดียนไดวา 
 

ความรูพ้ืนฐาน 

 

 

ความรูพ้ืนฐาน 
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ภาพ คําอธิบาย 
บทเรียนประจําหนวย 

ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 

 

-  ถาให   r  เทากับ 1  หนวย  และ
ความยาวสวนโคง  AB  ยาวเทากับ  t  
หนวย 

-  เพ่ือใหสะดวกในการคํานวณ  เรา
อาจกําหนดให  r = 1   

t  เปนความยาวสวนโคงท่ีรองรับมุม 
  องศา 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  ดังนั้น  sine ของมุม  60o จะ
เทากับ  sine  ของมุม       เรเดียน  
เทากับ  sine  ของความยาวสวนโคง
ท่ียาว    หนวย 

-  เม่ือพิจารณาขนาดของมุมท่ีเปน
เรเดียนกับความยาวของสวนโคง         
จะเห็นวาเปนตัวเลขเดียวกัน 

-  ดังนั้นจึงนิยมเขียน  sin t  เพียงรูป
เดียว  ซ่ึงอาจหมายถึง  sine ของมุม t   
เรเดียนหรือ  sine  ของสวนโคงท่ียาว                
t  หนวยก็ได 
-  กรณีท่ีเปน sine   ของสวนโคงท่ี
ยาว    t  หนวยเรียกวา  sine  ของ
จํานวนจริง  t  
-กรณีท่ีเปน cosine หรือ tangent  ก็
ใชหลักเดียวกันดังนั้น  cos t  และ  
tan t  ก็จะหมายถึง  cosine  และ  
tangent  ของจํานวนจริง  t  
ตามลําดับ 

3


3


3

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ภาพ คําอธิบาย 
บทเรียนประจําหนวย 
 

 

-  เรียกรวมๆ  กันวา 
   ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 

บทเรียนประจําหนวย 
 

 

 

บทเรียนประจําหนวย 
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ภาพ คําอธิบาย 
ถาม – ตอบ 
 

 

 
(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 
 

ถาม-ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 
 

ถาม-ตอบ 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 
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ภาพ คําอธิบาย 
ถาม – ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 
 

ถาม-ตอบ 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [A] หรือ [B]  จะมี
ขอความปรากฏขึ้นมาวาตอบถูกหรือ
ตอบผิด) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 
แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย (เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
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ภาพ คําอธิบาย 
 

 

[จ]  ) 
 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 
แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 
 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 

 

แบบทดสอบประจําหนวย 

 

(เลือกตอบท่ีปุม [ก] , [ข] , [ค] หรือ 
[จ]  ) 
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ภาพ คําอธิบาย 
ทานสอบได             คะแนน   
จากคะแนนเต็ม        คะแนน 

 
 
 
 

(คะแนนจะปรากฏขึ้นมา) 
(เลือกกดปุม กลับหนวยท่ี 2 หรือ
เลือกกดปุมดูเฉลยคําตอบ) 
 
 
 
 
 

เฉลยคําตอบแบบทดสอบประจําหนวยท่ี 3 

(1)              ค. 
(2)              ก. 
(3)              ค. 
(4)              ง. 
(5)              ง. 
(6)              ค. 
(7)              ก. 
(8)              ง. 
(9)              ข. 
(10) ง. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

กลับ 
หนวยท่ี2 
 

ดูเฉลย 
คําตอบ 
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ภาคผนวก จ 
คูมือครู 

 

คูมือการใชและติดต้ังบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน 

เร่ืองฟงกชันตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่5 
 

คําแนะนําข้ันตอนและวิธีการเรียนสําหรับครูผูสอน 
การเรียนจากบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิ สําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปท่ี 5 นั้น กอนท่ีจะทําการเรียนจากบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี้นั้น เพ่ือใหการเรียน
บรรลุตามวัตถุประสงคท่ีกําหนดไว ครูผูสอนจะตองปฏิบัติดังนี ้ใหผูเรียนเริ่มเรียนและทํากิจกรรม
ตางๆ ในบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนจนครบทุกสวนของบทเรียน โดยดูรายละเอียดขั้นตอนการ
ปฏิบัติจากคูมือเลมนี ้  
 

ขอตกลงในการใชโปรแกรม 
บทเรียนคอมพิวเตอรชวยเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิสําหรับช้ันมัธยมศึกษาท่ี 5 

กลุมสาระคณิตศาสตร นี้ เปนผลงานท่ีสรางโดย นางสาวเมตตา  ใสสี นักศึกษาสาขาวิชา 
คณิตศาสตรศึกษา คณะศึกษาศาสตร มหาวิทยาลัยเชียงใหม 

ยินยอมใหทานสามารถนําโปรแกรมบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี้ไปใชไดเฉพาะ
สวนตัว  และใชเพ่ือการศึกษาเทานั้น ไมอนุญาตใหนําไปใชคัดลอก ดัดแปลง ทําซํ้า หรือนําไปใช
กระทําการใดๆ ในเชิงพาณิชย 
 

คุณลักษณะของเคร่ืองคอมพิวเตอร 
ในการใชบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน เรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิสําหรับช้ันมัธยมศึกษาท่ี 

5 จะตองประกอบไปดวยอุปกรณดังนี ้คือ 

1. เครื่องคอมพิวเตอร(PC) ซ่ึงมีหนวยการประมวลผล(CPU) ตั้งแตรุน Pentium 3 ขึ้นไป 

2. ความเร็วในการประมวลผล (RAM) ตั้งแต 128 เมกะไบต(Mb) ขึ้นไป 

3. ฮารดดิสค (Hard disk) ท่ีมีพ้ืนท่ีวางอยางนอย 10 กิกะไบต (Gb) 

4. เมาส (Mouse) และ คียบอรด (Keyboard) 

5. หูฟง (Head phone) หรือลําโพง (Speaker)  

6. เซตคาความละเอียดหนาจอท่ีเหมาะสมท่ี 1024 x 768 พิกเซล (Pixel) VGA color 32 
bit 
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7. เครื่องเลน CD-Rom 

8. ซีดีรอม (CD-Rom) โปรแกรมบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน เรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิ

สําหรับช้ันมัธยมศึกษาท่ี 5 จํานวน 1 แผน 

9. ระบบปฏิบัติการท่ีใช คือ Windows xp  
 

การเขาสูบทเรียน 
การเขาสูบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิสามารถเขาสู 

บทเรียนได 2 กรณ ีดังนี้ คือ 

ก. กรณีเรียนจากแผนบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนโดยตรง 

ซ่ึงสามารถปฏิบัติและทราบไดดังนี ้คือ 

1. ใสแผนซีดีรอม (CD-Rom) บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิเขา
ในชองเลนซีดีรอม (CD-Rom) ดังภาพ 
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2. ดับเบ้ิลคลิกเลือกไอคอน My computer ท่ีหนา Desktop ดังภาพ 
 

 
 
3. ดับเบ้ิลคลิกเลือก CD-Rom drive 

  

 
 
 
 

2 

3 
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4.ดับเบ้ิลคลิกท่ีไฟล  Trigonometry.exe เพ่ือเขาสูบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน ดังภาพ 
 

 
 
ข. กรณีเรียนบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนจากการติดตั้งไฟลบทเรียนลงในเคร่ืองคอมพิวเตอร 

กรณีท่ีตองการใหเครื่องคอมพิวเตอรมีความรวดเร็วในการประมวลผล ขณะท่ีกําลังเรียน
นั้นควรทําการติดตั้งขอมูลไฟลบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิใน 

แผนซีดีรอม (CD-Rom) บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเสียกอน โดยทําการคัดลอกไฟลท้ังหมดท่ี
มีในแผนซีดีรอม (CD-Rom) บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน ไปวางไวในเครื่องคอมพิวเตอรท่ี
ตองการดังนี ้คือ 

1. ใสแผนซีดีรอม (CD-Rom) บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิเขา
ในชองเลนซีดีรอม (CD-Rom) ดังภาพ 

4 
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2. ดับเบ้ิลคลิกเลือกไอคอน My computer ท่ีหนา Desktop ดังภาพ 
 

 
 
 

 
 
 
 

2 
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3. ดับเบ้ิลคลิกเลือก CD-Rom drive ดังภาพ 
 

 
 

4. จะปรากฏหนาจอแสดงไฟลขอมูลในซีดีรอม (CD-Rom) จากนั้นใหทําการ Copy 

ไฟลท้ังหมดลงในเครื่องคอมพิวเตอรโดยการแดร็กเมาสครอบทุกไฟล แลวนําเมาสไปวางบนไฟลท่ี
เลือกแลวคลิกขวาจะปรากฏขอความดังภาพ ใหคลิกซายเลือก Copy แลวคลิกปดหนาจอนี้ไป 
 

 
 

3 
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5. จากนั้นนําไปวางใน  Drive  C  หรือ  D   ใหสรางโฟลเดอร (Folder) ขึ้นมาหนึ่ง
โฟลเดอร เพ่ือเก็บขอมูลไฟลท่ีทําการ Copy มาจากขอ 4 โดยคลิกขวาเลือก New และ Folder   
ดังภาพ  จากนั้นท่ี New folder ใหพิมพเปล่ียนช่ือเปน Trigonometry ดังภาพ แลวดับเบ้ิลคลิกท่ี
โฟลเดอร 

 

 
6. จะปรากฏหนาจอดังนี ้ใหคลิกขวาเลือกขอความ Paste 
 

 

5 
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รอจนกวาจะ Copy ไฟลท้ังหมดได โดยดูท่ีแถบสีเขียวจะเต็มแลวหายไป ดังภาพ 

เปนอันเสร็จส้ินการ Copy ขอมูลไฟลบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน 
 

7. สราง  shortcut  หนา  Desktop  โดยคลิกขวาท่ีหนา  Desktop  เลือก  new  shortcut  

แลว  browse  ไปท่ีไฟล Trigonometry.exe เพ่ือเขาสูบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน ดังภาพ 

 
 

เริ่มเขาสูบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน โดยปฏิบัติตามคําแนะนําในบทเรียนตอไป  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7 
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เนื้อหา 
บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี ้ไดนําเสนอเนื้อหา ฟงกชันตรีโกณมิต ิโดยแบงเนื้อหา

ออกเปนแตละหนวย ไดดังนี ้
หนวยท่ี 1 อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 
หนวยท่ี 2 ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 
-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 

หนวยท่ี 3 ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 
-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 
 

ผูเรียน 

นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5  หรือเคยศึกษาเนื้อหาเรือ่งฟงกชันตรีโกณมิติมาแลว 
 

วัตถุประสงค  
 เพ่ือใหนักเรียนทบทวนและเสริมความรูเรื่องอัตราสวนตรีโกณมิติ  ฟงกชันตรีโกณมิติของ
มุม  และฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 
 

การใชงานบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเร่ือง ฟงกชันตรีโกณมิต ิ

บทเรียนคอมพิวเตอรนี้ประกอบดวย 3 สวนหลักๆ ดังนี้คือ 

1. สวน Title เขาสูบทเรียน 

2. สวนหนาหลัก 

3. สวนออกจากบทเรียน 
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1. สวน Title เขาสูบทเรียน ประกอบดวย 
 

 
Title นําเขาสูบทเรียน 

 

 
แจงวัตถุประสงคของบทเรียน 
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แจงสวนประกอบของบทเรียน 

 
 
 
2. สวนหนาหลัก ประกอบดวย 
 

 
 

เมนูหลัก 
 

เนื้อหา 
ฟงกชันตรีโกณมิต ิ

ออกจากบทเรียน 
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เมนูยอยแตละหนวย 
 
ตัวอยางหนาจอการนําเสนอเนื้อหา 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

ออกจากบทเรียน 
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ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 

คลิกปุมตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 
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ตัวอยางหนาจอการทําแบบทดสอบ 
 

 
 
 
 

ผลการตอบ 

คลิกปุมตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 
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ผลจากการ
ทดสอบ 

เฉลยคําตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมเฉลยคําตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 
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3. สวนออกจากบทเรียน 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

คลิกออกจาก
บทเรียน 
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ภาคผนวก ฉ 
คูมือผูเรียน 

 

คูมือการใชและติดต้ังบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอน 

เร่ืองฟงกชันตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่5 
 

คําแนะนําข้ันตอนและวิธีการเรียนสําหรับผูเรียน 
การเรียนจากบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิสําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปท่ี 5 นั้น กอนท่ีจะเริ่มทําการเรียนจากบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี้นั้น เพ่ือใหการ
เรียนบรรลุตามวัตถุประสงคท่ีกําหนดไว ผูเรียนจะตองปฏิบัติดังนี ้ใหผูเรียนเริ่มเรียนและทํา
กิจกรรมตางๆ ในบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนจนครบทุกสวนของบทเรียน โดยดูรายละเอียด
ขั้นตอนการปฏิบัติจากคูมือเลมนี ้  
 

ขอตกลงในการใชโปรแกรม 
บทเรียนคอมพิวเตอรชวยเรื่อง ฟงกชันตรีโกณมิต ิสําหรับช้ันมัธยมศึกษาท่ี 5  กลุมสาระ

คณิตศาสตร นี้ เปนผลงานท่ีสรางโดย นางสาวเมตตา  ใสสี นักศึกษาสาขาวิชาคณิตศาสตรศึกษา 
คณะศึกษาศาสตร มหาวิทยาลัยเชียงใหม 

ยินยอมใหทานสามารถนําโปรแกรมบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี้ไปใชไดเฉพาะ
สวนตัว  และใชเพ่ือการศึกษาเทานั้น ไมอนุญาตใหนําไปใชคัดลอก ดัดแปลง ทําซํ้า หรือนําไปใช
กระทําการใดๆ ในเชิงพาณิชย 
 

เนื้อหา 
บทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนนี ้ไดนําเสนอเนื้อหา ฟงกชันตรีโกณมิต ิโดยแบง 

เนื้อหาออกเปนแตละหนวย ไดดังนี ้
หนวยท่ี 1 อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 
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หนวยท่ี 2 ฟงกชันตรีโกณมิติของมุม 
-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 

หนวยท่ี 3 ฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 
-  ความรูพ้ืนฐาน 

-  บทเรียนประจําหนวย 

-  ถาม – ตอบ 

-  แบบทดสอบประจําหนวย 
 

ผูเรียน 
นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5  หรือเคยศึกษาเนื้อหาเรื่องฟงกชันตรีโกณมิติมาแลว 
 

วัตถุประสงค  
 เพ่ือใหนักเรียนทบทวนและเสริมความรูเรื่องอัตราสวนตรีโกณมิติ  ฟงกชันตรีโกณมิติของ
มุม  และฟงกชันตรีโกณมิติของจํานวนจริง 
 

การใชงานบทเรียนคอมพิวเตอรชวยสอนเร่ือง ฟงกชันตรีโกณมิติ 
บทเรียนคอมพิวเตอรนี้ประกอบดวย 3 สวนหลักๆ ดังนี้คือ 

1. สวน Title เขาสูบทเรียน 

2. สวนหนาหลัก 

3. สวนออกจากบทเรียน 
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1. สวน Title เขาสูบทเรียน ประกอบดวย 
 

 
Title นําเขาสูบทเรียน 

 

 
แจงวัตถุประสงคของบทเรียน 
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แจงสวนประกอบของบทเรียน 

 
2. สวนหนาหลัก ประกอบดวย 
 

 
 

เมนูหลัก 
 
 
 

เนื้อหา 
ฟงกชันตรีโกณมิต ิ

ออกจากบทเรียน 
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เมนูยอยแตละหนวย 
 
ตัวอยางหนาจอการนําเสนอเนื้อหา 
 

 
 
 
 
 
 

ออกจากบทเรียน 
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ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 

คลิกปุมตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 
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ตัวอยางหนาจอการทําแบบทดสอบ 
 

 
 
 
 
 
 

ผลการตอบ 

คลิกปุมตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 



118 
 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ผลจากการ
ทดสอบ 

เฉลยคําตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมเฉลยคําตอบ 

ปุมกลับหนาหลัก ปุมไปหนาถัดไป 
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3. สวนออกจากบทเรียน 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

คลิกออกจาก
บทเรียน 
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ประวัติผูเขียน 
 

ชื่อ-สกุล    นางสาวเมตตา  ใสสี 
 

วัน เดือน ป เกิด   17 ตุลาคม 2523 
 

ประวัติการศึกษา      
พ.ศ. 2545    ศึกษาศาสตรบัณฑิต (ศษ.บ.) สาขาวิชาคณิตศาสตร 
   มหาวิทยาลัยเชียงใหม 

 

ประวัติการทํางาน 
พ.ศ.  2546-2547  อาจารย  1  ระดับ  3  กลุมสาระคณิตศาสตร   

โรงเรียนเมืองดงวิทยา  อําเภอศรีสัชนาลัย  จังหวัดสุโขทัย  
  พ.ศ.  2547-2552  ครู คศ. 1  กลุมสาระคณิตศาสตร โรงเรียนแมสรวยวิทยาคม 

อําเภอแมสรวย  จังหวัดเชียงราย 
  พ.ศ.  2552-ปจจุบัน ครู คศ. 1  กลุมสาระคณิตศาสตร โรงเรียนเทศบาล  6   
     นครเชียงราย  อําเภอเมือง  จังหวัดเชียงราย 
 
 
 

 


