
บทที ่4 
 

พื้นฐานระเบียบวิธีเชงิตัวเลข 
 
ปจจุบันการศึกษาและวิเคราะหปญหาทางดานวิศวกรรมศาสตรและวิทยาศาสตรไดมี

การนําความรูความเขาเกี่ยวกับระเบียบวิธีเชิงตัวเลข มาผสมผสานกับความสามารถในการใช
โปรแกรมคอมพิวเตอรและความรูพื้นฐานทางดานภาษาคอมพิวเตอร มาใชในการวิเคราะหหาผล
เฉลยของปญหาทางวิศวกรรมศาสตรไดอยางรวดเร็ว ทําใหการจําลองแบบเชิงตัวเลขไดรับความ
นิยมเปนอยางมาก เนื่องจากสามารถพยากรณผลเฉลยของปญหาไดอยางแมนยําเพียงพอในการ
ใชงาน รวมทั้งสามารถประหยัดเวลาและคาใชจายกวาการทําการทดลอง ดั้งนั้นงานวิจัยนี้จึง
ศึกษาและวิเคราะหจลนพลศาสตรของกระบวนการถายเทความรอนและมวลสาร โดยการสราง
แบบจําลองทางคณิตศาสตร ที่สามารถครอบคลุมและอธิบายปรากฏการณในปญหาของ
กระบวนการถายเทความรอนและมวลสาร 

ระเบียบวิธีเชิงตัวเลข ที่ใชในปจจุบัน มีอยูหลายวิธี เชน ระเบียบวิธีไฟไนตเอลิเมนต 
(finite element method) และระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม (finite volume method) เปนตน ซึ่ง
ระเบียบวิธีไฟไนตวอลุมเปนระเบียบวิธีที่พัฒนามาจากระเบียบวิธีผลตางสืบเนื่อง (finite 
difference method) โดยหลังจากการแบงขอบเขตของปญหาเปนปริมาตรยอย ๆ แลวจะทํา     
การอินทิเกรตสมการอนุพันธของปญหาตลอดปริมาตรควบคุม (control volume) นั้น ซึ่งให
ความหมายทางกายภาพที่ชัดเจนหากจะเปรียบเทียบกับระเบียบวิธีไฟไนตเอลิเมนตอาจกลาวได
วาระเบียบวิธีไฟไนตวอลุมนี้ จะเสมือนแทนคาฟงกชันประมาณแบบขั้นบันได (stepwise) หรือ
แบบเชิงเสน (linear piecewise) แทน (Patankar, 1980) รูปแบบทั่วไปอยูในรูปแบบจุด (point 
form) การประมาณตัวแบบทางคณิตศาสตรที่มีความซับซอนจึงมีความงายกวา ทําใหเปนที่นิยม
ในการคํานวณพลศาสตรของไหล (computation fluid dynamics) สวนขอเสียคือมีขอจํากัดใน
การแกปญหาที่มีรูปรางซับซอน (Voller et al., 1990) แตอยางไรก็ตามกําลังไดรับการปรับปรุงและ
พัฒนาขึ้นเปนลําดับ  

เมื่อเปรียบเทียบการจําลองแบบดวยระเบียบวิธีไฟไนตวอลุมและไฟไนตเอลิเมนตที่
เทียบเทากัน พบวาขอดีของระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม คือ ระบบสมการมีความซับซอนนอยกวา 
(Voller et al., 1990, Idelsohn et al., 1994) และแสดงความหมายทางกายภาพไดชัดเจนกวา 
การทําวิจัยนี้จึงเสนอการสรางแบบจําลองทางคณิตศาสตร สําหรับอธิบายปรากฏการณในปญหา
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ของกระบวนการถายเทความรอนและมวลสารภายใตพลังงานไมโครเวฟดวยระเบียบวิธี            
ไฟไนตวอลุม (finite volume method)  

ปรากฏการณของกระบวนการถายเทความรอนและมวลสารและปฏิกิริยาตาง ๆ 
สามารถอธิบายไดดวยสมการเชิงอนุพันธยอย (partial differential equation) แบบไมเชิงเสน ซึ่ง
ไมสามารถแกระบบสมการเหลานี้เพื่อหาผลเฉลยแมนตรง (exact solution) ไดดวยวิธีการ
วิเคราะหเชิงคณิตศาสตร (analytical analysis) ยกเวนในกรณีพิเศษบางกรณีพิเศษบางกรณี 
ดังนั้นการวิเคราะหดวยระเบียบวิธีเชิงตัวเลข (numerical analysis) จึงเขามามีบทบาทในการหา
ผลเฉลยโดยประมาณ (approximate solution) โดยอาศัยการกระจายพจนตาง ๆ เพื่อประมาณ
สมการเชิงอนุพันธยอยเหลานี้ดวยระบบสมการพีชคณิต (system of algebraic equations) ซึ่ง
สามารถหาผลเฉลยของระบบสมการนี้ไดดวยโปรแกรมคอมพิวเตอร  

ในบทน้ีจะแสดงการประยุกตใชระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม (finite volume method) ซึ่ง
เปนระเบียบวิธีเชิงตัวเลขที่อาศัยการอินทิเกรทสมการอนุรักษบนปริมาตรควบคุม (control 
volume) โดยแบงขอบเขตของปญหาที่สนใจออกเปนปริมาตรควบคุมยอย ๆ จํานวนมาก แตละ
ปริมาตรควบคุมจะลอมรอบโหนด (node) ซึ่งเปนตําแหนงที่แสดงคาเฉลี่ยของปริมาณตาง ๆ ใน
ปริมาตรควบคุมนั้น ผลจากการอินทิเกรทสมการอนุพันธแลวประยุกต Gauss divergence 
theorem จะไดสมการพีชคณิตของแตละปริมาตรควบคุมที่มีตัวแปรเปนคาของปริมาณใด ๆ บน
โหนดในปริมาตรควบคุมนั้นและปริมาตรควบคุมรอบขาง  

 
4.1 ระเบียบวธิีไฟไนตวอลุม (Finite Volume Method) 

 
ในการแกไขปญหาเนื่องจากสมการถายเทมวลสารและความรอน อยูในรูปสมการเชิง

อนุพันธยอย (partial differential equation) ซึ่งเปนสมการไมเชิงเสนจึงตองใชระเบียบวิธี 
Newton-Raphson Method ชวยในการแกสมการขณะเดียวกันเนื่องจากของเหลว ไหลผาน     
วัสดุพรุนที่มีโครงสรางซับซอน สมการที่ใชในการวิเคราะหตองอาศัยสมการเฉพาะตําแหนงหรือ  
เชิงจุลภาคเพื่ออธิบายพฤติกรรมการไหลภายในชองวางหรือรูพรุน แตเนื่องจากพื้นผิวภายในที่
ประกอบจากสวนโคงของอนุภาคของแข็ง (solid matrix) ของวัสดุพรุนมีรูปรางเชิงเรขาคณิตที่
ซับซอน ทําใหการหาคําตอบทั่วไปสําหรับวิเคราะหความเร็วและอุณหภูมิเปนไปไดยาก ในการ
แกปญหาดังกลาวจึงพยายามอธิบายปรากฏการณทางกายภาพในวัสดุพรุนในรูปสมการ           
เชิงมหภาค (macroscopic equations) ซึ่งจะเปนจริงก็ตอเมื่อโดเมนที่พิจารณาเปนปริมาตรเฉลี่ย
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ที่ประกอบมาจากรูพรุนหลาย ๆ อัน ซึ่งรากฐานของสมการเชิงมหภาคหามาไดจากสมการเชิง
จุลภาคโดยผานเทคนิคปริมาตรเฉลี่ย (volume average technique) ตามที่อธิบายไวใน 
Patankar (1980), Whitaker (1977) และ Ratanadecho et al., (2003) โดยที่สมการดังกลาวนี้
สามารถใชไดจริงสําหรับคาเฉลี่ยของปริมาณเชิงจุลภาคของปริมาณตาง ๆ ในการศึกษาเกี่ยวกับ
วัสดุพรุน ไดแก porosity(ε ) ความเร็วที่ไหลผานรูพรุน (u) ซึ่งปริมาณเหลานี้ถือเปนคาเฉลี่ย 
(Ratanadecho et al., 2003) เมื่อพิจารณาถึงกลุมของสมการที่เกี่ยวของกับปรากฏการณ       
การถายเทความรอนและมวลสารทั้งในกรณีการนําความรอนและแบบการพาความรอนนั้น พบวา
มีสมการพื้นฐานที่เกี่ยวของทั้งหมดไดแก สมการถายเทมวลสาร สมการความดัน และ สมการ
ถายเทความรอน ที่ตองทําการประยุกตใหอยูในรูปแบบของนิวเมอริคัล โดยอาศัยหลักการของ
ระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม จากนั้นจึงทําการจัดสมการที่มีลักษณะไมเปนเชิงเสนใหสามารถหา
คําตอบโดยใชระเบียบวิธี Newton-Raphson Method ตามลําดับ ไดดังนี้  
 

 
ภาพที ่4.1 แสดง grid – point ในระบบ 1 มิติ 

 



 
 

 

53

สมการถายเทมวลสาร (mass transport equation) เปนสมการที่อธิบายถึงการ
กระจายของความชื้นในระนาบและอัตราการเปลี่ยนแปลงของความชื้นเมื่อระยะเวลาการ    
ถายเทมวลสารเปลี่ยนไป สําหรับกระบวนการถายเทความรอนและมวลสารภายใตพลังงาน
ไมโครเวฟ นั้นสมการถายเทมวลสารเกิดจากสมมุติฐานการเคลื่อนที่ของของไหลในวัสดุพรุนเขียน
ไดดังนี้ 
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(4.1) 

จากสมการที่ 4.1 ทําการประยุกตใชระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม (finite volume method) ซึ่งเปน
ระเบียบวิธีเชิงตัวเลขที่อาศัยการอินทิเกรทสมการอนุรักษบนปริมาตรควบคุม (control volume) 
โดยแบงขอบเขตของปญหาที่สนใจ ออกเปนปริมาตรควบคุมยอย ๆ จํานวนมาก แตละปริมาตร
ควบคุมจะลอมรอบโหนด (node) ซึ่งเปนตําแหนงที่แสดงคาเฉลี่ยของปริมาณตาง ๆ ในปริมาตร
ควบคุมนั้น ผลจากการอินทิเกรทสมการอนุพันธแลวประยุกต Gauss divergence theorem จะได
สมการพีชคณิตของแตละปริมาตรควบคุมที่มีตัวแปรเปนคาของปริมาณใด ๆ บนโหนดในปริมาตร
ควบคุมนั้น และปริมาตรควบคุมรอบขาง ดังนี้  
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จากสมการที่ 4.3 นํา zt∆∆  หารตลอดทั้งสมการจะได 
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และ            sss n1n ∆−=+ , TTT n1n ∆−=+                 (4.6) 

 
กรณีโหนดภายใน (internal node) 

เมื่อพิจารณาสมการถายเทมวลสารเทียบกับความชื้น (เทียบ s) ณ ตําแหนง 1n
iF
+  
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จากสมการที ่4.7 ถึง 4.9 สามารถเขียน Algorithms ตามลําดับไดดังนี้  
Gd [ i ] = porosity * (1.0 - s_ir) * (rhow * (se [i] - se_old [i]) + rhov [i] * (1.0 – se [i]) 

- rhov_old [i] * (1.0 - se_old [i])) / dt + (rhow * (uw [i] – uw [i-1])  
+ (rhov [i] * ug [i] – rhov [i-1] * ug [i-1] + md [i] – md [i-1])) / dz 

Gb [ i ] = porosity * (1.0 - s_ir) * (rhow – rhov [i]) / dt  
+ (rhow * (duwm_ds [i] - duwp_ds [i-1]) + (rhov [i] * dugm_ds [i] – rhov [i-1] 
 * dugp_ds [i-1]) + dmdm_ds [i] - dmdp_ds [i-1]) / dz 

Gc [ i ] = (rhow * duwp_ds [i] + rhov [i] * dugp_ds [i] + dmdp_ds [i]) / dz 
Ga [i-1] = - (rhow * duwm_ds [i-1] + rhov [i-1] * dugm_ds [i-1] + dmdm_ds [i-1]) / dz 
 

จากนั้นทําการประยุกตสําหรับพิจารณากรณีตําแหนงที่เงื่อนไขขอบเขต (boundary 
conditions) โดยทําการประยุกต เชนเดียวกับกรณีโหนดภายใน (internal node) ดังแสดงใน
ภาคผนวก ก จากการประยุกตใชระเบียบวิธีไฟไนตวอลุม (finite volume method) โดยผลจากการ
อินทิเกรทสมการอนุพันธแลวตองประยุกต Gauss Divergence Theorem จะไดสมการพีชคณิต
ของแตละปริมาตรควบคุมที่มีตัวแปรเปนคาของปริมาณใด ๆ บนโหนดในปริมาตรควบคุมนั้นและ
ปริมาตรควบคุมรอบขาง สามารถแสดงเมตริกซของการคํานวณเพื่อหาคาของความชื้นที่
เปลี่ยนแปลงโดยใชวิธี Gauss divergence theorem ดังนี้ 
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