
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ภาคผนวก ข 

เครือ่งมือท่ีใช้ในการวิจยั 
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แผนการจดัการเรียนรู ้
แบบอปุนัย 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี  1  ทฤษฎีบทพีทาโกรสั   กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                      ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 1          เร่ือง  ทฤษฎีบทพีทาโกรสั        เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
  

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  บอกความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้นทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉากได ้
  

สาระสาํคญั 
 1.  ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2.  ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c 2= a2 + b2 จะ
ไดว้า่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรงขา้ม
มมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่1 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
         1.  เหน็คุณคา่และมเีจตคตทิีด่ต่ีอคณติศาสตร ์
         2. ใฝเ่รยีนรู ้
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1. ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน     
สถานการณ์ต่าง ๆไดอ้ยา่งเหมาะสม 
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สาระการเรียนรู้ 
 -  ความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้นทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 

 

กระบวนการเรียนรู ้
  1. ขัน้เตรียมการ 
 1.1 แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2  ครทูบทวนความรูเ้กีย่วกบัองคป์ระกอบและคุณสมบตัขิองรปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ 
สามเหลีย่มมมุฉาก สามเหลีย่มดา้นเทา่ 
  2. ขัน้ดาํเนินการสอน 
 2.1 แบ่งกลุ่มนกัเรยีนเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 8 คนคละกนัตามความสามารถ แลว้ให้
นกัเรยีนแต่ละคนในกลุ่มรว่มกนัทาํกจิกรรมวดัความสมัพนัธค์วามยาวของดา้นทัง้สามของรปู
สามเหลีย่มมมุฉากจากรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีค่รกูาํหนดให ้
 
 
 
 
 
  
 
 2.2 กาํหนดตวัเลขแทนความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก และดา้น c 
แทนตวัเลขทีม่ากทีส่ดุ 
 ก.  20, 30, 40 ข. 8, 15, 17       ค.  6, 15, 17  
                     ง.   8, 23, 24    จ. 6, 8, 10         ฉ.  3, 4, 5 
  3. ขัน้เปรียบเทียบ 
 แต่ละกลุ่มทาํการสงัเกต คน้หา วเิคราะห ์เปรยีบเทยีบขอ้แตกต่างและขอ้คลา้ยคลงึ
กนัของชุดตวัเลขทีก่าํหนดใหว้า่ตวัเลขชุดใดเป็นตวัเลขแทนความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่ม
มมุฉาก 
  4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์
 นักเรยีนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทนนําเสนอคําตอบทีไ่ดจ้ากการทํากจิกรรมหาความสมัพนัธ์
ของความยาวดา้นทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  และชว่ยกนัสรปุใหไ้ดว้า่   
 4.1 ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก
เทา่กบัผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 

A 

C B 

c 

a   

b  
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 4.2 ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c 2= a2 + b2 
จะไดว้า่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรง
ขา้มมมุฉาก 
 5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่1 
 
วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ   ไมบ้รรทดั  แบบทดสอบที ่1 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน  หอ้งอนิเตอรเ์น็ต 
 
การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั เครื่องมือ เกณฑ ์
 ทดสอบสงัเกต แบบทดสอบที ่1 

 
10คะแนน ผา่น  7  

คะแนน 
   

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................
                              
                                                                           ลงชื่อ                                
                               (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                        ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี 1    
 

ตอนท่ี1  จงเลือกตอบข้อท่ีถกูท่ีสดุเพียงข้อเดียว (ขอ้ละ 1 คะแนน) 
1.   จากรปู ขอ้ใดเป็นไปตามทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
 
 
 
  ก. 0cba 222   ข. 222 acb    
  ค. 222 bca   ง. 222 cba   
2.   ขอ้ใดเป็นความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
  ก.  20, 30, 40 ข.  8, 15, 17 
  ค.  6, 15, 17 ง.  8, 23, 24 
3.   จากรปู กาํหนดให ้a, b, c เป็นความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก ABC ขอ้ใด

ต่อไปน้ีเป็นเทจ็  
 
 
 

  ก.  a2 = b2 + c2  ข.  b2 = a2 – c2  
  ค.  c2 = a2 – b2  ง.  a2 = c2 – b2  

4.   จากรปู เมือ่ x แทนความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก ความสมัพนัธใ์นขอ้ใดต่อไปน้ีเป็น
จรงิ 

 
 
 

ก.  52 + 122 = x2  ข.  x2 + 52 = 122 
ค.  x2 + 122 = 52  ง.  122 – x2 = 52  

5.   ขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นความยาวของดา้นทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  
       ก.  15, 7, 5  ข.  12, 8, 6  
       ค.  13, 12, 7  ง.  15, 12, 9  

 
 
 

x 

12 

5 

C A 

B 

a 

b 

c 
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ตอนท่ี 2 จงแสดงวิธีหาคาํตอบ  (2.5 คะแนน) 
1. จากรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีก่าํหนดใหจ้งแสดงวธิใีชค้วามสมัพนัธ ์ 222 cba    
 หาความยาวของดา้นทีเ่หลอื      

 
 

 
 
 
.........................................................................................................................................
.........................................................................................................................................
.........................................................................................................................................
.........................................................................................................................................
......................................................................................................................................... 
…………………………………………………………………………………………………… 

2. จากรปูสามเหลีย่มทีก่าํหนดใหจ้งแสดงวธิใีชค้วามสมัพนัธ ์ 222 cba    
    หาความยาวของดา้นทีเ่หลอื     
 

 
 
 
 
 
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี  1  ทฤษฎีบทพีทาโกรสั   กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 2  เร่ือง  พืน้ท่ีของรปูส่ีเหล่ียมจตัรุสับนด้านทัง้สามของ 
        รปูสามเหล่ียมมมุฉาก            เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  บอกความสมัพนัธร์ะหวา่งพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสับนดา้นตรงขา้มมมุฉากกบั
ผลบวกของพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสับนดา้นประกอบมมุฉากได ้
 

สาระสาํคญั 
 ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่2 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  ทาํงานอยา่งเป็นระบบระเบยีบรอบคอบ  
 2.  มวีนิยั 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชว้ธิกีารสือ่สารทีเ่หมาะสม 
 3.  ทาํงานและอยูร่ว่มกบัผูอ้ื่นดว้ยความสมัพนัธอ์นัด ี
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สาระการเรียนรู้ 
 ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
กระบวนการเรียนรู ้
 1. ขัน้เตรียมการ 
 1.1 แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2 ครทูบทวนความรูเ้กีย่วกบัองคป์ระกอบของรปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ การหาพืน้ที่
รปูสีเ่หลีย่มจตุัรสั 
 2. ขัน้ดาํเนินการสอน 
     2.1 นกัเรยีนแต่ละคนหาพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสับนดา้นของรปูสามแหลีย่มทีค่รู
กาํหนดให ้
 
  
 
 
 
                                                                                              
 
                                                                                                                                          
                                           15                                                                          
                                                                                                               

20 รปูท่ี 1 40 

30 

รปูท่ี 2 

8 

17 

15 

รปูท่ี 3 17 
6 

15 

รปูท่ี 4 
8 

24 

23 
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 3. ขัน้เปรียบเทียบ 
 นกัเรยีนหาความสมัพนัธข์องพืน้ทีส่ ีเ่หลีย่มจตุัรสับนดา้นของสามเหลีย่มแต่ละรปูโดย
ครแูนะแนวทางการเปรยีบเทยีบไวว้า่พืน้ทีบ่นดา้นยาวทีส่ดุจะเทา่กบัพืน้ทีบ่นดา้น 2 ดา้นที่
เหลอืรวมกนัมรีปูใดบา้งแลว้ตัง้ขอ้สงัเกต 
 4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์
 4.1 ครูนักเรยีนช่วยกนัสรุปใหไ้ดว้่า ในรปูสามเหลีย่มมุมฉากใดๆ กําลงัสองของ
ความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉากเท่ากบัผลบวกกําลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมุม
ฉาก 
             4.2   
 
 
   
    
 
 
 
 ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c 2= a2 + b2 
จะไดว้่ารปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมุมฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรง
ขา้มมมุฉาก 
 5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่2 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ   ไมบ้รรทดั  แบบทดสอบที ่2 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน  หอ้งอนิเตอรเ์น็ต 
 

รปูท่ี 5   

6   

10   

8   รปูท่ี 6   5   

3   

4   
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การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทดสอบ 
 

แบบทดสอบที ่2 
 

11คะแนนผา่น  7  คะแนน 
 

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                               ลงชื่อ                                
                                 (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                         ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี  2    
 

ตอนท่ี1  จงเลือกตอบข้อท่ีถกูท่ีสดุเพียงข้อเดียว (ข้อละ 1 คะแนน) 
1. จากรปู จงหาวา่ขอ้ใดต่อไปน้ีไมเ่ป็นจรงิ 

ก. a2 = 72+ 102 
ข. 102 = a2-72 
ค. 72 = a2-102 
ง. 72 = 102- a2 

 

2. จากรปู  AE = 51  น้ิว  BE = 40  น้ิว  CE = 32  น้ิว  พืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม  ABCD  เทา่กบั
เทา่ไร 

ก. 575  ตารางน้ิว 
ข. 696  ตารางน้ิว 
ค. 734  ตารางน้ิว 
ง. 746  ตารางน้ิว 

 
 

3. จงหาพืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม  ABC 
 ก.  120  ตารางหน่วย 
 ข. 216  ตารางหน่วย 
 ค. 240  ตารางหน่วย 
 ง. 280  ตารางหน่วย 

 

4.   จากรปู กาํหนดให ้ABC และ ACD เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก ม ีBC = 9 หน่วย, CD = 
3 หน่วย และ AC = 4 หน่วย ความยาวของดา้น AB เทา่กบักีห่น่วย  

 
 
   
 

 
 

 ก. 11 หน่วย ข. 13 หน่วย   
ค.  151  หน่วย ง.  161  หน่วย   

D 
C 

B 

A 

4 

3               9 
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5.   จากรปู กาํหนดให ้PQR เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก มมุ QPR เป็นมมุฉาก PQ = 8 
หน่วย, PR = 6 หน่วย และ QR = 10 หน่วย พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม PQR เทา่กบักีต่าราง
หน่วย  

 
 
 
 

 
ก.  24 ตารางหน่วย   ข.  28 ตารางหน่วย    
ค.  30 ตารางหน่วย   ง.  48 ตารางหน่วย  

 

ตอนท่ี 2 จงแสดงวิธีหาคาํตอบ  (ขอ้ละ 2.5 คะแนน) 
1.   จากรปู ABCD เป็นรปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ ม ีAB = 12 หน่วย และ BC = 5 หน่วย ความยาว

ของดา้น BD เทา่กบักีห่น่วย  
 
 
 
 
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................  
2.   รปูสามเหลีย่ม ABC ม ี CABˆ  เป็นมมุฉาก AB = 25 น้ิว AC = 60 น้ิว ความยาวของ BC 
เทา่กบัเทา่ไร  
 
 
 
 
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................... 

Q 

P 

S 
R 

6 8 

A                                   B 

D                                   C 
 

A 

B 

C 

25 

60 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี  1  ทฤษฎีบทพีทาโกรสั   กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 3  เร่ือง  รปูสามเหล่ียมมมุฉากกบัทฤษฎีบทพีทาโกรสั 
                             เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
 อธบิายเกีย่วกบัทฤษฎบีทพทีาโกรสัได ้
 

สาระสาํคญั 
 ทฤษฎบีทพมีาโกรสั กล่าววา่  ถา้ ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  ซึง่ม ีAC෠Bเป็นมมุ
ฉาก  กาํหนดใหa้  และb  แทน  ความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
C  แทน  ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
จะไดค้วามสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้น 
ทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  ABC  ดงัน้ี 

                 c 2= a2 + b2 
 
ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่ 3 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  ใฝเ่รยีนรู ้
         2.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

  



สมรรถนะท่ี
 1.  ใช
 2.  ทํ
 
สาระการเรี
 ทฤษ
กาํหนดให ้a
ขา้มมมุฉากจ

ABC  ดงัน้ี  
 

กระบวนกา
 1. ขั ้
 1
 1
 2.  ข
 ค
โดยทีต่วัเลข

 
 
 
 
 
 วิ
   

 

 

     
 

 

ท่ีสาํคญั 
ชว้ธิกีารสือ่สา
ทาํงานและอยู่

รยนรู้ 
ษฎบีทพทีาโก
a  และ b  แท
จะไดค้วามสมั

 c 2= a2 +

ารเรียนรู ้
ขัน้เตรียมกา
1.1  แจง้จุดป
1.2 ครทูบทว
ขัน้ดาํเนินกา
ครยูกตวัอยา่ง
ทีก่าํกบัดา้น

1)        

วิธีทาํ  1)  ให
        จา

a2    =   2
    =   4
    =   8

         =   
a     =  29

 
แต่  a  เป็

ารทีเ่หมาะสม
ยูร่ว่มกบัผูอ้ื่น

รสั กล่าววา่ 
ทน ความยาว
มัพนัธร์ะหวา่

+ b2 

าร 
ประสงคก์ารเรี
วนความรูเ้ดมิ
ารสอน 
ง การหาควา
มหีน่วยเป็นห
                

ห ้a  แทน  ค
ากทฤษฎบีท

202  +  212 
400  +  441 
841 

84841 ,
9 , -29 

นความยาวข

ม 
ดว้ยความสมั

ถา้ ABC เป็น
วของดา้นประ
างความยาวข

รยีนรู ้
ม 

ามยาวของดา้
หน่วยความย
          2) 

ความยาวของ
ทพทีาโกรสั  จ

41  

ของดา้นของรู

มพนัธอ์นัด ี

นรปูสามเหลี่
ะกอบมมุฉาก
ของดา้นทัง้สา

านทีเ่หลอืของ
ยาว 
  

งดา้นทีเ่หลอื 
จะไดว้า่ 

รปูสามเหลีย่ม

ยมมมุฉาก ซึ
ก C แทน ควา
ามของรปูสาม

งรปูสามเหลีย่

  3) 

 

มจงึใช ้a ทีเ่ป็

ซึง่ม ีAC෠B เป็น
ามยาวของด้
มเหลีย่มมมุฉ

ยมมมุฉากแต

ป็นจาํนวนบว

96 

นมมุฉาก  
า้นตรง
ฉาก  

ต่ละรปู  

วก 
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 ดงันัน้ความยาวของดา้นทีเ่หลอืเทา่กบั  29 หน่วย 
 2) ให ้ bแทน  ความยาวของดา้นทีเ่หลอื 
 จากทฤษฎบีทพทีาโกรสั  จะไดว้า่ 
 342 =  302  +  b2 
 b2 =  342  -   302  

=  1,156  -  900 
=  256 

      = 256256 ,   
 b     =   16 , -16 
 แต่ b เป็นความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่ม จงึใช ้ b ทีเ่ป็นจาํนวนบวก   
 ดงันัน้  ความยาวของดา้นทีเ่หลอืเทา่กบั 16 หน่วย 
 3) ให ้ c  แทน  ความยาวของดา้นทีเ่หลอื 
  จากทฤษฎบีทพทีาโกรสั  จะไดว้า่ 
 (6.52) =  62  +  c2 
   c2 =  6.52  -   62  

 =  42.25 - 36 
 =  6.25 

       =  6.256.25 ,   
   c     =   2.5 , - 2.5 

 แต่ c เป็นความยาวของดา้นของรปูสามเหลีย่ม จงึใช ้c ทีเ่ป็นจาํนวนบวก 
 ดงันัน้  ความยาวของดา้นทีเ่หลอืเทา่กบั 2.5 หน่วย 
 3. ขัน้เปรียบเทียบ 
      ใหน้กัเรยีนเปรยีบเทยีบขอ้แตกต่างตวัอยา่งแต่ละตวัอยา่ง 
  4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์
 นกัเรยีนสรปุทฤษฎบีทพมีาโกรสัใหไ้ดว้า่  ถา้ ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
ซึง่ม ีAC෠B เป็นมมุฉาก  กาํหนดใหa้  และb  แทน  ความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
C  แทน  ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
จะไดค้วามสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้น 
ทัง้สามของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  ABC  ดงัน้ี       

                 c 2= a2 + b2 
 

 5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่3  
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วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ    แบบทดสอบที ่ 3 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทดสอบ แบบทดสอบที ่3 

 
12คะแนนผา่น  7  คะแนน 

  10  ขอ้  ผา่น  7  ขอ้ 
 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
                                                                    ลงชื่อ                                
                                  (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี 3     
 

1. จงใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสัเขยีนสมการแสดงความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้นทัง้สาม
ของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก ต่อไปน้ี  ตวัแปรและตวัเลขทีก่าํกบัดา้นมหีน่วยเป็นหน่วยความยาว  
ต่อไปน้ี  ตวัแปรและตวัเลขทีก่าํกบัดา้นมหีน่วยเป็นหน่วยความยาว  (ขอ้ละ 1 คะแนน) 
 

1)  2)  

3)  4)  

5)  6)  

2. จาํนวนทีก่าํหนดใหใ้นแต่ละขอ้ต่อไปน้ี  เป็นความยาวของดา้นประกอบมมุฉากของรปู 
สามเหลีย่มมมุฉากมหีน่วยเป็นเซนตเิมตร  จงหาความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก (ขอ้ละ 1 
คะแนน) 

1) 6 , 8 2) 7 , 24 
3) 18 , 24 4) 4.5 , 6                 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี  1  ทฤษฎีบทพีทาโกรสั   กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 4  เร่ือง  รปูหลายเหล่ียมด้านเท่ามมุเท่าบนด้านของ 
  รปูสามเหล่ียมมมุฉาก        เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 

 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
  บอกความสมัพนัธร์ะหวา่งพืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นตรงขา้ม 
มมุฉากกบัผลบวกของพืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นประกอบมมุฉากได ้
 

สาระสาํคญั 
 พืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นตรงขา้มมมุฉากมคีา่เทา่กบัผลบวกของ
พืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นประกอบมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่ 4 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  ใฝเ่รยีนรู ้
         2.  ซื่อสตัยส์จุรติ 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชค้วามรูท้ีม่คีดิวเิคราะหเ์พือ่สรา้งองคค์วามรู ้
 2.  ใชว้ธิกีารสือ่สารทีเ่หมาะสม 
 3.  ทาํงานและอยูร่ว่มกบัผูอ้ื่นดว้ยความสมัพนัธอ์นัด ี
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สาระการเรียนรู้ 
ความสมัพนัธข์องพืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นตรงขา้มมมุฉากกบั

พืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นประกอบมมุฉาก 
 

กระบวนการเรียนรู ้
 1.  ขัน้เตรียมการ 
 1.1 แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2  ครทูบทวนทฤษฎบีทพทีาโกรสั การหาพืน้ทีบ่นดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
  2.  ขัน้ดาํเนินการสอน 
 2.1 ครแูสดงตวัอยา่งพืน้ทีส่ ีเ่หลีย่มจตุัรสับนดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉากดงัรปู
แลว้ใหน้กัเรยีนหาพืน้ทีร่ปูเหลีย่มดา้นเทา่บนดา้นของรปูสามเหลีย่ม 
 
     1.   
 
 
 
 
 
   

   
   
 
   2. 
 
                                                                                         
 
                                                                               
 
   
 
  

3 

4 5 
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   3.    
 
 
 
                                                              
                                                             
                           
 
 
 
 
 3. ขัน้เปรียบเทียบ 
 ใหน้ักเรยีนเปรยีบเทยีบพืน้ทีร่ปูเหลีย่มดา้นเท่ามุมเท่าบนดา้นของรปูสามเหลีย่มแต่ละ
ตวัอยา่งแลว้ หาความสมัพนัธว์า่แตกต่างหรอืคลา้ยคลงึกนัของพืน้ทีข่องตวัอยา่งแต่ละตวัอยา่ง 
  4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์
         ครนูกัเรยีนชว่ยกนัสรปุใหไ้ดว้า่พืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นตรง
ขา้มมมุฉากมคีา่เทา่กบัผลบวกของพืน้ทีข่องรปูหลายเหลีย่มดา้นเทา่มมุเทา่บนดา้นประกอบ 
มมุฉาก 
  5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่ 4 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ    แบบทดสอบที ่ 4 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน  
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทาํแบบทดสอบ 
 
 

แบบทดสอบที ่4 
 

10คะแนนผา่น  7  คะแนน 
  

 
  

4 

3 
5 
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บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
........................................………………………………………………………………………… 
                                                                      
                                        ลงชื่อ                                
                               (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                       ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี  4 
 

1.   จากรปู  พืน้ทีร่ปูสามเหลีย่มดา้นเทา่ทัง้สามเป็น  x,  y  และ  z  ตารางน้ิว  จงหา  x  (3 
คะแนน) 
 
 
 
 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
 

2. จงหาพืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม  ABE  จากรปูทีก่าํหนดให ้  (3 คะแนน) 
 
 
 
      
 
 
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................  
 

3.  กาํหนดรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  3 และ 4  เป็นหน่วยความยาวของ 
     ดา้นประกอบมมุฉาก จงหาพืน้ทีร่ปูหกเหลีย่มดา้นเทา่  B 
     ( 4 คะแนน)                                                                                                                         
                                                                                               
                                                                                                             
                                                                                                                                                  
    
 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 

A    3 

4    
C 

B 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 2  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 5  เร่ือง  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 

 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
 -  อธบิายบทกลบัของทฤษฏบีทพทีาโกรสัได ้
 

สาระสาํคญั 
 1.  ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2.  ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c2= a2 + b2 จะได้
วา่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 กจิกรรมหาคา่     a2 + b2 เทา่กบั c2    
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
         1.  ทาํงานอยา่งเป็นระบบระเบยีบรอบคอบ  
         2.  มวีนิยั 
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
         2.  ใชค้วามรูท้ีม่คีดิวเิคราะหเ์พือ่สรา้งองคค์วามรู ้
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สาระการเรียนรู้ 
 1.  ความสมัพนัธต์ามทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
 2.  ทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 
 

กระบวนการเรียนรู ้
 1. ขัน้เตรียมการ 
 1.1  แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2  ทบทวนทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
 2. ขัน้ดาํเนินการสอน 
 2.1  ใหน้กัเรยีนทาํกจิกรรม โดยกาํหนดให ้a,b และ c  ดงัต่อไปน้ี  ใหน้กัเรยีนหาวา่
ขอ้ใด  a2 + b2 เทา่กบั c2   หรอืไม ่

             ก. a = 6 , b = 
2
1

2 , c = 
2
1

6  

             ข.   a = 20 , b = 21 , c = 29 
             ค.   a = 1 ,  b = 0.75 , c = 1.25 
             ง.    a = 1.5 , b = 3.6 ,  c  = 3.9 
 2.2 สรา้งรปูสามเหลีย่มใหม้ดีา้นทัง้สามยาวตามทีก่าํหนดใหใ้นขอ้ 1 แลว้วดัขนาด 
ของมมุทัง้สามของรปูสามเหลีย่มวา่มมีมุในรปูสามเหลีย่มในขอ้ใดมมีมุๆหน่ึงเทา่กบั 90 องศา 
 3. ขัน้เปรียบเทียบ 
 ใหน้กัเรยีนทาํการ วเิคราะห ์เปรยีบเทยีบผลทีไ่ดจ้ากการทาํกจิกรรมในขอ้ 1 และขอ้ 2  
 4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์  
 ครนูกัเรยีนชว่ยกนัสรปุใหไ้ดว้า่ 
 1. ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉาก
เทา่กบัผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2.  ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c2= a2 + b2 
จะไดว้า่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรง
ขา้มมมุฉาก 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ   ไมบ้รรทดั  อุปกรณ์วดัมมุ 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
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การวดัผลและประเมินผล 
 

วธิกีารวดัผล/ประเมนิ เครือ่งมอื/ประเมนิ เกณฑก์ารวดั/ประเมนิ 
- 
 

- 
 

- 
 

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                               ลงชื่อ                                
                                           (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 2  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 6  เร่ือง  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  อธบิายบทกลบัของทฤษฏบีทพทีาโกรสัได ้
 

สาระสาํคญั 
 1.  ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2.  ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c2= a2 + b2 จะได้
วา่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
  แบบทดสอบที ่5 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  มวีนิยั 
 2.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
         2.  ใชค้วามรูท้ีม่คีดิวเิคราะหเ์พือ่สรา้งองคค์วามรู ้
 

สาระการเรียนรู้ 
 1.  ความสมัพนัธต์ามทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
 2.  ทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 
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กระบวนการเรียนรู ้
 1.  ขัน้เตรียมการ 
 ทบทวนความรูเ้ดมิทีไ่ดจ้ากการสรปุในขัน้ตอนที ่4 ขัน้สรปุกฎเกณฑใ์นกระบวนการ
เรยีนการสอน แผนที ่5 
 2.  ขัน้ดาํเนินการสอน  (ต่อจากแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่5) 
  5.  ขัน้นําไปใช้ 
  นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่5 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
 1.  ส่ือ   แบบทดสอบที ่5 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดัผล/ประเมิน เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทาํแบบทดสอบ 

 
แบบทดสอบที ่5 

 
10 คะแนน ผา่น 7 คะแนน 

 
 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                             ลงชื่อ                                
                                 (นายวศนิ  เกดิด)ี 
                                                                                         ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี 5   
 

ตอนท่ี1  จงเลือกตอบข้อท่ีถกูท่ีสดุเพียงข้อเดียว (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
1. รปูสามเหลีย่มมมุฉากรปูหน่ึงมดีา้นตรงขา้มมมุฉากยาว 25 หน่วย ดา้นประกอบมมุฉากดา้น

หน่ึงยาว 7 หน่วย ดา้นประกอบมมุฉากทีเ่หลอืยาวกีห่น่วย  
ก.  13 หน่วย ข.  15 หน่วย  
ค.  17 หน่วย ง.  24 หน่วย   

 

2.  รปูสีเ่หลีย่มมมุฉากรปูหน่ึงมคีวามยาวของเสน้ทแยงมมุ 132  น้ิว ดา้นกวา้งยาว 4 น้ิว 
ดา้นยาวยาวกีน้ิ่ว  
ก.  5 น้ิว ข. 6 น้ิว  
ค.  8 น้ิว ง.  10 น้ิว 

 

3. จากรปู กาํหนดให ้BC = a, AP = b และพืน้ที ่BCDE เป็น 4 เทา่ของพืน้ที ่ABC ความ
ยาวของดา้น CD เทา่กบักีห่น่วย  

 
 
 
 

 
ก. a ข.  b  
ค.  2a ง. 2b 

 

4. ขอ้ใดไม่ใช่อตัราสว่นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
 ก. 3 : 4 : 5                                          ข. 5 : 12 : 13 
     ค. 8 : 24 : 25                                          ง. 12 : 35 : 37 
 

5. ขอ้ใดต่อไปน้ีไม่ใช่ดา้นของรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
 ก. 2,  2.1,  2.9                                    ข. 15,  36,  39 
    ค. 2, 2  , 2                                      ง. 2,  3,  5            
 
 
 

A 

B P C 

E                                   D 
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ตอนท่ี 2 จงแสดงวิธีหาคาํตอบ  (ขอ้ละ 2.5 คะแนน) 

1. รปูสามเหลีย่ม ABC ม ี BC  , CA และ AB   ยาว  2.1 ,  7.2  และ 7.5  เซนตเิมตร
ตามลาํดบั จงแสดงวา่  ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
 

 
 
 

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

...............................................................................................................................................

............................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................... 
2.  จงแสดงวา่ ABC  ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ีเป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  

(ตวัเลขทีก่าํกบัดา้นทีห่น่วยเป็นความยาว) 
        

      
      
     

 
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………..
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 2  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 7  เร่ือง  การพิสจูน์โดยใช้บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั         
                 เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชบ้ทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั พสิจูน์สามเหลีย่มทีก่าํหนดเป็นรปูสามเหลีย่มมมุ
ฉากได ้
 

สาระสาํคญั 
 1.  ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2.  ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c2= a2 + b2 จะได้
วา่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 - 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  มวีนิยั 
 2.  ใฝเ่รยีนรู ้
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
 2.  ใชค้วามรูท้ีม่คีดิวเิคราะหเ์พือ่สรา้งองคค์วามรู ้
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สาระการเรียนรู้ 
 บทพสิจูน์ของบทกลบัของทฤษฎบีทของพทีาโกรสั 
 
กระบวนการเรียนรู ้
 1.  ขัน้เตรียมการ 
 1.1 แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2 ครทูบทวนทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
 2.  ขัน้ดาํเนินการสอน 
 ครเูสนอตวัอยา่งบทพสิจูน์บทกลบัของทฤษฎบีทของพทีาโกรสั  จาํนวน 3 ตวัอยา่ง 
 ตวัอย่างท่ี 1  ถา้  ABC  เป็นรปูสามเหลีย่ม  มดีา้นยาว  a,b และ c หน่วย  และ

222 bac    จะไดว้า่  รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นทีย่าว  c  หน่วย  
เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก บทพสิจูน์ของบทกลบัของทฤษฎบีทของพทีาโกรสั  ไดด้งัน้ี 
 
 
 
 
 
 
 กาํหนดให้  รปูสามเหลีย่ม  ABC  มดีา้นยาว  a,b และ c หน่วยตามลาํดบัดงัรปูและ 

222 bac   
 ต้องการพิสจูน์ว่า  ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีม่ ีc  เป็นมมุฉาก 
 พิสจูน์ สรา้งรปูสามเหลีย่มมมุฉาก DEF โดยใหด้า้นประกอบมมุฉาก  EF และ DF  
ยาว  a หน่วยและ b  หน่วยตามลาํดบั และ EFDˆ เป็นมมุฉากดงัรปู   
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ข้อความ เหตผุล 
1. EF = BC = a และ   
      DF =AC = b 

1. จากการสรา้ง 
 

2. จาก  DEF จะได ้  

DE2 = 22 ba   

2. สมบตัขิองรปูสามเหลีย่มมมุฉาก 
 

3. จาก ABC, 222 bac   3. กาํหนดให ้

4.  ดงันัน้ DE2 = c2 4. ต่างกเ็ทา่กบั 
22 ba   

5.  นัน่คอื DE =  c  5. จากขอ้  4 
6. DEF ABC  
 

6. รปูสามเหลีย่มทัง้สองมดีา้นยาวเทา่กนั   
    3  คู ่  ( ดา้น-ดา้น- ดา้น ) 

7.  EFDˆ = BCAˆ  = 90

 7. จากขอ้ 6 และการสรา้ง 

8. ดงันัน้ ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก      

     โดยม ี BCAˆ  เป็นมมุฉาก 

8. จากขอ้  7 

 
 ตวัอย่างท่ี 2  ถา้ ABC  เป็นรปูสามเหลีย่ม มดีา้นยาว a,b,c  หน่วยและ c2 = a2 + b2  
จะไดว้า่ รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและดา้นทีย่าว  c  หน่วยเป็นดา้นตรง

ขา้มมมุฉาก จงพสิจูน์วา่ รปูสามเหลีย่ม ABC ม ี BC  , CA และ AB   ยาว 2.1 , 7.2 และ 7.5  
เซนตเิมตรตามลาํดบั ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากหรอืไม ่

 วิธีทาํ ให ้a, b และ c แทนความยาวของดา้น  BC  , CA และ AB  ของ  ABC 
ตามลาํดบั 
       

จะได ้  a  =  2.1  เซนตเิมตร 
b = 7.2  เซนตเิมตร 

 c  = 7.5 เซนตเิมตร 
และ  a2  = 4.41 

       b2 =  51.84 
       c2  =  56.25 

      22 ba    =  4.41  + 51.84 
            =  56.25 

ดงันัน้  22 ba    = c2 
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นัน่คอื ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีม่ ี BCAˆ  เป็นมมุฉาก 
 
 ตวัอย่างท่ี 3  จงแสดงวา่ ABC  ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ีเป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  

   (ตวัเลขทีก่าํกบัดา้นทีห่น่วยเป็นความยาว) 
(1)  วธิทีาํ  เน่ืองจาก ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก ดงันัน้ 

    AC2 = 322 + 242 
     = 1,024 + 576 
     = 1,600 
    และ ABD เป็นสามเหลีย่มมมุฉาก ดงันัน้ 
     AB2 = 242 + 182 
     = 576 + 324 
     = 900 

จะได ้ AB2 + AC2 = 900 +1,600 = 2,500 
  และ BC2 = ( BD + DC )2 
    = ( 18 + 32 )2 
    = 502 
    = 2,500 
 ดงันัน้     AB2 + AC2   =  BC2 
 นัน้คอื  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีม่มีมุ BAC เป็นมมุฉาก 

 
 3.  ขัน้เปรียบเทียบ 
 ครตูัง้ขอ้สงัเกตใหน้กัเรยีนศกึษาเปรยีบเทยีบจากการศกึษาจากตวัอยา่ง  
          3.1 ในขอ้ความของทฤษฎบีทพทีาโกรสั  อะไรเป็นเหตุ  อะไรเป็นผล 
    3.2 ในขอ้ความของบทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั  อะไรเป็นเหตุ  อะไรเป็นผล 
            4.  ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์  
         ครชูีแ้นะใหน้กัเรยีน และชว่ยกนัสรปุใหไ้ดว้า่  
 4.1 ส่วนทีเ่ป็นเหตุของทฤษฎบีท  คอื ส่วนทีเ่ป็นผลของบทกลบั  และส่วนที่เป็นเหตุ
ของบทกลบั คอืสว่นทีเ่ป็นผลของทฤษฎบีท 
            4.2 ทฤษฎบีทไม่จําเป็นตอ้งมบีทกลบั ถงึแมว้่าเราสามารถเขยีนบทกลบัของขอ้ความ
เดมิได ้แต่ขอ้ความทีไ่ดไ้ม่จาํเป็นตอ้งเป็นจรงิเสมอไปในกรณีทีเ่ป็นจรงิ  จงึจะเรยีกว่าขอ้ความทีไ่ด้
นัน้วา่บทกลบั 
 5.  ขัน้นําไปใช้ 
  (ต่อแผนที ่8) 
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วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1.  ส่ือ   หนงัสอืเรยีน 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 
การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั/ประเมิน เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
- - - 

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                                ลงชื่อ                                
                                           (นายวศนิ  เกดิด)ี 
                 ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 2  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 8  เร่ือง  การพิสจูน์โดยใช้บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั         
                 เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชบ้ทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั พสิจูน์สามเหลีย่มทีก่าํหนดเป็นรปูสามเหลีย่มมมุ
ฉากได ้
 

สาระสาํคญั 
 1. ในรปูสามเหลีย่มมมุฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากเทา่กบั
ผลบวกกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
 2. ถา้  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมดีา้นยาว  a , b, และ c  หน่วย และ c2= a2 + b2 จะได้
วา่รปูสามเหลีย่ม ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากและมดีา้นยาว c  หน่วย เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่6 
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  มวีนิยั 
         2. ใฝเ่รยีนรู ้
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
 2.  ใชค้วามรูท้ีม่คีดิวเิคราะหเ์พือ่สรา้งองคค์วามรู ้
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สาระการเรียนรู้ 
 บทพสิจูน์ของบทกลบัของทฤษฎบีทของพทีาโกรสั 
 
กระบวนการเรียนรู ้  (ต่อจากแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่7 ) 
  ครทูบทวนความรูเ้ดมิ  
  5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่6  
 
วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
 1.  ส่ือ   แบบทดสอบที ่6 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั/ประเมิน เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทาํแบบทดสอบ แบบทดสอบที ่6 10 คะแนน ผา่น7 คะแนน 

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                                 ลงชื่อ                                
                                             (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี 6   
 

1.  บทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั  ซึง่กล่าววา่ ถา้ ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มทีม่ดีา้น a , b 
และ c หน่วย 222 bac    จะไดว้า่  รปูสามเหลีย่ม ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  มดีา้นที่
ยาว c หน่วย  เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 
      วิธีทาํ พสิจูน์บทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสัไดด้งัน้ี 
      กาํหนดให้ รปูสามเหลีย่ม ABC  มดีา้นยาว a , b  
                     และ 222 bac   
      ต้องการพิสจูน์ว่า ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก   
                                  ทีม่มีมุ C  เป็นมมุฉาก 
     พิสจูน์   สรา้งรปูสามเหลีย่มมมุฉาก PQR  ทีม่ ีPQ෡R   

               เป็นมมุฉาก QRതതതത และ PRതതതത  ยาว a และ b หน่วยตามลาํดบั 
 

ใหน้ักเรยีนพจิารณาเตมิขอ้ความของทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัของทฤษฎบีทพี
ทาโกรสั ใหเ้ป็นเหตุเป็นผลซึง่กนัและกนั  (10 คะแนน) 
 

ข้อความ เหตผุล 
1)  QR = BC = a  และ PR = AC = b 1)  
2)  จาก ∆PQR  จะได ้ PQ2 = a2 + b2 2)  

3)  จาก ∆ABC  จะได ้ c2 = a2 + b2 3)  
4)  ดงันัน้PQ2= c2 4)  
5)  นัน่คอื PQ = c 5)  
6)  ∆PQR≅ ∆ABC 6)  

7)   PQ෡R=  AC෠B =90° 7)  

8)  ดงันัน้ ∆ABC  เป็นรปูสามเหลีย่มมมุ
ฉาก  โดยม ีAC෠B  เป็นมมุฉาก 

8)  
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 3  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 9  เร่ือง  การนําทฤษฎีบทพีทาโกรสัไปใช้         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหาได ้
 

สาระสาํคญั 
            ทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั ใชใ้นการแกป้ญัหา การใหเ้หตุผลทางเรขาคณติได้
อยา่งหลากหลาย  
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 -  
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
         1.  มวีนิยั 
 2.  ใฝเ่รยีนรู ้
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
สถานการณ์ต่าง ๆได ้ อยา่งเหมาะสม 
 

สาระการเรียนรู้ 
 1. การนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใช ้
 



กระบวนกา
 1.  ข
 1
 1
 2.  ข
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 3  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 10  เร่ือง  การนําทฤษฎีบทพีทาโกรสัไปใช้         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหาได ้
 

สาระสาํคญั 
            ทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั ใชใ้นการแกป้ญัหา การใหเ้หตุผลทางเรขาคณติได้
อยา่งหลากหลาย  
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่7  
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  มวีนิยั 
 2.  ใฝเ่รยีนรู ้
 3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
สถานการณ์ต่าง ๆได ้ อยา่งเหมาะสม 
 

สาระการเรียนรู้ 
 การนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใช ้
กระบวนการเรียนรู ้(ต่อจากแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่9) 
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 ทบทวนความรูเ้ดมิในการนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใช ้จากแผนการเรยีนรูท้ี ่9 
  5. ขัน้นําไปใช้ 
 นกัเรยีนทาํแบบทดสอบที ่7 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
  1. ส่ือ  แบบทดสอบที ่7 
  2. แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั/ประเมิน เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
ทาํแบบทดสอบ แบบทดสอบที ่7 10 คะแนน ผา่น 7 คะแนน 

 
บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                                 ลงชื่อ                                
                                   (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี  7  
 

คาํสัง่  จงเลอืกตอบขอ้ทีถู่กทีส่ดุเพยีงขอ้เดยีว (ขอ้ละ 1 คะแนน) 

1. จากรปู ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉาก มมุ BAC เป็นมมุฉาก ให ้a – b = 14 คา่ของ a + 
b เทา่กบัขอ้ใด  

 
 
 

 
ก.  29    ข.  34   
ค.  37    ง.  43 

 

2. จากรปู ABC เป็นรปูสามเหลีย่มมมุฉากโดยที ่AB = 13 หน่วย, BC = 5 หน่วย และ ACDE 
เป็นรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสั พืน้ทีข่อง ACDE เทา่กบักีต่ารางหน่วย  

 
 
   
 

 

ก.  100 ตารางหน่วย   ข.  120 ตารางหน่วย   
ค.  144 ตารางหน่วย   ง.  169 ตารางหน่วย  
 

3. รปูสามเหลีย่มมมุฉากรปูหน่ึงมดีา้นตรงขา้มมมุฉากยาว 25 หน่วย ดา้นประกอบมมุฉากดา้น
หน่ึงยาว 7 หน่วย ดา้นประกอบมมุฉากทีเ่หลอืยาวกีห่น่วย  
ก.  13 หน่วย    ข.  15 หน่วย  
ค.  17 หน่วย    ง.  24 หน่วย   

 
4. รปูสีเ่หลีย่มมมุฉากรปูหน่ึงมคีวามยาวของเสน้ทแยงมมุ 132  น้ิว ดา้นกวา้งยาว 4 น้ิว ดา้น

ยาวยาวกีน้ิ่ว  
ก.  5 น้ิว    ข.  6 น้ิว  
ค.  8 น้ิว    ง.  10 น้ิว 

 

  

A 

B 

C 

24 

b 

a + 2 

5

13   

B     

A     E     

D    C     
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5. จากรปู กาํหนดให ้BC = a, AP = b และพืน้ที ่BCDE เป็น 4 เทา่ของพืน้ที ่ABC ความ
ยาวของดา้น CD เทา่กบักีห่น่วย  

 
 
 
 

 
ก.  a    ข.  b  
ค.  2a    ง.  2b 

 

6.  จากรปู กาํหนดให ้DC = BO, OC = 2AO, AB = 1 หน่วย, BO = 2 หน่วย ม ี B̂  และ D̂  
เป็นมมุฉาก ความยาวของดา้น AC เทา่กบักีห่น่วย  

 
 
 
 
 

 
ก.  53  หน่วย   ข.  532  หน่วย  
ค.  23  หน่วย   ง.  232   หน่วย  

 

7.  ถา้ตอ้งการสรา้งสนามรปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ทีม่เีสน้ทแยงมมุยาว 20 เมตร ความยาวของดา้น
กวา้งและดา้นยาวในขอ้ใดทีเ่ป็นไปได ้ 
ก.  5 เมตร และ 10 เมตร  ข.  6 เมตร และ 18 เมตร 
ค.  10 เมตร และ 10 เมตร  ง.  12 เมตร และ 16 เมตร 

 

6.  กาํหนดความยาวของดา้นให ้สามเหลีย่มรปูใดเป็นรปูสามเหลีย่มมมุป้าน 
ก. 21 , 28 , 35    
ข. 18 , 24 , 36 
ค. 18 , 24 , 30 
ง. 2.5 , 2.4 , 0.7 

 
 
  

A 

B P C 

E                                   D 

1 

2 
O B 

A 

D 

C 
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7.  จากรปู  จงหาความยาวของ AC 
 

ก. 40 
ข. 48 
ค. 50 
ง. 52 

 
 

8.  จากรปู  พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม PQR  เทา่กบัเทา่ไร 
 

ก. 30   ตารางหน่วย 
ข. 32  ตารางหน่วย 
ค. 34  ตารางหน่วย 
ง. 36  ตารางหน่วย 

 
 

9.  จากรปู  กาํหนดใหA้B = 3 น้ิว  BC = 4 น้ิว และ CD = 12 น้ิว  ความยาวของ AD เทา่กบั
เทา่ไร 

 
ก. 16  น้ิว 
ข. 15  น้ิว 
ค. 14  น้ิว 
ง. 13  น้ิว 

 

10. รปูสามเหลีย่มดา้นเทา่มดีา้นยาวดา้นละ  8  เซนตเิมตร  จะมคีวามสงูเทา่ใด 
 

ก. 34    cm 
ข. 33    cm 
ค. 32    cm 
ง. 34    cm 
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 3  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 11  เร่ือง  การนําทฤษฎีบทพีทาโกรสัไปใช้         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหาได ้
 

สาระสาํคญั 
            ทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั ใชใ้นการแกป้ญัหา การใหเ้หตุผลทางเรขาคณติได้
อยา่งหลากหลาย  
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 -  
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  มวีนิยั 
         2.  ใฝเ่รยีนรู ้
         3.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
สถานการณ์ต่าง ๆได ้ อยา่งเหมาะสม 
 

สาระการเรียนรู้ 
 การนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใช ้
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กระบวนการเรียนรู ้
 1.  ขัน้เตรียมการ 
 1.1 แจง้จุดประสงคก์ารเรยีนรู ้
 1.2 ครทูบทวนทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 
 2.  ขัน้ดาํเนินการสอน 
      2.1 ครยูกสถานการณ์  
          ลูกเสอืออกเดนิทางไปยงัทีพ่กัแรมแหง่หน่ึง  ตามแผนผงัการเดนิทาง  จะตอ้งเดนิ
ตรงๆไปทางทศิเหนือของโรงเรยีน  11  กโิลเมตรเลีย้วขวาตรงไปทางทศิตะวนัออก  12  กโิลเมตร  
แลว้ตรงขึน้ไปทางทศิเหนืออกี  5  กโิลเมตร  จงึจะถงึทีพ่กั  อยากทราบว่าทีพ่กัโรงแรมอยูห่า่งจาก
โรงเรยีนกีก่โิลเมตร 
  
 AB  แทนระยะทางหา่งจากโรงเรยีนไปทาง 

   ทศิเหนือ  11  กโิลเมตร 
 BC  แทนระยะหา่งจาก B  ไปทางทศิตะวนัออก   
   12  กโิลเมตร 
 CD แทนระยะหา่งจาก  C ไปทางทศิเหนือ  5  กโิลเมตร 
 AD   แทนระยะหา่งจากโรงเรยีนถงึทีพ่กัโรงแรมต่อ   
     

DC   ไปทาง  C  พบเสน้ทีล่ากจาก  A  ขนานกบั  BC   ที ่ E  จะไดร้ปูสีเ่หลีย่มมมุฉาก  
ABCE  และรปูสามเหลีย่มมมุฉาก  ADE  ทีม่ ี Ê  เป็นมมุฉาก 
 

 3.  ขัน้เปรียบเทียบ 
 
                                               ดงันัน้  AD2 = AE2 + DE2 

แต่     AE =   BC   =  12 
และ   DE  = DC  +  CE 
  = DC + AB     
  = 5  +  11 
  = 16 
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        4. ขัน้สรปุกฎเกณฑ ์  
 ดงันัน้ AD2 = 122 + 162 

 = 144  +  256 
 =  400 
AD = 20 

 ฉะนัน้ ทีพ่กัโรงแรมอยูห่า่งจากโรงเรยีน  20  กโิลเมตร 
 ตอบ  20  กโิลเมตร 

 
 5. ขัน้นําไปใช้  (ต่อแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่12) 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
 1. ส่ือ  หนงัสอืเรยีน 
  2. แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วิธีการวดั/ประเมิน เครื่องมือ/ประเมิน เกณฑก์ารวดั/ประเมิน 
- - - 

10.  บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
...............................................................................................................................................       
        
                                                                         ลงชื่อ                                
                                 (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แผนการจดัการเรียนรู้ แบบอปุนัย 
หน่วยท่ี 3  บทกลบัของทฤษฎีบทพีทาโกรสั  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ 
รายวิชาคณิตศาสตรพื์น้ฐาน รหสัวิชา ค22102                       ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  2 
แผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 12  เร่ือง  การนําทฤษฎีบทพีทาโกรสัไปใช้         เวลา  1  ชัว่โมง 
 

มาตรฐาน/ตวัช้ีวดั 
 ค 3.2 ม.2/2      ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสั และบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหา     
  ค 6.1    ม. 1-3/3   ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสนิใจและสรปุผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 
                    ม. 1-3/4   ใชภ้าษาและสญัลกัษณ์ทางคณติศาสตรใ์นการสือ่สาร การสือ่ 
     ความหมาย และการนําเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน 
    ม. 1-3/5  เชื่อมโยงความรูต่้างๆ ในคณติศาสตรแ์ละนําความรู ้หลกัการ  
     กระบวนการทางคณติศาสตร ์ไปเชื่อมโยงกบัศาสตรอ์ื่นๆ 
 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้
        -  ใชท้ฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบัในการใหเ้หตุผลและแกป้ญัหาได ้
 

สาระสาํคญั 
 ทฤษฎีบทพทีาโกรสัและบทกลบั ใช้ในการแก้ปญัหา การให้เหตุผลทางเรขาคณิตได้
อยา่งหลากหลาย  
 

ภาระงาน / ช้ินงาน 
 แบบทดสอบที ่8  
 

คณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์
 1.  ใฝเ่รยีนรู ้
         2.  มุง่มัน่ในการทาํงาน 
 

สมรรถนะท่ีสาํคญั 
 1.  ใชว้ธิกีารทีห่ลากหลาย แกป้ญัหา 
 2.  ใชค้วามรูท้กัษะและกระบวนการทางคณติศาสตรแ์ละเทคโนโลยใีน การแกป้ญัหาใน 
สถานการณ์ต่าง ๆได ้ อยา่งเหมาะสม 
 

สาระการเรียนรู้ 
 การนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใช ้
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กระบวนการเรียนรู ้ (ต่อจากแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่ 11) 
 ทบทวนสถานการณ์จากการนําทฤษฎบีทพทีาโกรสัไปใชใ้นแผนการจดัการเรยีนรูท้ี ่11 
 5.  ขัน้นําไปใช้ 
 ทาํแบบทดสอบที ่8 
 

วสัดอุปุกรณ์และแหล่งเรียนรู้ 
 1.  ส่ือ  หนงัสอืเรยีน แบบทดสอบที ่8 
  2.  แหล่งเรียนรู้  หอ้งเรยีน   
 

การวดัผลและประเมินผล 
 

วธิกีารวดั/ประเมนิ เครือ่งมอื/ประเมนิ เกณฑก์ารวดั/ประเมนิ 
ทาํแบบทดสอบ แบบทดสอบที ่8 10 คะแนน ผา่น 7 คะแนน 

 

บนัทึกหลงัสอน 
...............................................................................................................................................
............................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................... 
               
                                                                               ลงชื่อ                                
                                            (นายวศนิ   เกดิด)ี 
                                                                                           ผูจ้ดัการเรยีนรู ้
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แบบทดสอบท่ี 8 
 

คาํสัง่  จงเลอืกตอบขอ้ทีถู่กทีส่ดุเพยีงขอ้เดยีว (ขอ้ละ 1 คะแนน) 
1.  สีเ่หลีย่มขนมเปียกปนูรปูหน่ึง  เสน้ทแยงมมุทัง้สองมคีวามยาวเป็น  6 และ 8 น้ิว ความยาว
 เสน้รอบรปูของสีเ่หลีย่มขนมเปียกปนูน้ีคอืขอ้ใด 

ก. 20  น้ิว        
ข. 24  น้ิว 
ค. 32  น้ิว 
ง. 40  น้ิว 

 

2.  สีเ่หลีย่มขนมเปียกปนูรปูหน่ึง  เสน้ทแยงมมุทัง้สองมคีวามยาวเป็น  10 และ 24 น้ิว ความยาว 
 เสน้รอบรปูของสีเ่หลีย่มขนมเปียกปนูน้ีคอืขอ้ใด 

ก. 52  น้ิว 
ข. 54  น้ิว 
ค. 56  น้ิว 
ง. 58  น้ิว 

 

3.  จากรปู  จงหาคา่  x 
 

 
ก. 3 
ข. 4 
ค. 5 
ง. 6 

 
4.  จากรปู AD  ตัง้ฉากกบั BC   BC ยาว  36  เซนตเิมตร  AB ยาว  29  เซนตเิมตรและ AC  
 ยาว  25  เซนตเิมตร  ความยาวของ  AD  เทา่กบัเทา่ไร 

 
ก. 15   เซนตเิมตร 
ข. 18   เซนตเิมตร 
ค. 20   เซนตเิมตร 
ง. 25   เซนตเิมตร 
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5.  จากรปู  AE = 51  น้ิว  BE = 40  น้ิว  CE = 32  น้ิว  พืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม  ABCD  เทา่กบั
 เทา่ไร 

 
จ. 575  ตารางน้ิว 
ฉ. 696  ตารางน้ิว 
ช. 734  ตารางน้ิว 
ซ. 746  ตารางน้ิว 

 
6.  จากรปู  AB  =  24,  AC  =  16  จงหาความยาวของรศัม ี OB  
     ก.  10 
     ข.   9 
     ค.   6 
     ง.    5 
 
7. จงหาความยาวของ  AD  จากรปูทีก่าํหนดให ้
 
     ก.  13 
     ข.  15 
     ค.  16 
     ง.   17 
 

8.  กล่องรปูสีเ่หลีย่มมมุฉาก  กวา้ง  9  น้ิว  ยาว  12  น้ิว  สงู  36  น้ิว  ตามรปู  เสน้ทแยงมมุ   
 AB  ยาวกีน้ิ่ว 
 

     ก.   37    น้ิว 
     ข.   38    น้ิว 
     ค.   39    น้ิว 
     ง.    40    น้ิว 
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9. บนัไดยาว  20  ฟุต  วางพงิผนงัตกึ  ปลายบนัไดสงูจากพืน้ดนิ  16  ฟุต  จงหาวา่โคนบนัได
 อยูห่า่งจากผนงัตกึเทา่ไร 
  ก.    8   ฟุต  
  ข.   12   ฟุต 
  ค.   13   ฟุต         
  ง.    15   ฟุต    
10. สามเหลีย่มมมุฉากรปูหน่ึงมดีา้นประกอบมมุฉากยาว  6  และ  8  หน่วย  ตามลาํดบั   
 ถา้ตอ้งการสรา้งรปูสามเหลีย่มมมุฉากทีเ่ป็นรปูขยายของรปูเดมิใหม้พีืน้ทีเ่ป็น  4  เทา่ 
 ของรปูเดมิแลว้  สามเหลีย่มรปูใหมม่ดีา้นตรงขา้มมมุฉากยาวเทา่ไร 
      ก.   15    หน่วย 
      ข.   20    หน่วย 
      ค.   25    หน่วย 
      ง.    30    หน่วย 

 
 

**************** 
 
 


