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บทที ่5 คณุสมบตัแิละประสิทธิภาพทางโครงสราง 
 

 

 

 

 

 

5.1 บทนํา (Introduction) 

ในบทนี้กลาวถึงทฤษฎีการประเมินคุณสมบัติเชิงกลของคานไมยางพาราประกอบ เชน  คาความ

แข็งเกร็งเนื่องจากการดัดเทียบเทา (Equivalent flexural rigidity: EI), คาความแข็งเกร็งของการเฉือน

เทียบเทา (Equivalent shear rigidity: kGA), ตัวประกอบลดกําลังเนื่องจากการเปลี่ยนรูปจากการเฉือน 

(Reduction factor due to shear deformation) และ ตัวประกอบการเปลี่ยนแปลงรูป (Deformation Factor) 

จะแสดงไว นอกจากนี้ยังไดกลาวถึงทฤษฎีและขั้นตอนการประมาณกําลังของคานไมยางพาราประกอบจาก

รูปแบบการวิบัติจะถูกแสดงไวในสวนทายของบทนี้ 

 

5.2 ความแข็งเกร็งเนื่องจากการดัดและการเฉือนเทียบเทา (Equivalent flexural and shear rigidity: 

EI and kGA) 

 คาความแข็งเกร็งเนื่องจากการดัดเทียบเทา (Equivalent Flexural Rigidity: EI) และ คาความแข็ง

เกร็งของการเฉือนเทียบเทา (Equivalent Shear Rigidity: kGA) คํานวณจากผลการทดสอบคานไมตัวอยาง

โดยใชขอมูลการโกงตัวจากการทดสอบภายใตการดัดแบบแรงกระทําสามจุด และสี่จุด มาทําการแยกผลการ

โกงตัวเน่ืองจากการดัดและการเฉือนออกจากกัน นําผลท่ีไดไปเปรียบเทียบกับการทดสอบแบบแรงกระทํา 

หาจุด การโกงตัวของคานไมตัวอยางภายใตแรงกระทําแบบสี่จุดและสามจุดถูกแสดงอยูในรูปที่ 5.1 และ 5.2 

ตามลําดับ  
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รูปที่ 5.1 การโกงตัวของคานภายใตการดัดภายใตแรงกระทํา 4 จุด 

 

 

 

รูปที่ 5.2 การโกงตัวของคานภายใตการดัดภายใตแรงกระทํา 3 จุด 

 

จากรูปที่ 5.1 การโกงตัวที่กึ่งกลางของคานภายใตการทดสอบการดัดสี่จุด (dm4) หาไดจากสมการ (5.1) 

 

shearm aL
EI
Pa δδ +−= )43(
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4                                    (5.1) 

 

การโกงตัวท่ีตําแหนงแรงกระทําของคานภายใตการทดสอบการดัดสี่จุด (da4) หาไดจากสมการ (5.2) 
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sheara aL
EI
Pa δδ +−= )43(

)(12

2

4                                          (5.2) 

จากรูปที่ 5.2 การโกงตัวที่กึ่งกลางของคานภายใตการทดสอบการดัดสามจุด (dm3) หาไดจากสมการ (5.3) 
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โดยที่ P คือแรงกระทํารวมในแนวด่ิง, dshear คือการโกงเน่ืองจากผลของการเฉือน, L คือความยาวของคาน 

และ a คือระยะจากปลายคานถึงตําแหนงแรงกระทํา (แสดงในรูปที่ 5.1) เนื่องจากความยาวของคานระหวาง

ตําแหนงของแรงกระทําในแนวดิ่งอยูภายใตผลของการดัดเทานั้น ดังน้ันคาความแกรงตอการดัดและการ

เฉือนจึงสามารถคํานวณแยกออกจากกันไดโดยการกําจัดผลการโกงแนวจากการเฉือนท่ีอยูภายนอกชวงแรง

กระทํา (จากปลายคานถึงตําแหนง a) โดยนําสมการที่ (5.1) ลบดวยสมการที่ (5.2) และจัดรูปสมการใหมดัง

แสดงในสมการ (5.4) 
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เพื่อคํานวณคาความแข็งเกร็งตอแรงเฉือนเทียบเทา (kGA) คาความแข็งเกร็งเนื่องจากการดัดเทียบเทา (EI) 

ในสมการ (5.4) จะแทนคาลงในสมการที่ (5.3) จะไดสมการที่ (5.5) 
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สําหรับการทดสอบคานไมยางพาราประกอบโดยวิธีการดัดหาจุด (Five point bending) จะนําผลที่ไดจาก

การทดสอบมาทําการคํานวณหาคาความแข็งเกร็งตอแรงเฉือนเทียบเทา (kGA) โดยพิจารณาจากแผนภาพ

แรงเฉือนและโมเมนตดัดดังแสดงในรูปที่ 5.3  
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δm5

 
รูปที่ 5.3 แผนภาพการเฉอืนและดัดของคานภายใตการดัดภายใตแรงกระทํา 5 จุด 

 

การโกงตัวท่ีกึ่งกลางระหวางจุดรองรับของคานภายใตการทดสอบการดัดหาจุด (dm5) ซึ่งประกอบไปดวยผล

ของการโกงตัวเนื่องจากการดัดและการเฉือนหาไดจากสมการที่ (5.5): 
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เขียนสมการ (5.6) ใหอยูในรูปแบบของคาความแข็งเกร็งตอการเฉือนเทียบเทาจะไดดังสมการที่ (5.7)  
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โดยที่ P คือแรงกระทํารวมในแนวดิ่ง L คือความยาวชวงของคานระหวางที่รองรับกับท่ีรองรับถัดไป EI คือ

คาความแข็งเกร็งดัดเทียบเทา และ (dm5) คือการโกงตัวที่ตําแหนงใตแรงกระทําโดยวิธีการทดสอบแบบหาจุด

ดังแสดงในรูปที่ 5.3 

 

5.3 ตัวประกอบลดกําลังของคาความแข็งเกร็งตอการดัดเนื่องจากการเปลี่ยนแปลงรูปจากการ

เฉือน (Reduction factor of Equivalent flexural rigidity due to shear deformation) 

การประเมินคาตัวประกอบการลดกําลังของคาความแข็งเกร็งตอการดัดเนื่องจากการเปลี่ยนแปลงรปู

จากการเฉือน (Rbs) ในงานวิจัยนี้ใชวิธีคํานวณจากขอมูลของการโกงตัวของคานตัวอยางที่ทําการทดสอบ 

โดยทําการพิจารณาสมการการโกงตัวเน่ืองจากการดัดและการเฉือน (Timoshenko’s beam theory) ซึ่ง

สมการการโกงตัวดังกลาวจะถูกเขียนอยูในรูปของการโกงตัวเน่ืองจากการดัดโดยใชตัวประกอบปรับแก

ดังตอไปนี้   

           

                                                 (5.8) 
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โดยที่ (dm)t คือการโกงตัวที่กึ่งกลางคานเนื่องจากการดัด (dm)b และการเฉือน (dm)s และ fbs คืออัตราสวน

ของการโกงตัวเนื่องจากการดัดตอการเฉือน  
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สําหรับกรณีคานภายใตการดัดเนื่องจากแรงกระทํา 3 จุด ตัวประกอบการลดกําลังเนื่องจากการเปลี่ยนแปลง

รูปจากการเฉือนคํานวณโดยนําสมการการโกงตัว (5.3) แทนคาลงในสมการ (5.9) ผลที่ไดแสดงในสมการที่ 

(5.10) 
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สําหรับกรณีคานภายใตการดัดเนื่องจากแรงกระทํา 5 จุด ตัวประกอบการลดกําลังเนื่องจากการเปลี่ยนแปลง

รูปเนื่องจากการเฉือนคํานวณโดยนําสมการการโกงตัว (5.6) แทนคาลงในสมการ (5.9) ผลที่ไดแสดงใน

สมการที่ (5.11) 
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โดยที่ EI คือคาความแข็งเกร็งการดัดเทียบเทา และ KGA คือคาความแข็งเกร็งการเฉือนเทียบเทา L คือ

ความยาวชวงของคานระหวางที่รองรับ  

 

5.4 ตัวประกอบการเปลี่ยนแปลงรูป (Deformation Factor)  

การพิจารณาพฤติกรรมของคานไมประกอบในชวงท่ีคานรับแรงกระทําสูงสุดไปแลวและพลังงานที่

ดูดซับไวสามารถวัดไดจากความสามารถในการเปลี่ยนแปลงรูปหรือความเหนียวภายใตการดัดของคานไม

ประกอบยางพาราทั้ง  ซ่ึงการประเมินความสามารถดังกลาวอาศัยผลจากการทดสอบคานไมประกอบใน

หองปฎิบัติการ เชน ความสัมพันธระหวางแรงกระทําตอการโกงตัว หรือ ความสัมพันธระหวางโมเมนตดัด

และคาความโคง (curvature) โดยดัดแปลงนิยามใหเหมาะสมกับคานไมประกอบลามิเนต คืออัตราสวน

พลังงานที่ถูกดูดซับเทากับอัตราสวนพื้นท่ีใตเสนความสัมพันธระหวางแรงกระทําและการเปลี่ยนแลงรูปที่

กําลังประลัยตอพื้นที่ใตเสนความสัมพันธดังกลาวที่สภาวะอีลาสติก  
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อยางไรก็ตาม  ผลการทดสอบคานไมประกอบโดยทั่วไปการกําหนดตําแหนงอีลาสติกและวิบัติ

อาจจะใชเกณฑที่แตกตางกัน ดังน้ันเพื่อใหการคํานวณตัวประกอบการเปลี่ยนแปลงรูปบนขอกําหนด

เดียวกัน  โดยอาศัยวิธีการตามมาตราฐาน EN 1995-1-1: European Committee for Standardization 

2004 แสดงในรูปท่ี 5.4 ซึ่งนิยามคาตางๆถูกกําหนดไวดังตอไปนี้ 

 

• Py คือ แรงกระทําที่จุดคราก เปนตําแหนงที่เกิดจากการตัดกันของเสนที่ 1 และเสนท่ี 3  

• Pmax คือ แรงกระทําสูงสุด 

• เสนท่ี 1 คือ เสนตรงที่ผานตําแหนง 10% Pmax และ 40% Pmax บนเสนความสัมพันธระหวางแรง

กระทําและการโกงตัว   

• เสนท่ี 2 คือ เสนในแนวระดับซ่ึงผานจุด Pmax บนเสนความสัมพันธระหวางแรงกระทําและการโกงตัว 

• เสนท่ี 3 คือ เสนตรงซึ่งทํามุม (α) เทียบกับแนวระดับหรือเสนท่ี 2  

• tan α = (tan θ)/6 
 

1 3

2

θ

a

δy δu δ(80%  Pmax)

(10%  Pmax)

(40%  Pmax)

Pmax
Py

P

δ

(80%  Pmax)

 

รูปที่ 5.4 นิยามคาตางๆ เพือ่การประเมนิการเปลี่ยนแปลงรูป 
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5.5 ขนาดโมเมนตดัดสูงสุด (Maximum Moment Capacity)  

ในการประเมินกําลังโมเมนตดัดหรือนํ้าหนักบรรทุกสูงสุดสําหรับคานไมยางพาราประกอบนี้ ไดทํา

การประเมินคาโดยอาศัยรูปแบบการวิบัติท่ีเกิดขึ้นเม่ือคานไมประกอบเกิดการวิบัติ ซึ่งการประเมินคา

พิจารณาจากสมดุลของแรงบนหนาตัด โดยใชขอมูลคาความเครียดของไมยางพาราและสมมุติตําแหนงแกน

สะเทินบนหนาตัด พิจารณาแรงกระทําบนหนาตัด กระบวนการสมมุติคาแกนสะเทินจะดําเนินการทําซ้ํา

จนกวาบนหนาตัดจะเกิดสมดุลของแรง และนําคาแรงบนหนาตัดดังกลาวคํานวณหาโมเมนตดัดสูงสุดตอไป 

โดยทั่วไปแลว คุณสมบัติของไมเปนลักษณะไรเชิงเสน ดังน้ันเพื่อใหเกิดความสะดวกในการคํานวณ 

งานวจิัยน้ีไดสมมุติพฤติกรรมความเคนและความเครียดของไมยางพาราในดานรับแรงอัดมีลักษณะอลีาสตกิ-

พลาสติก สวนพฤติกรรมความเคนและความเครียดของไมยางพาราในดานรับแรงดึงมีลักษณะอีลาสติก 

 

สําหรับชวงอีลาสติกดานแรงดึง (0 < ε  ≤ εtw): 

εσ wE=                        (5.12) 

 

สําหรับชวงอีลาสติกดานแรงอัด (0 < ε ≤ εcw): 

      cwwE εσ =       (5.13) 

 

สําหรับชวงอีลาสติกดานแรงอัด (εcw < ε ≤ εuw): 

      cwf=σ        (5.14) 

 

สําหรับวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใย คุณสมบัติการรับแรงของวัสดุจะมีลักษณะเชิงเสนจนกระทั่งเกิดการ

แตกหักดังแสดงในสมการที่ (5.15) 

 

สําหรับดานแรงดึง (0 < ε ≤ εf):    

       εσ fE=       (5.15) 
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โดยที่ σ คือความเคนตั้งฉาก ε  คือความเครียดในแนวตั้งฉาก Ew และ Ef คือคาอีลาสติกโมดูลัสของไม

ยางพารา (≈ 9313 MPa) และวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยแกว (64746 MPa) ตามลําดับ εtw และ εcw คือ

ความเครียดในดานการดึง (≈ 1580με) และในดานการอัด (≈ 2900με) ที่ขีดจํากัดความยืดหยุน 

ความสัมพันธระหวางความเคนและความเครียดของวัสดุตางๆ แสดงอยูในรูปที่ 5.5  

 

 

εtw

ftw

fcw

εcwεuw

Ew

ε

σ

Ef

FRP

Compression

Tension

 

 

รูปที่ 5.5 ความสัมพันธระหวางความเคนและความเครยีดของวสัดุไมยางพาราและพอลเิมอรเสริมเสนใย 
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รูปแบบการวิบัติของคานไมยางพาราประกอบเสริมกําลังดวยวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยในงานวิจัยนี้

ทําการศึกษาประกอบดวยรูปแบบการวิบัติหลัก 2 รูปแบบดังแสดงในรูปท่ี 5.6 คือ  

 

1) รูปแบบการวิบัติดานแรงดึงเปนหลักในขณะที่ความเคนในดานรับแรงอัดยังคงอยูในชวงอีลาสติก 

ประกอบดวย 2 รูปแบบการวิบัติยอย คือ (1-a) สําหรับคานที่เสริมกําลังดานรับแรงดึง และ (2-a) 

สําหรับคานที่เสริมกําลังทั้งดานรับแรงดึงและอัด โดยการวิบัติจะพบที่ดานรับแรงดึงของหนาตัดใน

ขณะท่ีคาความเครียดในดานรับแรงอัดยังมีคาไมถึงคาความเครียดวิบัติ (< 2900με)  

 

2) รูปแบบการวิบัติยังคงอยูดานแรงดึงเปนหลักในขณะที่ความเคนในดานรับแรงอัดอยูในชวงอีลาสติก-

พลาสติก ประกอบไปดวย 2 รูปแบบการวิบัติยอย คือ (1-b) สําหรับคานที่เสริมกําลังดานรับแรงดึง 

และ (2-b) สําหรับคานที่เสริมกําลังทั้งดานรับแรงดึงและอัด โดยการวิบัติจะพบที่ดานรับแรงดึงของ

หนาตัดในขณะที่คาความเครียดในดานรับแรงอัดมีคามากกวาคาความเครียดวิบัติ (> 2900με) 

อยางไรก็ตามคาความเครียดอัดที่เกิดในวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยยังคงมีคาต่ํากวาคาความเครียด

วิบัติดังน้ันวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยจะไมเกิดการโกงเดาะและการหลุดลอกซ่ึงการวิบัติในรูปแบบ

ดังกลาวจะไมถูกนํามาพิจารณาในงานวิจัยนี้ 
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รูปที่ 5.6 ความเคนและความเครียดบนหนาตัดที่สภาวะวิบตั ิ

 

รูปแบบการวบิัต ิ1-a: 

จากสมการสมดุลของแรงบนหนาตัด:   

 

btEbxEabE fftwwcww εεε +=
2
1

2
1

        

(5.16) 

 

โดยการจัดรูปสมการ (5.16) แกนสะเทินของหนาตัด (a) สามารถคํานวณไดจากสมการ (5.17)                       
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  )( ahx
f

tw −=
ε
ε                                  (5.18) 

                         )
3
2)(

2
1()

3
)(

2
1( xahbxEahabEM twwcww −−+−= εε                    (5.19) 

 

รูปแบบการวบิัต ิ1-b: 

จากสมการสมดุลของแรงบนหนาตัด:   

 

btEbxEbcEcabE fftwwcwwcww εεεε +=+−
2
1)(

2
1

      

(5.20)     

 

โดยการจัดรูปสมการ (5.20) แกนสะเทินของหนาตัด (a) สามารถคํานวณไดจากสมการ (5.21) 
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)( ahx
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ε                                                                (5.22) 
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2
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2
)(( xahbxEcahbEchbEM twwcwwcww −−+−−+−= εεε                 (5.23) 

 

รูปแบบการวบิัต ิ2-a: 

จากสมการสมดุลของแรงบนหนาตัด:   

                      

btEbxEbtEabE fftww
b
wf

b
ww εεεε +=+

2
1

2
1

       

(5.24) 

 

โดยการจัดรูปสมการ (5.24) แกนสะเทินของหนาตัด (a) สามารถคํานวณไดจากสมการ (5.25) 
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(5.25) 
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รูปแบบการวบิัต ิ2-b: 

จากสมการสมดุลของแรงบนหนาตัด:   

                                    

       

btEbxEbtEbcEcabE fftww
b
wfcwwcww εεεεε +=++−

2
1)(

2
1                    (5.28) 
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                    )( ahx
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โดยที่ Cw และ Cf คือแรงอัดในสวนของไมและสวนของวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยตามลําดับ Tf และ Tw คือ 

แรงดึงในสวนของวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใยและสวนของไมตามลําดับ b และ h คือความกวางและความสูง

ของหนาตัดไมยางพาราประกอบ t คือความหนาของวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใย a คือระยะในแนวดิ่งระหวาง

แกนสะเทินและผิวบนสุดของหนาตัดคาน c คือระยะความลึกของสวนการกระจายแรงอัดพลาสติก x คือ

ระยะความลึกของการกระจายแรงดึงบนหนาตัด εf คือความเครียดดึงของวัสดุพอลิเมอรเสริมเสนใย (≈ 

ความเครียดที่ผิวลางสุด). εw
b คือความเครียดในไมที่ผิวบนของหนาตัดคาน ดังแสดงในรูป 5.6    


