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บทคดัย่อ 
การอภิปรายในการเรยีนรู้คณิตศาสตร์ นักเรียนที่เป็นสมาชกิในกลุ่มหรอืใน

หอ้งเรยีนไดแ้สดงบทบาททัง้การเป็นผูพู้ด ผูฟั้ง ผูค้ดิวเิคราะห์ และแสดงความคดิเหน็ 
ท าให้นักเรยีนเกดิแนวคดิ วธิกีารที่หลากหลาย ใช้เหตุผลในการได้มาซึ่งค าตอบ และ
สามารถสรุปค าตอบทีส่มาชกิทุกคนยอมรบัได ้ตลอดจนน าความรูท้ีไ่ดจ้ากการอภปิราย
ไปใชป้ระโยชน์ในชวีติจรงิ และเป็นพืน้ฐานในการเรยีนรูค้ณิตศาสตรใ์นขัน้สงูต่อไป การ
อภิปรายอาจจะเริ่มด้วยค าถามของครู สถานการณ์หรือโจทย์ปัญหาที่น่าสนใจ การ
ก าหนดเวลาใหน้ักเรยีนคดิ หรอืการใหน้ักเรยีนศกึษาเรื่องทีจ่ะอภปิรายร่วมกนัล่วงหน้า 
ซึ่งเป็นการเตรยีมตวัก่อนการอภปิราย จะช่วยใหน้ักเรยีนไดท้บทวนความรูแ้ละประสบ
ความส าเรจ็ในการเรยีนคณติศาสตร ์

ค าส าคญั:  การอภปิราย  การเรยีนรู ้ คณติศาสตร ์

ABSTRACT 

During discussion in learning mathematics, students who are members of 

the discussion groups will show their role as speakers, listeners, analytic thinkers, 

and opinion givers.  These opportunities will make students getting concepts, 

realizing different ways to solve problem, providing reasoning for their responses, 

and being able to summarize the answer accepted by group members. Moreover, 
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students are able to apply the knowledge in their real-life situation and for their 

higher-level mathematics learning. The discussion can be started by the teacher’s 

questions or interesting situations or problems. Providing sufficient time for 

student to think during discussion or assigning students to review the discussion 

topic in advance will help students to have chances to prepare necessary 

knowledge for the discussion and be successful in learning mathematics. 

Keywords:  Discussion, Learning, Mathematics 

1. บทน า 

การอภปิราย [1] เป็นการแสดงความคดิเหน็ของบุคคลหลายๆ คนเกีย่วกบั
เรื่องใดเรื่องหน่ึงเพื่อหาขอ้ยุตทิีม่เีหตุผล มคีวามถูกต้อง เป็นไปได ้สามารถน าไป
ปฏบิตัไิด ้และส่งเสรมิใหม้คีวามรบัผดิชอบในการท างานร่วมกนั การอภปิรายใน
การจัดการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์จะช่วยให้นักเรียนเกิดแนวคิด วิธีการที่
หลากหลาย มเีหตุผล และสามารถสรุปค าตอบได ้ตลอดจนสามารถ น าความรูท้ีไ่ด้
จากการอภิปรายไปใช้ประโยชน์ในชีวิตจริง และน าไปใช้ในการเรียนวิชา
คณิตศาสตร์ในชัน้สูงต่อไป การอภปิรายจะเกดิประโยชน์มากถ้านักเรยีนซึ่งเป็น
สมาชกิภายในกลุ่มหรอืหอ้งนัน้ทราบบทบาทของตนเอง โดยแสดงบทบาทเป็นทัง้
ผูฟั้ง ผูค้ดิวเิคราะห ์และผูพ้ดูแสดงความคดิเหน็เกีย่วกบัเรือ่งทีน่ ามาอภปิรายกนั 

2. การถามค าถามท่ีน าไปสู่การอภิปราย 
การอภปิรายในการจดักจิกรรมการเรยีนรูค้ณิตศาสตร ์เชน่ การถามค าถาม

ใหน้ักเรยีนคดิ ครูถามนักเรยีนว่า “ท าไม (a + b)2 จงึไม่เท่ากบั a2 + b2” นักเรยีน
อาจจะตอบว่า “(a + b)2 = a2 + 2ab + b2 ซึ่งไม่เท่ากับ a2 + b2” และนักเรียน
อาจจะวาดรปูประกอบการอภปิรายดงัรปู 
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 a  b 

a a2 ab 

b ab b2 

รปูที ่1 พืน้ทีร่ปูสีเ่หลีย่มจตุัรสัเทา่กบั (a + b)2 

นอกจากน้ีครูอาจก าหนดโจทยปั์ญหาใหน้ักเรยีนคดิและอภปิรายร่วมกนั 
เช่น “ถ้าความยาวของเส้นรอบรูปของรูปสามเหลี่ยมหน้าจัว่รูปหน่ึงเท่ากบั 36 
เซนตเิมตร และส่วนสงูของรปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ยาว 12 เซนตเิมตร พืน้ทีข่องรูป
สามเหลี่ยมหน้าจัว่รูปน้ีเป็นเท่าไร” นักเรยีนอาจจะเริม่ตน้การแกโ้จทยปั์ญหาขอ้น้ี
ดว้ยการวาดรูปสามเหลี่ยมหน้าจัว่ ครูอาจจะถามนักเรยีนว่า “โจทยปั์ญหาขอ้น้ีใช้
ความรูค้ณิตศาสตรอ์ะไรในการแกโ้จทยปั์ญหาน้ี” นกัเรยีนตอบวา่ “ทฤษฎบีท พทีา
โกรสั” พรอ้มกบัวาดรปูจากสิง่ทีโ่จทยก์ าหนดใหน้กัเรยีนทราบวา่ 

 
                    A 1.  AB = AC เน่ืองจาก  ABC เป็นรปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ 
 2.  BD = CD เน่ืองจาก AD  BC และแบ่งครึง่ BC 
 3.  AB + BD = 18 ซม. เน่ืองจาก AB + BC + AC = 36 

ซม. และ 1

2
  36  =  18 ซม. 

       B           D          C 4.  AD = 12 ซม. 

รปูที ่2 รปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ ABC 

ถา้ก าหนดให ้ BD   =   x ดงันัน้  AB   =   18 – x 
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 ABD เป็นรปูสามเหลีย่มมุมฉาก โดยทฤษฎบีทพทีาโกรสั 
AB2   = AD2 + BD2 

(18 – x)2  = 122 + x2 

324 - 36 x + x2  = 144 + x2 

-36x   = -324 + 144 

  36x   = 180 

      x   = 
36

180  

   = 5 

ดงันัน้  BD  ยาว   5   เซนตเิมตร 
 BC     =     2BD     =     2   5 เซนตเิมตร 
 

พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม  = 1

2
   ความยาวฐาน   ความสงู 

    = 1

2
  10  12 

= 60 ตารางเซนตเิมตร 
 

ดงันัน้พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่มรปูน้ีเทา่กบั 60 ตารางเซนตเิมตร 
 

ในการอภิปราย นักเรียนต้องน าความรู้ที่นักเรียนเคยเรียนมาแล้วมา
อภปิรายเพื่อใหไ้ดค้ าตอบ หรอืแกโ้จทยปั์ญหานัน้ได ้หลงัจากการอภปิรายร่วมกนั
แลว้ นักเรยีนต้องช่วยกนัสรุปค าตอบทีไ่ด ้และครูใหน้ักเรยีนช่วยกนัสรุปความรูท้ี่
นกัเรยีนไดร้บัจากการอภปิราย 

3. แนวทางในการจดัการอภิปราย 

แนวทางในการจดัการอภปิรายเพื่อใหน้กัเรยีนเกดิการเรยีนรูร้ว่มกนัในการ
เรยีนวชิาคณติศาสตร ์มดีงัน้ี 



 

วารสารคณิตศาสตร์ MJ-MATh  61(689) May–Aug, 2016     

 

5 

1. ครกู าหนดค าถามใหน้กัเรยีนคดิและท าใหเ้กดิการอภปิราย 

2. ครกู าหนดโจทยปั์ญหาหรอืสถานการณ์ปัญหาทีน่่าสนใจใหน้กัเรยีน
รว่มกนัคดิ ชว่ยกนัอภปิรายวา่จะใชค้วามรูอ้ะไรในการหาค าตอบ และ
จะด าเนินการแกโ้จทยปั์ญหาอยา่งไร 

3. การก าหนดเวลา เวลาทีก่ าหนดใหน้กัเรยีนอภปิรายในการตอบค าถาม
หรอืแกโ้จทยปั์ญหาขอ้ใดนัน้ตอ้งเหมาะสม ครอูาจจะทดลองตอบ
ค าถามหรอืลงมอืแกปั้ญหานัน้ก่อน แลว้ใหเ้วลานกัเรยีนเป็น 3 เทา่
ของเวลาทีค่รใูชใ้นการคดิ และครคูวรจะมคี าถามเพิม่เตมิหรอืโจทย์
ปัญหาขอ้อื่นๆ ใหน้กัเรยีนแต่ละกลุ่มท าในกรณีทีน่กัเรยีนบางกลุ่มท า
เสรจ็ก่อนกลุ่มอื่น เพือ่หลกีเลีย่งพฤตกิรรมอนัไมพ่งึประสงค ์เชน่ การ
พดูคุยกนั การเล่นกนั 

4. การด าเนินการอภปิราย ครผููส้อนหรอืสมาชกิคนใดคนหน่ึงในกลุ่ม
อาจจะท าหน้าทีเ่ป็นผูด้ าเนินการอภปิรายและสมาชกิอกีคนหน่ึงท า
หน้าทีเ่ป็นผูร้กัษาเวลา ผูด้ าเนินการอภปิรายอาจจะเริม่การอภปิราย 
โดยการถามค าถามใหส้มาชกิคนใดคนหน่ึงในกลุ่มแสดงความคดิเหน็
หรอืขออาสาสมคัรจากสมาชกิในกลุ่ม ควรใหส้มาชกิทุกคนในกลุ่มได้
แสดงความคดิเหน็ และในกรณีทีม่สีมาชกิไมแ่สดงความคดิเหน็ 
ผูด้ าเนินการอภปิรายอาจกล่าววา่ “พวกเรายงัไมไ่ดร้บัความคดิเหน็
จากคุณ คุณมคีวามคดิเหน็อยา่งไรเกีย่วกบัค าถาม (โจทยปั์ญหา) น้ี” 

5. บทบาทของสมาชกิ บทบาททีพ่งึประสงค ์ไดแ้ก่ การทีส่มาชกิภายใน
กลุ่มเตรยีมตวัศกึษาเรือ่งทีเ่คยเรยีนไปแลว้มาก่อน และรว่มกนัแสดง
ความคดิเหน็ในเรือ่งทีก่ าลงัอภปิราย ขณะทีบุ่คคลหน่ึงพดู คนอื่นๆ ก็
ตัง้ใจฟังและคดิพจิารณาเหตุผล การคดิค าตอบของสมาชกิในกลุ่มที่
ตอบดว้ยค าพดูของตนเองทีจ่ะสือ่ความหมายใหก้ลุ่มเขา้ใจดยีิง่ขึน้ การ
ใหค้วามชว่ยเหลอืสนบัสนุนและการยอมรบัสมาชกิคนอืน่ๆ ในกลุ่ม 
การยกตวัอยา่งประกอบการอภปิราย การตัง้ค าถามสมาชกิคนอื่นๆ ให้
แสดงความคดิเหน็ การยอมรบัฟังความคดิเหน็ของกลุ่ม การชว่ยแกไ้ข
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สถานการณ์ในกรณีทีม่สีมาชกิบางคนแสดงความคดิเหน็ไมต่รงกบั
เรือ่งทีก่ าลงัอภปิรายกนัอยู ่การใหก้ารสนบัสนุนเพือ่นสมาชกิดว้ยการ
แสดงความคดิเหน็และด าเนินการอภปิรายภายในเวลาทีก่ าหนดและ
ครอบคลุมทุกค าถาม ครคูวรจะแนะน าและตกัเตอืนนกัเรยีนเกีย่วกบั
บทบาททีไ่มพ่งึประสงคท์ีอ่าจจะเกดิขึน้ในระหวา่งการอภปิราย ไดแ้ก่ 
การแสดงทา่ททีีก่า้วรา้วดว้ยการต าหนิสมาชกิในกลุ่ม ทีแ่สดงความ
คดิเหน็ทีต่นเองไมเ่หน็ดว้ย การขดัแยง้ความคดิเหน็ของสมาชกิดว้ย
ทา่ทไีมส่ภุาพ การเป็นผูพ้ดูเพยีงผูเ้ดยีวตลอดการอภปิราย การแสดง
ทา่ททีีไ่มส่นใจในเรือ่งทีส่มาชกิในกลุ่มก าลงัอภปิราย การพดูคุยกบั
สมาชกิในกลุ่มขณะทีก่ าลงัอภปิราย การน างานอื่นๆ ขึน้มาท าใน
ระหวา่งการอภปิราย 

6. การสรปุการอภปิราย ครใูหน้กัเรยีนแต่ละกลุ่มชว่ยกนัสรปุค าตอบและ
ขอ้คดิทีไ่ดจ้ากการอภปิรายและน าเสนอต่อชัน้เรยีน การอภปิรายจะ
ประสบความส าเรจ็เมือ่ครผููส้อนไดเ้ตรยีมการล่วงหน้าในการตัง้ค าถาม 
การเลอืกโจทยปั์ญหาทีน่่าสนใจ โดยค านึงถงึประโยชน์ทีน่กัเรยีนจะ
ไดร้บัจากการอภปิราย ซึง่จะชว่ยใหน้กัเรยีนสนุกกบัการเรยีน
คณิตศาสตร ์ไดร้บัความรูต้่างๆ สามารถจดจ าความรูน้ัน้ไดแ้ละ
น าไปใชป้ระโยชน์ต่อไป 

4. ตวัอย่างค าถามและโจทยปั์ญหาท่ีน าไปสู่การอภิปราย  

ค าถามทีน่ าไปสูก่ารอภปิราย เชน่ 

1. เศษสว่นและอตัราสว่นต่างกนัอยา่งไร 

2. นกัเรยีนจะวดัเสน้ผา่นศนูยก์ลางของลกูปิงปองไดอ้ยา่งไร 

3. ท าไมผลคณูของจ านวนคีก่บัจ านวนคูจ่งึเป็นจ านวนคูเ่สมอ 

4. เมื่อใดการใช้มธัยฐานจงึจะเหมาะสมกว่าการใช้ค่าเฉลี่ยเลขคณิตใน
การหาคา่กลางของขอ้มลู 

5. จุดตดับนแกน Y ของกราฟ Y = mx + b จะเป็นอย่างไร ถ้าค่าของ b 

เพิม่ขึน้ 
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6. ถ้า x เป็นจ านวนเต็ม และ  เป็นจ านวนเต็ม แล้ว x จะเป็น

จ านวนใด 

7. ในการโยนเหรยีญหน่ึงเหรยีญหา้ครัง้ แล้วเหรยีญไดอ้อกหวัไปแล้วสี่
ครัง้ ครัง้ทีห่า้ทีจ่ะโยนเหรยีญมโีอกาสออกหน้าใดมากกวา่ หวัหรอืกอ้ย 

 

ค าตอบของนกัเรยีนอาจจะมดีงัน้ี 

1. มโีอกาสออกหวัมากกวา่ เพราะออกไปแลว้ 4 ครัง้ ไมอ่อกกอ้ยเลย 

2. มโีอกาสออกกอ้ยมากกวา่ เพราะยงัไมเ่คยออกกอ้ยเลย 

3. มโีอกาสออกหวัและก้อยเท่ากนั เพราะเหรยีญแต่ละเหรยีญมโีอกาส
ออกหวัหรอืกอ้ย เป็น 

2

1  

นอกจากน้ีครูอาจจะตัง้ค าถามเพิ่มเติมให้นักเรียนประเมินค าตอบของ
นกัเรยีนคนอื่น ใหน้กัเรยีนใหเ้หตุผลโดยถามวา่ เหน็ดว้ยกบัค าตอบใด เพราะอะไร 

ตัวอย่างโจทย์ปัญหาหรือสถานการณ์ท่ีช่วยกระตุ้นการคิดของ
นักเรียน [2] เช่น 

1. ใหน้กัเรยีนเลอืกจ านวนต่อไปนี้  104  12  640  20  32  3  10 8  เตมิลง
ในชอ่งวา่งของโจทยปั์ญหาใหถู้กตอ้ง 

สนามบาสเกตบอลของโรงเรยีนมคีวามยาว.........เมตร และมคีวามกวา้ง
.........เมตร ด้านยาวยาวกว่าด้านกว้าง.........เมตร ความยาวของรัว้รอบสนาม
บาสเกตบอล..........เมตร และพื้นที่ของสนามบาสเกตบอล..........เมตร ห่วง
บาสเกตบอลอยูส่งูจากพืน้ดนิ.........เมตร 

สมมตวิ่า นกัเรยีนตอบว่า “ความยาวของบาสเกตบอล 32 เมตร และความ
กวา้งของสนามบาสเกตบอล 20 เมตร” ครคูวรกระตุน้ใหน้ักเรยีนบอกเหตุผล โดย
ถามว่า “ท าไมคุณจึงคิดว่าความยาวของสนามบาสเกตบอลเป็น 32 เมตร และ
ความกวา้งเป็น 20 เมตร” ซึง่นกัเรยีนอาจจะตอบว่า “104 เมตรนัน้ยาวไป 12 เมตร
นัน้สัน้ไป และ 640 เมตรนัน้มากเกนิไป และ 3  10  8 เมตรนัน้สัน้ไปส าหรบัความ
ยาวของสนามบาสเกตบอล” และ “เมื่อน าความยาวของสนามบาสเกตบอล มา

2

5x
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เปรยีบเทยีบกบัความกวา้ง 12 เมตร ซึ่งตรงกบัจ านวนโจทยท์ีก่ าหนด” ครูอาจจะ
ถามนักเรยีนว่า “นักเรยีนจะหาความยาวของรัว้รอบสนามบาสเกตบอลไดอ้ยา่งไร” 
ครูอาจจะชี้แนะในกรณีที่นักเรียนตอบไม่ได้ว่า “สนามบาสเกตบอลน้ีเป็นรูป
สีเ่หลี่ยมอะไร และความยาวของเสน้รอบรปูสีเ่หลีย่มน้ีหาไดอ้ย่างไร” นักเรยีนกจ็ะ
ตอบไดว้่า “สนามบาสเกตบอลเป็นรปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ และความยาวของเสน้รอบรปู
สีเ่หลีย่มผนืผา้เทา่กบั (2   ความยาวของสนาม) + (2   ความกวา้งของสนาม) ซึง่
ในที่น้ี (2   32) + (2   20)  =  64 + 40  =  104” ครูถามนักเรยีนต่อไปว่า “ใคร
สามารถบอกได้ว่าพื้นที่สนามบาสเกตบอลเท่ากบัเท่าไร” และการวาดรูปสนาม
บาสเกตบอลจะช่วยใหน้ักเรยีนเขา้ใจไดม้ากขึน้ ส าหรบันกัเรยีนทีย่งัสบัสนระหว่าง
ความยาวของเสน้รอบรปูและพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ 

 

 

 

 

 

 

 

รปูที ่3 รปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ กขคง 

จากรปูสีเ่หลีย่มผนืผา้ กขคง ม ีกข = คง และ ขค = กง ความยาวของเสน้
รอบรูป เท่ากับ กข + ขค + คง + กง = (2   กข) + (2   ขค) พื้นที่ของรูป
สีเ่หลีย่มผนืผา้เท่ากบั กข   ขค ในทีน้ี่ กข = 32 เมตร และ ขค = 20 เมตร ดงันัน้ 
พืน้ทีข่องสนามบาสเกตบอลเท่ากบั 32   20 = 640 ตารางเมตร ครูถามนักเรยีน
ว่า “จ านวนใดบา้งทีย่งัเหลอือยู่ นกัเรยีนตอบว่า “3  10  8” ครถูามต่อไปว่า “ความ
สูงจากพื้นดินถึงห่วงบาสเกตบอลเป็นเท่าไร” ถ้านักเรียนตอบว่า “8 เมตร” ครู
อาจจะถามวา่ “8 เมตร เทา่กบักีเ่ซนตเิมตร” นกัเรยีนจะตอบไดว้า่ “800 เซนตเิมตร” 
ซึ่งครูอาจจะเชื่อมโยงความสูง 800 เซนติเมตร กับความสูงของนักเรียน เมื่อ
นักเรียนบอกความสูงของนักเรียน ครูถามนักเรียนว่า “จะต้องใช้ความสูงของ

ข ก 

ค ง 
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นักเรยีนกี่คน” ซึ่งนักเรยีนพอจะมองเหน็แนวทางว่าความสูง 8 เมตร นัน้ เป็นไป
ไมไ่ด ้และความสูง 10 เมตร ยิง่เป็นไปไมไ่ดเ้ลย ดงันัน้ ความสงูจากพืน้ดนิถงึหว่ง
บาสเกตบอลเทา่กบั 3 เมตร 

 

2. รปูสีเ่หลี่ยมจตุัรสัรูปหน่ึงมพีืน้ที ่784 ตารางหน่วย อยากทราบว่าความ
ยาวแต่ละดา้นของรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสัเป็นเทา่ไร ในการแกโ้จทยปั์ญหาขอ้น้ี ครอูาจจะ
ชว่ยกระตุน้ความคดิของนกัเรยีนโดยการถามนกัเรยีนเกีย่วกบัสตูรการหาพืน้ทีข่อง
รูปสีเ่หลี่ยมจตุัรสั ซึ่งเท่ากบัความยาวดา้น   ความยาวดา้น ดงันัน้ค าตอบต่อมา
ส าหรบันกัเรยีนคอื จ านวนใดยกก าลงัสองแลว้ไดผ้ลลพัธเ์ทา่กบั 784 

ในการหาค าตอบนักเรียนบางกลุ่มอาจน าจ านวนต่างๆ มายกก าลงัสอง 
ดงัน้ี 

 

 
จ านวน 

ผลลพัธข์อง 
จ านวนท่ียกก าลงัสอง 

20 400 

21 441 

 

 

 

25 625 

26 676 

27 729 

28 784 

 

ดงันัน้ ความยาวแต่ละดา้นของรปูสีเ่หลีย่มจตุัรสัน้ีคอื 28 หน่วย 

 

ขณะทีน่กัเรยีนอกีกลุ่มอาจจะหาค าตอบโดยการพจิารณาจ านวนทีย่กก าลงั
สอง และจ านวน 784 อยู่ระหว่าง 202 กับ 302 จากรูป ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยม
จตุัรสัทีม่พีืน้ที ่784 ตารางหน่วย ดงันัน้ความยาว แต่ละดา้นของรูปสีเ่หลี่ยมจตุัรสั
ควรจะอยูร่ะหวา่ง 20 กบั 30 
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     A                             E           B ให ้ AE = 20 หน่วย และ BE = x หน่วย 
    จะได ้AB2   =  784 

    แต่ AB =  AE + EB 

    (AE + EB) 2 =  (20 + x) 2 

    (20 + x) 2 =  784 

G 
  

H 
400 + 40x + x2 =  784 

                                 I x2 + 40x - 384 =  0 

    (x + 48) (x – 8) =  0 

     D                              F           C          x =  -48,  8 

รปูที ่4 รปูสีเ่หลีย่มจตุัรสั ABCD 

แต่ความยาวของดา้นตอ้งเป็นจ านวนบวก  
ดงันัน้ BE  =  8 หน่วย และ AB  =  20 + 8  =  28 หน่วย 

นัน่คอื รปูสีเ่หลีย่มจตุัรสัมดีา้นยาวดา้นละ 28 หน่วย 

 

3. จ านวนหนึ่งเป็นจ านวนทีม่สีองหลกั ถา้คณูจ านวนน้ีดว้ยผลบวกของเลข
โดดในแต่ละหลกั จะไดผ้ลลพัธเ์ทา่กบั 70 จ านวนนัน้คอือะไร 

นกัเรยีนบางกลุ่มอาจจะก าหนดใหเ้ลขโดดในหลกัสบิ คอื a และเลขโดดใน
หลกัหน่วยคอื b 

จะไดส้มการ  (10a + b) (a + b) =  70 

   10a2 + 11ab + b2 =   70 

ครูอาจจะถามนักเรยีนว่า นักเรยีนจะแก้สมการน้ีไดอ้ย่างไร นักเรยีนบาง
กลุ่มอาจจะตอบวา่ยากและมวีธิคีดิอกีวธิหีนึ่งทีท่ าไดง้า่ยกวา่ คอื การหาจ านวนสอง
จ านวนที่คูณกนัแล้วได้ ผลลพัธ์เท่ากบั 70 นัน่คอื  1  70,  2  35,  5  14 และ  
7  10  

จะเหน็วา่ 7 + 0 = 7  1,  3 + 5 = 8  2,  1 + 0 = 1  7 แต่ 1 + 4 = 5 ซึง่
เป็นไปตามเงือ่นไขทีโ่จทยก์ าหนด 

ดงันัน้ ค าตอบของจ านวนนัน้คอื 14 
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4. จงหาจ านวนสามจ านวนทีต่วัอกัษรตวัเดยีวกนัแทนเลขโดดตวัเดยีวกนั 
เมือ่ก าหนดให ้

FOUR 
+ 

F I VE 

N IN E  

ในการอภปิรายครอูาจจะเริม่ต้นดว้ยการใหน้ักเรยีนสงัเกตตวัอกัษรทีแ่ทน
เลขโดดที่น ามาบวกกันแล้วได้ผลลัพธ์เท่าเดิม ในที่น้ี R + E  =  E  ซึ่งตรงกับ
เอกลกัษณ์ของการบวก เช่น 0 + 3 = 3  ดงันัน้  R = 0 และ U + V ต้องมากกว่า 
10  และ O + I = I ซึง่ O  0 เน่ืองจาก R = 0 แลว้ ดงันัน้ O ควรจะเป็น 9 และ I 
ควรจะเป็น 1 หรอื 2 เท่านัน้ เน่ืองจาก U + V มผีลบวกมากกว่า 10 จงึทดมา 1 
ซึง่จะรวมกบั O + I = I และ F + F = N ในทีน้ี่  U + V = N และ F + F = 2F = N  

แต่ U  9 เน่ืองจาก  U + V = 13  หรอื  U + V = 15  และ  F จะตอ้งน้อยกว่า 5  
ดงันัน้ N จะตอ้งเท่ากบั 3 หรอื 5 เทา่นัน้ 

ในกรณีที ่U + V = 13 จะไดว้า่ U = 7 และ V = 6 หรอื U = 8 และ V = 5 

ในกรณีที ่U + V = 15 จะไดว้า่ U = 7 และ V = 8 หรอื U = 8 และ V = 7 

เมื่อน าเลขโดดมาตรวจสอบจะไดว้่าจ านวนสองจ านวนทีน่ ามาบวกกนัแลว้
ไดจ้ านวนทีส่าม คอื 

1980 
+ 

หรอื 2980 
+ 

1256  2173 

3236   5153  

 

5. จงหาคา่ของ n ทีท่ าให ้ 5 n + 5 n + 5 n + 5 n + 5 n  =  5 25 

ครอูาจจะเริม่ตน้ถามนกัเรยีนว่า “5n เป็นจ านวนอะไร” นกัเรยีนตอบว่า “5n 
เป็นเลขยกก าลงั และ 5n บวกกนั 5 จ านวน เท่ากบั 5 คูณ 5n  โดยสมบตัขิองเลข
ยกก าลงั 5  5n =  5n+1 และ 5n+1  = 525 

ดงันัน้  n + 1  =  25  นัน่คอื  n  =  24 



 

 การอภปิรายในการจดัการเรยีนรูว้ชิาคณิตศาสตร ์

 

12 

ในการอภิปรายบางครัง้นักเรียนไม่สามารถจะตอบสมบตัิต่างๆ ได้ ครู
อาจจะตอ้งช่วยชีแ้นะ 

 

6. ในรปูสีเ่หลีย่ม ABCD, BÂD = 90°, A B̂ C = B Ĉ D = 120°, AB = 3 
หน่วย และ BC = 4 หน่วย  จงหาพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม ABCD 

เมือ่น าสิง่ทีโ่จทยก์ าหนดใหม้าวาดรปูจะได ้

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รปูที ่5 รปูสีเ่หลีย่ม ABCD 

ครูถามนักเรยีนว่า “รูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมอะไร” นักเรยีน
ตอบว่า “รปูสีเ่หลีย่มดา้นไมเ่ท่า” ครถูามต่อไปว่า “สตูรการหาพืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม
ดา้นไม่เท่าเป็นอะไร” นักเรยีนตอบว่า “ไม่มสีูตร” ครูถามต่อไปว่า “นักเรยีนจะหา
พืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม ABCD ไดอ้ยา่งไร” 

นักเรยีนบางกลุ่มอาจจะอภปิรายร่วมกนัและด าเนินการแกปั้ญหาโดยการ
ต่อความยาวของดา้น AB และดา้น DC ไปพบกนัทีจุ่ด E ดงัรปู 
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รปูที ่6 รปูสามเหลีย่ม ADE 

พืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม ABCD  =  พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม ADE –  
      พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม BCE    

C B̂E = B Ĉ E = 60° เน่ืองจาก A B̂C = 120° และ B Ĉ D = 120° 

ดงันัน้รปูสามเหลีย่ม BCE เป็นรปูสามเหลีย่มดา้นเทา่ เน่ืองจาก  
C B̂E = B Ĉ E = BÊC = 60° และ BC = CE = BE = 4 หน่วย 

ลาก  BF  CE  ทีจุ่ด F  จะได ้ CF = FE = 2 หน่วย 

จากทฤษฎบีทพทีาโกรสั 

BC2 =   CF2 + BF2   หรอื BF2 = BC2 - CF2 
BF2  =   42 – 22 

             =   16 – 4  =  12 หน่วย 

BF   =   ± 12   

ดงันัน้          BF  =  12   =  32   หน่วย 
 

พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม BCE  =   
2

1
CEBF 

        =   
2

1
4 32  = 34  ตารางหน่วย 
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รปูสามเหลีย่ม ADE เป็นรปูสามเหลีย่มมุมฉาก 

AD

AE
 =   tan 60° 

AD =   AE tan 60° 

AE =   AB + BE = 3 + 4 = 7 หน่วย และ tan 60° = 3  

ดงันัน้ AD = 37   หน่วย 

พืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่ม ADE =   
2

1
AEAD 

    =   
2

1
7 37    

     =   
2

349
  ตารางหน่วย 

ดงันัน้พืน้ทีข่องรปูสีเ่หลีย่ม ABCD =  34
2

349
  

      =  )849(
2

3
    

=  
2

341  ตารางหน่วย 

 

ในการอภปิราย เมื่อหาค าตอบไดแ้ลว้ และยงัมเีวลาเหลอืจากทีก่ าหนดไว ้
ครคูวรจะกระตุน้ใหน้กัเรยีนลองใชว้ธิกีารอื่นๆ อกีในการแกปั้ญหานัน้ เพื่อนกัเรยีน
จะไดแ้ลกเปลีย่นความคดิกนัและแสดงความคดิเหน็ของตน ในวชิาคณิตศาสตรก์าร
ตอบค าถามแต่ละค าถามนัน้ต้องอาศยัเหตุและผล นักเรยีนจะไดท้ราบว่าท าไมจงึ
ท าอยา่งน้ีได ้ท าไมจงึตอบเชน่น้ี เพราะเหตุใด 

5. สรปุ  

การอภิปรายร่วมกนัในการจดัการเรยีนรู้คณิตศาสตร์ จะช่วยกระตุ้นให้
นักเรยีนเกิดการเรยีนรู้ร่วมกนั ช่วยเหลือกนั นักเรยีนกล้าแสดงความคดิเหน็ มี
ความกระตือรอืรน้ในการเรยีน ช่วยลดพฤตกิรรมอนัไม่พงึประสงค ์ท าใหน้ักเรยีน
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สนุกกบัการเรยีนคณิตศาสตร ์ไดฝึ้กทกัษะการเป็นผูพู้ดและผูฟั้ง ตลอดจนทกัษะ
การคดิ ซึง่จะท าใหน้กัเรยีนมคีวามรูค้ณิตศาสตรม์ากขึน้ 
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