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ใบกิจกรรมที่ 9 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ………………………………………………………………………………………………………ชั้น……………….เลขที่……………

เปดไฟล กิจกรรม9.gsp แลวตอบคําถามดังตอไปนี้
1. จงหาอัตราสวนของดานที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมคลายตอไปนี้

1.1

1.2

1.3

∆ABC ∼ ∆DEF
อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน คือ
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
……………………………………………………………………..

W

X

Y

ZV

∆WXY ∼ ∆VXZ
อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน คือ
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
……………………………………………………………………..

…
…
…

M

N

O

P

Q

∆MNO ∼ ∆QPO
อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน คือ
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
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2.จงหาคาของ x จากรูปสามเหลี่ยมคลายที่กําหนดใหดังตอไปนี้ พรอมเขียนอัตราของสวนดาน
ที่สมนัยกันทั้งสามดาน

2.1

2.2

2.3

…
…
…
…
…
…A

B

C D

E

F

15

3

10 x

H I

J

K

L

x

14

K

L

M

NO

6

25

15

15
วิธีทํา
∆ABC ∼ ∆DEF
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
……………………………………..………………
………………………………………………………
………………………………………………………
…
…
…
…
…
…
…
…

วิธีทํา
∆HKL ∼ ∆HIJ
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………..……
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
…
…
…
…
…
…
…
…

วิธีทํา
∆KLM ∼ ∆OMN
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………..……
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
21
x
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ใบกิจกรรมที่ 10 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง อัตราสวนดานที่สมนัยกัน
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ……………………………………………………………………………………………………ชั้น……………….เลขที่……………

เปดไฟล กิจกรรม10.gsp แลวตอบคําถามดังตอไปนี้
จงหาคาของ x จากรูปที่กําหนดใหดังตอไปนี้ พรอมกับเขียนอัตราสวนของดานที่สมนัย

1.

2.

3.

K M

NO

25

15

L
…
…
…

…
…
…

A

B

C D

Q R

H

I

J
0

10

12

24

xx
วิธีทํา
∆KLM ∼ ∆OMN
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………..………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………วิธีทํา
∆HIJ ∼ ∆QSR
วิธีทํา
∆ACD ∼ ∆ABE
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
……………..…………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
10
x

20
E

…
…
…

…
…
…

……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………..………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
S

1
 x
5

15
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เอกสารฝกหัดที่ 7 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง รูปสามเหลี่ยมคลาย
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ……………………………………………………………………………………………………………ชั้น………….เลขที่……………

เปดไฟล ฝกหัด7.gsp
กําหนดใหรูปสามเหลี่ยมตอไปนี้เปนรูปสามเหลี่ยมคลายกัน จงหาคา  x  จากรูปที่กําหนดให

ดังตอไปนี้

1.

2.

3.

A

B C

D

5

25

E

2x 8

10

5
G

H

I

JK

A

B

D

E

F
1

3

5

C
2x
∆……….. ∼ ∆………….
อัตราสวนของดานที่สมนัย คือ
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……….. ∼ ∆………….
x

30
∆

อัตราสวนของดานที่สมนัย คือ
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
x  = ………………

∆……….. ∼ ∆………….
อัตราสวนของดานที่สมนัย คือ
……………………………………………………………………
……………………………………………………………………
……………………………………………………………………
……………………………………………………………………
……………………………………………………………………
……………………………………………………
x  = ………………
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แผนการจัดการเรียนรูวิชาคณิตศาสตร
เร่ือง  การนําความรูเร่ืองรูปสามเหลี่ยมคลายไปใชในชีวิตประจําวัน จํานวน 2 คาบ
หนวยการเรียนรูที่ 2 : ความคลาย คาบที่ 10 - 11
โรงเรียนสาธิตแหงมหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร ช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2

จุดประสงคการเรียนรู
เมื่อเรียนจบคาบนี้แลว
1. ดานความรู นักเรียนสามารถ

1.1 นําความรูเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายและอัตราสวนของดานที่สมนัยไปใชในการแกโจทย
ปญหาได

1.2 บอกไดวาจะนําความรูในเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายไปใชในชีวิตประจําวันไดอยางไร
2. ดานทักษะ/กระบวนการ นักเรียนสามารถ

2.1 แสดงเหตุผลโดยอางอิงความรูที่เรียนได
2.2 เชื่อมโยงเนื้อหาคณิตศาสตรได

3. ดานคุณลักษณะ นักเรียนมีคุณลักษณะ
3.1มีความตั้งใจและมีความสนใจในการเรียน
3.2ทํางานอยางมีระบบ ระเบียบ รอบคอบ
3.3 มีความรวมมือกันในการทํางาน
3.4 สามารถแสดงความคิดเห็นอยางมีเหตุผล

สาระการเรียนรู
รูปสามเหลี่ยมคลายมีประโยชนในการคํานวณความสูง หรือความกวางของวัตถุ หรือ

สิ่งของที่ไมสามารถวัดไดดวยตัวเอง เชน การหาความสูงของตึก ความสูงของตนไม ความกวางของ
แมน้ํา

ตัวอยางที่ 1
จากรูป ถา AE=7 เมตร ED=13 เมตร และ AB= 50 เมตร แลว  BC ยาวกี่เมตร

DEA∆ ∼ ABC∆

ดังนั้น DE EA DA
AB BC AC

= =

BC ABB

C

E

A

นั่นคือ

EA DE
=

50
D

50
แทนคาได 7BC = ×
13

7

13
      = 26.9

ดังนั้น ดาน BC ยาว 26.9 หนวย
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ตัวอยางที่ 2
เด็กคนหนึ่งสูง 1.4 เมตร ยืนหางจากตนไมตนหนึ่ง เปนระยะ 4 เมตร เงาของเด็ก

ทอดไปยาว 2.5 เมตร ในแนวเดียวกับตนไม ตนไมสูงก่ีเมตร

ABC∆ ∼ ADE∆

ดังนั้น AC BC AB
AE DE AD

= =

นั่นคือ AC BC
AE DE

=

2.5 1.4
6.5 x

=

1.4 6.5
2.5

x ×
=

      = 3.64

ดังนั้น

ตัวอยางที่ 3
มะเหมี่ยวใชกระดาษแข็งรูปสามเหลี่ยมมุมฉากเล็งย

30 เซนติเมตร ขนานกับพื้นดิน ถารูปสามเหลี่ยมสูง 20 เซนติเมตร  
15 เมตรแลว ตนสนสูงก่ีเมตร(วัดความสูงของมะเหมี่ยวจากพื้นถึงตา

ดังนั้น

นั่นคือ

นั่นคือ DE สูง 

ฉะนั้น ตนสนส

ส่ือการเรียนรู
1. โปรแกรม Geometer’s Sketchpad(GSP) ชื่อไฟล การนําไ

กิจกรรม11.gsp กิจกรรม12.gsp ฝกหัดทักษะ8.gsp
2. ใบกิจกรรมที่ 11 ใบกิจกรรมที่ 12 และเอกสารฝกหัดที่ 8
A

B

C

D

E

1.4
2.5
4
 ตนไมสูง 3.64 เมตร

อดสนโดยใหดานซึ่งยาว
และมะเหมี่ยวยืนหางจากตนสน
ได 100 เซนติเมตร)

ABC∆ ∼ ADE∆
AB BC AC
AD DE AE

= =

AC BC
AE DE

=

30 20
1500 DE

=

20 1500
30

DE ×
=

       = 1000

1,000 เซนติเมตร หรือ 1 เมตร

ูง 10 + 1 = 11 เมตร

ปใช1.gsp และ การนําไปใช2.gsp
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กิจกรรมการเรียนรู

คาบที่ 10
1. ครูทบทวนความรูเรื่องอัตราสวนของความยาวของดานที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมเพื่อนํา

ไปสูการใช
2. ครูถามนักเรียนเกี่ยวกับความสูงของตึกวาจะทราบความสูงของตึกไดอยางไร ถาเราไม

สามารถวัดความสูงของตึกได เพื่อใหนักเรียนเชื่อมโยงความรูในชีวิตประจําวัน
3. ครูใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล การนําไปใช1 เพื่อยกตัวอยางที่ 1 โดยอธิบายใหนักเรียนเกิด

จินตนาการคิดเชื่อมโยงการนําความรูเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายไปใชในชีวิตประจําวัน พรอม
ใชการถามตอบประกอบการอธิบาย

4. ครูใหนักเรียนบอกอัตราสวนของความยาวของดานที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม
5. ครูใหนักเรียนทําใบกิจกรรมเพื่อทดสอบความเขาใจ โดยใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล

กิจกรรม11 จากนั้นครูเฉลยคําตอบโดยใชการถามตอบ
คาบที่ 11

6. ครูถามถึงประโยชนในการนําความรูเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายไปใชวาเกิดประโยชนเชนใด
ไดบาง โดยการสุมเรียกชื่อตอบ

7. ครูใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล การนําไปใช2 เพื่อยกตัวอยางที่ 2 และ 3 โดยการให
นักเรียนลองใชโปรแกรม GSP วาดรูปโดยใหใชจินตนาการของนักเรียนเองในการวิเคราะห
โจทยปญหา

8. ครูสุมใหนักเรียนออกมานําเสนอหนาชั้นเรียน และอธิบายใหเพื่อนรวมชั้นไดคิดวิเคราะห
ตาม

9. ครูใหนักเรียนทําใบกิจกรรมเพื่อทดสอบความเขาใจ โดยใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล
กิจกรรม12 จากนั้นครูเฉลยคําตอบโดยใชการถามตอบ

10. ครูใหนักเรียนทําเอกสารฝกหัดเปนการบาน โดยใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล ฝกหัด8

การวัดผลและการประเมินผล

การวัดผล การประเมินผล
คาบที่ 10 คาบที่ 10
1. สังเกตจากการตอบคําถาม 1.นักเรียนสวนใหญตอบคําถามไดถูกตอง
2. สังเกตจากการทํากิจกรรมในหองเรียนการนํา

ไปใช1.gsp และจากการทําใบกิจกรรมที่ 11
2. นักเรียนสวนใหญทํากิจกรรมไดถูกตอง
ประมาณ 80%
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การวัดผล การประเมินผล
คาบที่ 11 คาบที่ 11
1. สังเกตจากการตอบคําถาม 1.นักเรียนสวนใหญตอบคําถามไดถูกตอง
2. สังเกตจากการทํากิจกรรมในหองเรียน การนํา

ไปใช2.gsp และจากการทําใบกิจกรรมที่ 12
2. นักเรียนสวนใหญทํากิจกรรมไดถูกตอง
ประมาณ 80%

3. สังเกตจากการทําเอกสารฝกหัดที่ 8 3. นักเรียนสวนใหญทําเอกสารฝกหัดที่ 8 ไดถูก
ตอง ประมาณ 80%

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู

คาบที่ 10

ในคาบนี้ครูเนนใหนักเรียนฝกหาคาความยาวดานของรูปสามเหลี่ยมสองดานเพิ่มจากคาบที่ 9
โดยใชความรูเรื่องความคลาย พบวานักเรียนสวนใหญทราบวารูปสามเหลี่ยมสองรูปใดที่คลายกัน และ
สามารถเขียนอัตราสวนดานที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมคลายได ซ่ึงถือวาขั้นนี้เปนขั้น 1 หรือขั้นการ
วิเคราะหของลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตตามรูปแบบแวนฮีลี เพราะนักเรียนสามารถเปรียบเทียบรูป
สองรูปโดยพิจารณาจากความสัมพันธสวนตาง ๆ ของรูป

ปญหาที่พบในคาบนี้คือ นักเรียนขาดความรอบคอบในเรื่องการแกสมการ การใชสมบัติของ
การเทากัน ในการหาคําตอบ ไดแก สมบัติสมมาตร สมบัติถายทอด สมบัติการบวก และสมบัติการคูณ
ฉะนั้น ครูทบทวนพรอมแสดงตัวอยางในใบกิจกรรมที่ 11 เพื่อใหนักเรียนเขาใจอยางชัดเจน และ
นักเรียนบางคนเขียนชื่อของรูปสามเหลี่ยมคลายยังไมถูกตอง ครูย้ํานักเรียนอีกครั้งหน่ึงในการเขียนชื่อ
ขนาดของมุมที่เทากันมุมตอมุมใหเรียงลําดับกัน และอัตราสวนความยาวดานที่สมนัยเรียงกันตามลําดับ

คาบที่ 11

ในคาบนี้ครูไดยกตัวอยางการนําความรูเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายไปใชในชีวิตประจําวัน เชน
การหาความสูงของเสาธง การหาความสูงของตึก ความกวางของแมน้ํา กระตุนใหนักเรียนเกิดจนิตนาการ
และความคิดเชื่อมโยงการนํารูปสามเหลี่ยมคลายมาใชในชีวิตประจําวันของนักเรียน โดยนักเรียนไดออก
มายกตัวอยางการนําความรูเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายไปประยุกตใชหนาหองเรียน พบวานักเรียนรูสึก
สนุกและเกิดความคิดสรางสรรควาจะประยุกตใชรูปสามเหลี่ยมคลายกับเหตุการณตาง ๆ

จากโจทยในใบกิจกรรม 12 และเอกสารฝกหัดที่ 8  พบวานักเรียนสวนใหญวาดรูปไดถูกตอง
สอดคลองกับสิ่งที่โจทยถาม และหาคําตอบไดถูกตอง นักเรียนมีการปรึกษาและแลกเปลี่ยนแนวคิดกับ
เพื่อนในกลุม เปนการฝกทักษะการสื่อสารกัน ทําใหเกิดบรรยากาศการเรียนที่สนุก ไมนาเบื่อ
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ใบกิจกรรมที่ 11 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ………………………………………………………………………………………………………ชั้น……………….เลขที่……………

เปดไฟล กิจกรรม11.gsp แลวตอบคําถามดังตอไปนี้
1. จงหาความยาวของดาน AB และดาน CD

2. จงหาความยาวของดาน BX และดาน CY

3. จงหาความยาวดาน QS  และดาน PT

BA

C

X

Y

20

18 16
30

DE

C

A B

10

12

58

Q

P TS 16

3240
วิธีทํา
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
.……………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
วิธีทํา
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
.……………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
วิธีทํา
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
.……………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………
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ใบกิจกรรมที่ 12 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง อัตราสวนของดานที่สมนัยกัน
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ……………………………………………………………………………………………………………ชั้น………….เลขที่……………

เปดไฟล กิจกรรม12.gsp แลวตอบคําถามดังตอไปนี้

1. แกวตองการทําปายผาแขวนที่ตึกเรียนเนื่องในงานกีฬาสี แตไมทราบความสูงของตึก แกวจึงใช
ประโยชนจากการเรียนเรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายโดยยืนหางจากตึกเรียนเปนระยะทาง 5 เมตร
เงาของแกวทอดไปยาว 2 เมตรในแนวเดียวกับตึก จงหาวาแกววัดความสูงของตึกไดสูงก่ีเมตร
(แกวสูง 1.6 เมตร) โปรดกรอกจํานวนลงในชองวาง

2. นิติภูมิตองการหาความกวางของแมน้ําเพื่อทําสะพานขามฟาก
ความสูง 30 เมตร และเงาของนิติภูมิทอดไปยาว 3 เมตรในแ
เทาใด (นิติภูมิสูง 100 เซนติเมตร)

…
…
…
…
…
…
…
…

วาดรูป
วิธีทํา
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
……………………………………………………………
………………………………..…………………………
 โดยตึกที่อยูริมฝงตรงขามของแมน้ํามี
นวเดียวกับตึก จงหาวาแมน้ํากวาง

…
…
…
…
…
…
…
…

วิธีทํา
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
………………………………………………………
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เอกสารฝกหัดที่ 8 วิชา คณิตศาสตร เร่ือง รูปสามเหลี่ยมคลาย
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 2 ภาคปลาย ปการศึกษา 2548

ชื่อ ………………………………………………………………………………………………………ชั้น……………….เลขที่……………

เปดไฟล ฝกหัด8.gsp แลวตอบคําถามดังตอไปนี้
1. เดือนตองการหาความสูงของถังเก็บน้ําหมูบาน ดาวจึงแนะนําใหเดือนใชกระจกสะทอนและนําความรู

เรื่องรูปสามเหลี่ยมคลายที่เรียนใช โดยใหเดือนอยูหางจากกระจก 2 เมตร และกระจกอยูหางจาก
ถังเก็บน้ํา 15 เมตร   เดือนจึงจะเห็นถังเก็บน้ําพอดี อยากทราบวาเดือนวัดความสูงของถังเก็บน้ําได
ก่ีเมตร  (เดือนสูง 140 เซนติเมตร) โปรดลากเสนตอรูป เพื่อแสดงใหเห็นวิธีการคิดของเดือนและ
ดาว

2. พี่ซีนอนดูวิวอยูริมหนาผาแหงหน่ึงสูง 40 เมตร มองเ
นองเอมมี่นอนดูวิวอยูที่หนาผาเดียวกัน มองเห็นฝงแ
ใกลภูเขาอยูหางจากภูเขา 10 เมตร แมน้ํากวาง 40 เม
เทาใด

…
…
…
…
…

630

270

A B
วิธีทํา
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
ห็นฝงแมน้ํา จุด A ดวยมุมกม 63 องศา สวน
มน้ํา จุด B ดวยมุม 27 องศา เมื่อฝงแมน้ําที่
ตร อยากทราบนองเอมมี่อยูสูงหางจากพี่ซี

…
…
…
…
…
…
…
…

วิธีทํา
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
……………………………………………………
………………………………..……………………
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3. ชมพูตองการชวยคุณแมเช็ดกระจก ชมพูจึงขออนุญาตคุณแมปนบันไดยาว 3 เมตรซึ่งพาดกับพนังตึก
แลวขึ้นไปเช็ดกระจก ขณะขึ้นไปได 2 เมตร ชมพูทําผาเช็ดกระจกตกลงมาหางจากผนังตึก 1 เมตร
บันไดของชมพูอยูหางจากตึกเทาไร

วาดรูป วิธีทํา
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
……………..…………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………………
…………………………………………………………
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แผนการจัดการเรียนรูวิชาคณิตศาสตร
เร่ือง  สมบัติรูปสามเหลี่ยมและรูปส่ีเหล่ียม จํานวน 3 คาบ
หนวยการเรียนรูที่ 3 : การสํารวจรูปเรขาคณิต คาบที่ 12-14
โรงเรียนสาธิตแหงมหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร ช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2

จุดประสงคการเรียนรู
เมื่อเรียนจบคาบนี้แลว
1. ดานความรู นักเรียนสามารถ

1.1 บอกลักษณะ และ สมบัติของรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมได
1.2 บอกความสัมพันธที่เก่ียวของของรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมได

2. ดานทักษะ/กระบวนการ นักเรียนสามารถ
2.1 แสดงเหตุผลโดยอางอิงความรูที่เรียนได
2.2 เชื่อมโยงเนื้อหาคณิตศาสตรได
2.3 สังเกต สํารวจ สืบเสาะ และสรางขอคาดการณเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและ

รูปสี่เหลี่ยมได
3. ดานคุณลักษณะ นักเรียนมีคุณลักษณะ

3.1มีความตั้งใจและมีความสนใจในการเรียน
3.2ทํางานอยางมีระบบ ระเบียบ รอบคอบ
3.3 มีความรวมมือกันในการทํางาน
3.4 สามารถแสดงความคิดเห็นอยางมีเหตุผล

สาระการเรียนรู
ในชีวิตประจําวัน เราพบสิ่งแวดลอมรอบตัวประกอบดวยรูปเรขาคณิตมากมาย

เรขาคณิต รูปเรขาคณิตแตละรูปมีชื่อเรียกและสมบัติแตกตางกันไป ดังนี้

รูปสามเหลี่ยม

รูปสามเหลี่ยม เปนรูปปดที่มีดานสามดาน มุมสามมุม แบงชนิดของรูปสามเหลี่ยมไดดังนี้

ชนิดของรูปสามเหลี่ยม รูป สมบัติ
รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว รูปสามเหลี่ยมที่มีดานยาวเทากันสองดาน

และมุมเทากันสองมุม
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ชนิดของรูปสามเหลี่ยม รูป สมบัติ
รูปสามเหลี่ยมดานเทา รูปสามเหลี่ยมที่มีดานเทากันสามดาน และ

มีมุมเทากันสามมุม แตละมุมมีขนาดเทากับ
60 องศา

รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมมุมหนึ่งเปนมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมดานไมเทา รูปสามเหลี่ยมที่มีดานทุกดานยาวไมเทากัน

รูปส่ีเหล่ียม
รูปสี่เหลี่ยม เปนรูปปดที่มีดานสี่ดาน มุมสี่มุม แบงชนิดของรูปสี่เหลี่ยมไดดังนี้

ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม รูป สมบัติ
รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานตรงขามยาวเทากันและ

ขนานกัน เสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมดาน
ขนานแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน

รูปสี่เหลี่ยมผืนผา รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานตรงขามยาวเทากัน แต
ดานที่อยูติดกันยาวไมเทากัน มีมุมทุกมุมเปน
มุมฉาก เสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมผืนผา
ยาวเทากัน และแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน

รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานทั้งสี่ยาวเทากัน มุมทุกมุม
เปนมุมฉาก เสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม
จัตุรัสยาวเทากัน เสนทแยงมุมตั้งฉากและ
แบงครึ่งซ่ึงกันและกัน

รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานทั้งสี่ยาวเทากัน มุมแต
ละมุมไมเปนมุฉาก เสนทแยงมุมของรูปสี่
เหลี่ยมขนมเปยกปูนแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน
และตั้งฉากกัน
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ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม รูป สมบัติ
รูปสี่เหลี่ยมคางหมู รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานขนานกันเพียงคูเดียว

รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว รูปสี่เหลี่ยมที่มีดานประชิดยาวเทากันเพียง
สองคูเทานั้น เสนทแยงมุมยาวไมเทากัน ไม
แบงครึ่งซ่ึงกันและกัน แตตัดกันเปนมุมฉาก

ส่ือการเรียนรู

1. โปรแกรม Geometer’s Sketchpad(GSP) ชื่อไฟล รูปสามเหลี่ยม.gsp และ รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. ชิ้นงานที่ 8 : การสรางและสํารวจรูปเรขาคณิต ชิ้นงานที่ 9 : ภาพสวยดวยโปรแกรม GSP

กิจกรรมการเรียนรู

คาบที่ 12
1. ครูถามนักเรียนเกี่ยวกับรูปเรขาคณิตที่นักเรียนพบในชีวิตประจําวันวามีอะไรบาง  เพื่อให

นักเรียนเชื่อมโยงความรูในชีวิตประจําวัน
2. ครูถามนักเรียนเกี่ยวกับสมบัติของรูปเรขาคณิต ไดแก รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม

ที่นักเรียนไดเคยเรียนรูมากอน
3. ครูใหนักเรียนใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล รูปสามเหลี่ยม ทําใบกิจกรรมสํารวจ

รูปสามเหลี่ยม ไดแก รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว รูปสามเหลี่ยมดานเทา รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก
ครั้งละหนึ่งรูป โดยนักเรียนนั่งทํางานดวยเครื่องคอมพิวเตอรคนละหนึ่งเครื่อง นั่งใกลกัน
เปนกลุม ๆ ละ 4- 5 คน เพื่อความสะดวกในการปรึกษากัน ในคาบนี้นักเรียนตองทําการ
สํารวจรูปสามเหลี่ยมใหครบและตอบคําถามในชิ้นงานที่ 8 : การสรางและสํารวจ
รูปเรขาคณิตใหเสร็จอยางนอย 4 รูป

4. ครูสุมนักเรียนออกมาสรุปสมบัติรูปสามเหลี่ยมแตละรูป จากนั้นครูเฉลยคําตอบประกอบ
การอธิบาย โดยแสดงใหนักเรียนดูไปพรอมกันดวยโปรแกรม GSP

คาบที่ 13
5. ครูใหนักเรียนทําชิ้นงานที่ 8 : การสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตสํารวจรูปเรขาคณิตตอจาก

คาบที่ 12 โดยใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล รูปสี่เหลี่ยม และทําใบกิจกรรมสํารวจรูปสี่เหลี่ยม
ไดแก รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมผืนผา รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน และ
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รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน ครั้งละหนึ่งรูป โดยนักเรียนนั่งทํางานดวยเครื่องคอมพิวเตอร
คนละเครื่อง เปนกลุม ๆ ละ 4- 5 คน เพื่อความสะดวกในการปรึกษากัน

6. ครูสุมใหนักเรียนออกมาสรุปสมบัติรูปสี่เหลี่ยมดังกลาว จากนั้นครูเฉลยคําตอบประกอบ
การอธิบาย โดยแสดงใหนักเรียนดู สังเกต และตั้งขอความคาดการณดวยโปรแกรม GSP

คาบที่ 14

7. ครูใหนักเรียนทําชิ้นงานที่ 8 : การสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตสํารวจรูปเรขาคณิตตอจาก
คาบที่ 13 โดยใชโปรแกรม GSP ชื่อไฟล รูปสี่เหลี่ยม และทําการสํารวจรูปสี่เหลี่ยม ไดแก
รูปสี่เหลี่ยมคางหมู และรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว ครั้งละหนึ่งรูป โดยนักเรียนนั่งทํางานดวย
เครื่องคอมพิวเตอรคนละเครื่อง เปนกลุม ๆ ละ 4- 5 คน เพื่อความสะดวกในการปรึกษา
กัน

8. ครูสุมใหนักเรียนออกมาสรุปสมบัติรูปสี่เหลี่ยมดังกลาว จากนั้นครูเฉลยคําตอบประกอบ
การอธิบาย โดยแสดงใหนักเรียนดู สังเกต และตั้งขอความคาดการณดวยโปรแกรม GSP

9. ครูสุมใหนักเรียนออกมาสรุปสมบัติ และความสัมพันธของรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม
ทั้งหมดที่นักเรียนไดทําการสํารวจ โดยการสรางเปนแผนภูมิ mind map

10. ครูแจกแบบวัดความรูเรขาคณิต เรื่อง รูปเรขาคณิต ใหนักเรียนทําขอสอบเพื่อเก็บเปน
คะแนนสอบ โดยหามปรึกษากันและทําสงในหองเรียน ใหเวลาทํา 5 นาที

11. ครูใหนักเรียนทําชิ้นงานที่ 9 เปนการบาน “ภาพสวยดวยโปรแกรม GSP” ใหนักเรียนสง
ผลงานเขาประกวด นักเรียนคนใดสรางรูปไดถูกตองตามหลักการสรางรูปมีจินตนาการ
และความคิดสรางสรรค จะไดรับรางวัลที่  1, 2, 3 และ รางวัลชมเชยตามลําดับ

การวัดผลและการประเมินผล

การวัดผล การประเมินผล
คาบที่ 12 คาบที่ 12
1. สังเกตจากการตอบคําถาม 1.นักเรียนสวนใหญตอบคําถามไดถูกตอง
2. สังเกตจากการทํากิจกรรมในหองเรียน

รูปสามเหลี่ยม.gsp และจากการทําชิ้นงานที่ 8
2. นักเรียนสวนใหญทํากิจกรรมไดถูกตอง
ประมาณ 85 %

คาบที่ 13 คาบที่ 13
1. สังเกตจากการตอบคําถาม 1.นักเรียนสวนใหญตอบคําถามไดถูกตอง
2. สังเกตจากการทํากิจกรรมในหองเรียน

รูปสี่เหลี่ยม.gsp และจากการทําชิ้นงานที่ 8
2. นักเรียนสวนใหญทํากิจกรรมไดถูกตอง
ประมาณ 80%
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การวัดผล การประเมินผล
คาบที่ 14 คาบที่ 14
1. สังเกตจากการตอบคําถาม 1.นักเรียนสวนใหญตอบคําถามไดถูกตอง
2. สังเกตจากการทํากิจกรรมในหองเรียน

รูปสี่เหลี่ยม.gsp และจากการทําชิ้นงานที่ 8
2. นักเรียนสวนใหญทํากิจกรรมไดถูกตอง
ประมาณ 75%

3. สังเกตจากการทําชิ้นงานที่ 9 3. นักเรียนสวนใหญมีความคิดสรางสรรคในการ
สรางรูปเรขาคณิต และทําไดถูกตองประมาณ
85 %

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู
คาบที่ 12

ในคาบนี้เนนใหนักเรียนไดสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตดวยโปรแกรม GSP โดยการ
คลิกและโยกจุด เนนการสํารวจรูปสามเหลี่ยม ไดแก รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว รูปสามเหลี่ยมดานเทา
รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก รูปสามเหลี่ยมบางรูปครูไดสรางไวใหลวงหนา เพื่อความสะดวกรวดเร็วในการ
สํารวจรูป จากการสังเกตพบวานักเรียนสามารถสํารวจ วัดความยาวดาน ขนาดของมุม ซ่ึงถือวาเปน
ลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตขั้นพื้นฐานหรือขั้น 0 กลาวคือ นักเรียนไดสรางรูปสามเหลี่ยมดวย
โปรแกรม GSP  นักเรียนสามารถเปรียบเทียบและจัดประเภทของรูปในภาพรวมของรูปสามเหลี่ยมได
พบวานักเรียนทําการตรวจสอบ และตั้งขอคาดการณได นักเรียนสามารถเปรียบเทียบ บอกความเหมือน
และความแตกตางของรูปสามเหลี่ยมชนิดตางๆ ไดเปนการฝกใหนักเรียนพัฒนาลําดับขั้นการคิดทาง
เรขาคณิตซึ่งถือวาขั้นนี้เปนขั้น 1 หรือขั้นการวิเคราะหของลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตตามรูปแบบ
แวนฮีลี

นักเรียนสวนใหญรวมมือกันสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตไดอยางรวดเร็ว นักเรียนหลายคนทํา
การสํารวจ ตั้งขอสังเกต และขอความคาดการณไวในใบชิ้นงานที่ 8 อยางละเอียด

คาบที่ 13

ในคาบนี้เนนใหนักเรียนไดสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตดวยโปรแกรม GSP โดยการ
คลิกและโยกจุด เนนการสํารวจรูปสี่เหลี่ยม ไดแก รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมผืนผา และรูปสี่เหลี่ยม
ดานขนาน รูปสี่เหลี่ยมบางรูปครูไดสรางไวใหลวงหนา เพื่อความสะดวกรวดเร็วในการสํารวจ            
จากการสังเกตพบวานักเรียนสามารถสํารวจ วัดความยาวดาน ขนาดของมุม ซ่ึงถือวาเปนลําดับขั้น
การคิดทางเรขาคณิตขั้นพื้นฐานหรือขั้น 0 กลาวคือ นักเรียนไดสรางรูปสี่เหลี่ยมดวยโปรแกรม GSP
นักเรียนสามารถเปรียบเทียบและจัดประเภทของรูปในภาพรวมของรูปสี่เหลี่ยมได  พบวานักเรียนตรวจ
สอบ และตั้งขอคาดการณได นักเรียนสามารถบอกความเหมือนและความแตกตางของรูปสี่เหลี่ยมชนิด



213

ตางๆ ได เปนการฝกใหนักเรียนพัฒนาลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตซึ่งถือวาขั้นนี้เปนขั้น 1 หรือขั้นการ
วิเคราะหของลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตตามรูปแบบแวนฮีลี

นักเรียนสวนใหญรวมมือกันสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตไดอยางรวดเร็ว นักเรียนหลายคนทํา
การสํารวจ ตั้งขอสังเกต และขอความคาดการณไวอยางละเอียดตามใบชิ้นงานที่ 8

คาบที่ 14

ในคาบนี้เนนใหนักเรียนไดสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตดวยโปรแกรม GSP โดยการคลิกและ
โยกจุด เนนการสํารวจรูปสี่เหลี่ยม ไดแก รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน รูปสี่เหลี่ยมคางหมู และรูปสี่เหลี่ยม
รูปวาว รูปสี่เหลี่ยมบางรูปครูไดสรางไวใหลวงหนา เพื่อความสะดวกรวดเร็วในการสํารวจ จากการสังเกต
พบวานักเรียนสามารถสํารวจ วัดความยาวดาน ขนาดของมุม ตรวจสอบ และตั้งขอคาดการณได
นักเรียนสามารถเปรียบเทียบ บอกความเหมือนและความแตกตางของรูปสี่เหลี่ยมชนิดตางๆ ไดเปนการ
ฝกใหนักเรียนพัฒนาลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตซึ่งถือวาขั้นนี้เปนขั้น 1 หรือขั้นการวิเคราะหของ
ลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตตามรูปแบบแวนฮีลี

นักเรียนสวนใหญรวมมือกันสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตไดอยางรวดเร็ว นักเรียนหลายคนทํา
การสํารวจ ตั้งขอสังเกต และขอความคาดการณไวอยางละเอียด

หลังจากที่นักเรียนไดทําการสรางและสํารวจรูปเรขาคณิตครบถวนแลว ในใบกิจกรรมชวงทาย
ครูใหนักเรียนสังเกตและเปรียบเทียบความสัมพันธของรูปที่เก่ียวของกัน เชน ความสัมพันธที่เก่ียวของ
ระหวางรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน กับ รูปสี่เหลี่ยมผืนผาและรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน
โดยทําการเขียนสรุปเปนแผนผังภาพความคิด พบวานักเรียนสวนใหญสามารถตอบได สามารถเปรียบ
เทียบและบอกความสัมพันธของรูปเรขาคณิต  เรียงลําดับความสัมพันธของรูปเรขาคณิตได ซ่ึงถือวาขั้น
นี้เปนขั้น 2 หรือขั้นพิสูจนอยางไมเปนแบบแผนของลําดับขั้นการคิดทางเรขาคณิตตามรูปแบบแวนฮีลี
อีกทั้งพบวานักเรียนรูจักการอภิปรายรวมกัน ใหเหตุผล สื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร และ
การนําเสนอกับเพื่อนในกลุมไดเปนอยางดี ไดแก เมื่อคลิกและโยกจุดของรูปดวยโปรแกรม GSP เพื่อ
เปลี่ยนแปลงขนาดของความดานของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานใหมีขนาดเทากันแลว พบวารูปสี่เหลี่ยมที่ได
คือรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน และเมื่อคลิกใหมุมทั้งสี่ของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกเปนมุมฉาก รูปสี่เหลี่ยมที่
ไดคือรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

จากการตรวจชิ้นงานที่ 10 พบวานักเรียนสวนใหญมีความคิดสรางสรรคในการสราง
รูปเรขาคณิตอยางมาก นักเรียนมีการเชื่อมโยงความรูทางเรขาคณิตมาสรางสรรคเปนงานศิลปะ
การสรางรูปของนักเรียนสวนใหญถูกตองตามหลักเกณฑการสรางรูปโดยใชโปรแกรม GSP กลาวคือ
เมื่อทําการคลิกโยกเลื่อนจุด สมบัติของรูปเรขาคณิตนั้น ๆ ไมเปลี่ยน
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ชื่อ ………………………………………………………………………………ชั้น…………………………………….เลขที่……………

ชิ้นงานที่ 8 : การสรางและสาํรวจรูปเรขาคณิต

สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสามเหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว
3. สํารวจความยาวดานและมุมของรูปสามเหลี่ยม โดยใชคําสั่ง การวัด>ความยาว และ การวัด>มุม

เมื่อ ˆABC เปนมุมยอด และ ˆBAC กับ ˆACB เปนมุมที่ฐาน จะไดวา

ˆBAC =………………...องศา       ˆABC =………………...องศา       ˆACB =………………...องศา

  AB =………………...                BC =………………...                CA=………………...

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B หรือ จุด C เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกตความ
สัมพันธของมุม และ ดานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ที่เกิดขึ้น พบวา

1. 
           

2. 

3. 

4. 
…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………

นั้นคือ ˆBAC ………………… ˆACB  (= หรือ ≠) และ
          AB ………………... BC  (= หรือ ≠)

ฉะนั้น รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว คือ รูปสามเหลี่ยมที่มีดานสองดานยาว…………..(เทากัน/ไมเทา
กัน) และมุมที่ฐานมีขนาด…………....(เทากัน/ไมเทากัน)

หากตองการสรางรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะมีวิธีการสรางโดยใชโปรแกรม GSP อยางไร
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจ่ัวมีดังนี้
8.1) ความยาวดานเทากัน…………………………. ดาน
8.2) มุมที่ฐานมีขนาด……………………(เทากัน หรือ ไมเทากัน)
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสามเหลี่ยมดานเทา

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสามเหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสามเหลี่ยมดานเทา
3. สํารวจความยาวดานและมุมของรูปสามเหลี่ยม โดยใชคําสั่ง การวัด>ความยาว และ การวัด>มุม

ˆBAC =………………...องศา       ˆABC =………………...องศา       ˆACB =………………...องศา

  AB =………………...                BC =………………...                CA=………………...

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B หรือ จุดC เพื่อ
ลากหรือโยกจุด พรอมสังเกตความสัมพันธที่เกิดขึ้น พบวา

5. 

6. 

7. 

8. ฉ
……………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………

นั้นคือ

ˆBAC ……………………… ˆABC ……………………….. ˆACB  (= หรือ ≠) และ
AB …………………………. BC ……………………………CA   (= หรือ ≠)

ฉะนั้น รูปสามเหลี่ยมดานเทา คือ รูปสามเหลี่ยมที่มีดานทุกดานยาว……………………….....(เทากัน/
ไมเทากัน)  และมุมที่ฐานทุกมุมมีขนาด…………....(เทากัน/ไมเทากัน)

หากตองการสรางรูปสามเหลี่ยมดานเทา จะมีวิธีการสรางโดยใชโปรแกรม GSP อยางไร
………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………
ะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปสามเหลี่ยมดานเทามีดังนี้
8.1) ความยาวดานเทากัน…………………………. ดาน
8.2) มุมทุกมุมมีขนาด……………………(เทากัน หรือ ไมเทากัน) และเทากับ……………………องศา
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสามเหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก
3. สํารวจความยาวดานและมุมของรูปสามเหลี่ยม โดยใชคําสั่ง การวัด>ความยาว และ การวัด>มุม

ˆBAC =………………...องศา       ˆABC =………………...องศา       ˆACB =………………...องศา

  AB =………………...                BC =………………...                CA=………………...

4. คลิกปุมสรางรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ที่ดาน AB ดาน BC และ ดาน CA

5. หาพื้นที่รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสทั้งสามรูป โดย คลิกขวาที่พื้นที่ภายใน
รูปสี่เหลี่ยม>พื้นที่ หรือ คลิกที่จุดรอบรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส(คลิกโดย
เรียงลําดับ)เลือกคําสั่งในเมนู สราง>บริเวณภายในรูปสี่เหลี่ยม จาก
นั้นเลือกคําสั่งในเมนู การวัด>พื้นที่ ไดดังนี้ โดยกําหนดให

          c แทน ความยาวดาน AB ซ่ึงเปนดานตรงขามมุมฉาก ฉะนั้น  c2=…………………………
          a แทน ความยาวดาน BC ซ่ึงเปนดานประกอบมุมฉาก ฉะนั้น  a2=………………………..
          b แทน ความยาวดาน AC ซ่ึงเปนดานประกอบมุมฉาก ฉะนั้น  b2=…………………………

6. สังเกตพื้นที่ที่ไดจากการคํานวณ พบวา

7. ฉะนั้น ไดวา    c2……………………. a2+b2     (= หรือ ≠)
8. คลิกปุมสรางตาราง
9. ขอความคาดการณ : คลิกจุด

A จุด B หรือ จุด C เพื่อลาก
หรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความสัมพันธที่เกิดขึ้นใน

10

11
ตาราง พบวา…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………
. นั่นคือ c2……………………. a2+b2 (= หรือ ≠)

. นั่นคือ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนดานตรงขามมุมฉาก…………………….(เทากับ/ไมเทากับ) ผลบวก
ของพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนดานประกอบมุมฉาก เรียกวา ทฤษฏีบทพีทาโกรัส



217

สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส
1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส
3. คลิกปุม วัดความยาวดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

          AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

           ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา
4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต

ความสัมพันธของมุม และ ความยาวดาน ที่เกิดขึ้น พบวา

5. คล

น

6. คล

น

7. คล

ส

8. ขอ
คว
จัต

9. ฉะ
7
7
7

ิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาวเสนทแยงมุม พบวา

………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
ั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)

ิกปุม วัดความยาวสวนของเสนตรงบนเสนทแยงมุม ไดวา
AE =…………………..     BE =…………………..
CE =…………………..     DE =…………………..

ั่นคือ  AE =…………………..  CE    (= หรือ ≠)
 BE =…………………..  DE   (= หรือ ≠)

ิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมจะไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..
ังเกตไดวา
………………………………………………………………………………………………………………

ความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ามยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดขึ้นจากการตัดกันของเสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม

ุรัส พบวา

นั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสมีดังนี้

………………………………………………………………………………………………………………
.1) ความยาวดานตรงขาม…………………………. (เทากัน หรือ ไมเทากัน)

.2) มุมทุกมุม……………………มุมฉาก (เปนหรือไมเปน)

.3) เสนทแยงมุมมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) ………………………..………..
(แบงครึ่งซ่ึงกันและกันหรือไมแบงตรึ่งซ่ึงกันและกัน) และ……………………..……………...
(ตั้งฉากซ่ึงกันและกันหรือไมตั้งฉากซึ่งกันและกัน)
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมผืนผา

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมผืนผา
3. คลิกปุม วัดความยาวดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

        AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

     ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความสัมพันธของมุม และ ความยาวดาน ที่เกิดขึ้น พบวา

5. ค

น

6. ค
             

น

7. ค

8. 
ค
ร

9. 
9
9
9

ลิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาวเสนทแยงมุม พบวา

………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
ั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)

ลิกปุม วัดความยาวสวนของเสนตรงบนเสนทแยงมุม จะไดวา
          AE =………………..     BE =…………………..     CE =…………………..     DE =………………..
ั่นคือ  AE =…………………..  CE    (= หรือ ≠)

 BE =…………………..  DE   (= หรือ ≠)

ลิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุม จะไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..

วามยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมที่เกิดขึ้นของ
ูปสี่เหลี่ยมผืนผา พบวา
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมผืนผามีดังนี้
…………………………………………………………………………………………………………………
สังเกตไดวา

ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
…………………………………………………………………………………………………………………
.1) ความยาวดานตรงขาม…………………………. (เทากัน หรือ ไมเทากัน)

.2) มุมทุกมุม……………………มุมฉาก (เปนหรือไมเปน)

.3) เสนทแยงมุมมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) และ………………………..………..
(แบงครึ่งซ่ึงกันและกันหรือไม) แต…………………………..(ตั้งฉากกันหรือไมตั้งฉากกัน)



219

สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน
3. คลิกปุม วัดความยาวดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

          AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

      ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวดาน และมุมภายในรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา

5. 

6. 

7. 

8. 

10. 
           
ทําอยางไรจึงจะทราบไดวา  AB  ขนานกับ CD  และ  DA  ขนานกับ BC
………………………………………………………………………………………………………………
สังเกตมุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา
…………………………………………………………………………………………………………………
    ˆDAB ………………. ˆBCD  (= หรือ ≠)
    ˆABC ……………….. ˆCDA (= หรือ ≠)

สังเกตผลบวกของมุมภายในที่อยูดานเดียวกัน
ของ เสนตัดโดยใชคําสั่ง การวัด> คํานวณ  ไดวา
ˆBAD + ˆADC  = ………………. องศา และ   ˆABC + ˆBCD  = ………………..องศา
ˆBAD + ˆABC  = ………………. องศา และ    ˆADC + ˆBCD  = ………………..องศา

    
นั่นคือ  AB ………………….CD (ขนานกันหรือไมขนานกัน) และ

AD …………………. BC (ขนานกันหรือไมขนานกัน
ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ขนาดมุมตรงขาม และผลบวกของมุมภายในที่อยูดานเดียวกันของเสนตัด พบวา
คลิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาว
ของเสนทแยงมุม พบวา

…………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
นั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)

คลิกปุม วัดความยาวของเสนทแยงมุม จะไดวา
 AE =…………………..     BE =…………………..     CE =…………………..     DE =…………………..
นั่นคือ  AE …………………..  CE    (= หรือ ≠) และ                                                                         
            BE …………………..  DE   (= หรือ ≠)
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11. คลิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุม จะไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..

สังเกตไดวา

12. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมของ
รูปสี่เหลี่ยมดานขนานที่เกิดขึ้น พบวา

13. 
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน ดังนี้

13.1) ความยาวของดานตรงขาม…………………………. (เทากัน หรือ ไมเทากัน)
และ……………………. (ขนานกัน หรือ ไมขนานกัน)จํานวน……………..คู

13.2) เสนทแยงมุมมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) แต…………………..(แบงครึ่ง
ซ่ึงกันและกันหรือไมแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน)

13.3) เสนทแยงมุม…………………………..(ตั้งฉากกันหรือไมตั้งฉากกัน)
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน
3. คลิกปุม วัดความยาวของดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

          AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

     ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวดาน และมุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา

5. 

6. 

7. 

8. 
ทําอยางไรจึงทราบไดวา  AB  ขนานกับ CD  และ  DA  ขนานกับ BC

…………………………………………………………………………………………………………………
    ˆDAB ………………. ˆBCD  (= หรือ ≠)
    ˆABC ……………….. ˆCDA (= หรือ ≠)

สังเกตผลบวกของมุมภายในที่อยูบนดานเดียวกันของเสนตัด
โดยใชคําสั่ง การวัด> คํานวณ  ไดวา

ˆBAD + ˆADC  = ………………. องศา และ   ˆABC + ˆBCD  = ………………..องศา
ˆBAD + ˆABC  = ………………. องศา และ    ˆADC + ˆBCD  = ………………..องศา

    
นั่นคือ  AB ………………….CD (ขนานกันหรือไมขนานกัน) และ

AD …………………. BC (ขนานกันหรือไมขนานกัน)

ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ขนาดมุมตรงขาม และผลบวกของมุมภายในที่อยูบนดานเดียวกันของเสนตัด พบวา
คลิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาวเสนทแยงมุม พบวา

…………………………………………………………………………………………………………………
สังเกตมุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา

…………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
นั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)
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9. คลิกปุม วัดความยาวของสวนของเสนตรงบนเสนทแยงมุม ไดวา
AE =…………………..     BE =…………………..     CE =…………………..
DE =…………………..

นั่นคือ  AE =…………………..  CE    (= หรือ ≠)
 BE =…………………..  DE   (= หรือ ≠)

10. คลิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุม ไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..

สังเกตไดวา

11. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมของ
รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน พบวา

12.
……………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………
 ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมขนมเปยกปูน มีดังนี้

12.1) ความยาวดานทุกดาน…………………………. (เทากัน หรือ ไมเทากัน) และ…………………….
(ขนานกัน หรือ ไมขนานกัน)จํานวน……………..คู

12.2) เสนทแยงมุมมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) แต…………………..(แบงครึ่ง
ซ่ึงกันและกันหรือไมแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน)

12.3) เสนทแยงมุม…………………………..(ตั้งฉากกันหรือไมตั้งฉากกัน)
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมคางหมู
3. คลิกปุม วัดความยาวดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

          AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

     ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวดาน และมุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา

5. 

6. 

7. 

8. 
ทําอยางไรจึงจะทราบไดวา  ดานใดของรูปสี่เหลี่ยม ABCD

…………………………………………………………………………………………………………………
ที่ขนานกัน

สังเกตผลบวกของมุมภายในที่อยูบนดานเดียวกันของเสนตัดโดยใชคําสั่ง การวัด> คํานวณ
ไดวา

ˆBAD + ˆADC  = ………………. องศา และ   ˆABC + ˆBCD  = ………………..องศา
ˆBAD + ˆABC  = ………………. องศา และ    ˆADC + ˆBCD  = ………………..องศา

    
นั่นคือ  AB ………………….CD (ขนานกันหรือไมขนานกัน) และ

AD …………………. BC (ขนานกันหรือไมขนานกัน)

ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ผลบวกของมุมภายในที่อยูบนดานเดียวกันของเสนตัด พบวา
คลิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาวของเสนทแยงมุม พบวา

…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
นั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)
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9. คลิกปุม วัดความยาวสวนของเสนตรงบนเสนทแยงมุม ไดวา
AE =…………………..     BE =…………………..
CE =…………………..     DE =…………………..

นั่นคือ  AE =…………………..  CE    (= หรือ ≠)
 BE =…………………..  DE   (= หรือ ≠)

10. คลิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุม จะไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..

สังเกตไดวา

11. 
ความยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมของ
รูปสี่เหลี่ยมคางหมูที่เกิดขึ้น พบวา

12. 

13. 

14. 

15. 
จุด

16. 
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมคางหมูมีดังนี้

…………………………………………………………………………………………………………………
ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต

…………………………………………………………………………………………………………………
12.1) ดานที่ขนานกันมีจํานวน……………..คู
12.2) เสนทแยงมุมมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) และ…………………..(แบงครึ่ง

ซ่ึงกันและกันหรือไมแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน)
12.3) เสนทแยงมุม…………………………..(ตั้งฉากกันหรือไมตั้งฉากกัน)

นอกจากนี้ หากดานของรูปสี่เหลี่ยมคางหมูที่ไมใชดานขนานกัน มีความยาวเทากันแลว
ใหสํารวจรูปสี่เหลี่ยมคางหมูรูปนี้  ใหคลิกที่ Tab ทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมคางหมู2

สํารวจรูปสี่เหลี่ยมคางหมูหนาจั่วเชนเดียวกับสํารวจ
รูปสี่เหลี่ยมคางหมูขางตน

ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ
 D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกตความยาวของเสนทแยงมุม ที่เกิดขึ้น พบวา
………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมคางหมูที่มีดานไมขนานกันยาวเทากัน
มีเสนทแยงมุมที่มีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน)
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สํารวจรูปเรขาคณิต : รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว

1. เปดโปรแกรม Geometer’s Sketchpad เปดไฟล รูปสี่เหลี่ยม.gsp
2. คลิกที่แปนหนาทางเลือกเอกสารชื่อ รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว
3. คลิกปุม วัดความยาวดานทั้งสี่ และ คลิกปุม วัดมุมทั้งสี่ ไดวา

          AB =………………...      BC =………………...      CD =………………...     DA=………………...

     ˆDAB =……………องศา   ˆABC =……….……องศา    ˆBCD=……..………องศา  ˆCDA=……………องศา

4. ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต
ความยาวดาน และมุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม ABCD พบวา

5. 

6. 

7. 

8. 

9. 
คลิกปุม ลากเสนทแยงมุมสองเสน คลิกปุม วัดความยาวเสนทแยงมุม พบวา

………………………………………………………………………………………………………………
AC =…………………..  BD =…………………..
นั่นคือ    AC  ………………….. BD  (= หรือ ≠)

คลิกปุม วัดความยาวสวนของเสนตรงบนเสนทแยงมุม ไดวา
AE =…………………..     BE =…………………..
CE =…………………..     DE =…………………..

นั่นคือ  AE =…………………..  CE    (= หรือ ≠)
 BE =…………………..  DE   (= หรือ ≠)

คลิกปุม วัดมุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุม ไดวา
ˆAED =………………….. ˆBEC =………………….. ˆAEB =………………….. ˆDEC =…………………..

สังเกตไดวา

ความยาวของเสนทแยงมุม และ มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนทแยงมุมของ
รูปสี่เหลี่ยมรูปวาวที่เกิดขึ้น พบวา
ฉะนั้น สามารถสรุปไดวา สมบัติของรูปส่ีเหล่ียมรูปวาวมีดังนี้

…………………………………………………………………………………………………………………
ขอความคาดการณ : คลิกที่จุด A จุด B จุด C หรือ จุด D เพื่อลากหรือโยกจุด พรอมสังเกต

…………………………………………………………………………………………………………………
9.1) ดานประชิดมีขนาดเทากันจํานวน……………..คู
9.2) เสนทแยงมุมทั้งสองมีขนาด…………………..(เทากัน หรือ ไมเทากัน) และเสนทแยงมุม

เสนหนึ่ง…………………..(แบงครึ่งหรือไมแบงครึ่งกัน)กับเสนทแยงมุมอีกเสนหนึ่ง
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เสนทแยงมุม
รูปสี่เหลี่ยม

ความ
ยาวดาน
ที่เทากัน

จํานวนดาน
ท่ีขนานกัน

(คู) ยาวเทากัน ตั้งฉากกัน
แบงครึ่งซึ่ง
กันและกัน

สมบัติ
อ่ืน ๆ

1. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

2. รูปสี่เหลี่ยมผืนผา

3. รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน

4. รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน

5. รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

7. รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว
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รูปเรขาคณิตมีความสัมพันธกันอยางไร

 ⌫⌫  ⌫⌫

 ⌫⌫⌫

 ⌫

 ⌫⌫⌫⌫
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ชื่อ ………………………………………………………………………………………………………ชั้น……………….เลขที่……………

⌫ 9 GSP

ใหนักเรียนสรางภาพ ดวยโปรแกรม Geometer’s Sketchpad หรือ GSP โดยมีเกณฑ
ดังน้ี

1. รูปที่วาดตองมีการใชเสนขนาน รูปสามเหลี่ยมคลาย รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม ที่นักเรียน
ไดเคยทําการสํารวจ เปนสวนประกอบของรูปภาพ

2. รูปที่สรางตองถูกตองตามหลักการสรางรูปดวยโปรแกรม GSP กลาวคือ เมื่อคลิกโยกจุดที่
เปนสวนประกอบของรูปเรขาคณิต รูปเรขาคณิตนั้น ๆ ยังคงสมบัติเดิมไมเปลี่ยนแปลง

3. แบงไฟลเปน 2 หนา(ใชคําสั่งตัวเลือกเอกสาร) หนาแรกเปนรูปภาพ หนาที่สองใหเขียน
บรรยายวารูปที่สรางประกอบดวยรูปเรขาคณิตอะไร เชน เตียงแทนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา    
ทางรถไฟแทนเสนขนาน เปนตน

4. รูปที่สรางทั้งหมดไมเกิน1 หนาจอ(ตองไมปรากฏแถบเลื่อนทางดานขวามือ)
5. บันทึกงานชื่อ Geopic_ชื่อนักเรียน.gsp (ภาษาอังกฤษ)
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